METODA DVIJU POGRESNIH PRETPOSTAVKI

Mladen Halapa, Bjelovar

Sustav linearnih jednadzbi s dvije nepoznanice moze se rjeSavati raznim postupcima.
U ovom c¢lanku opisat ¢emo metodu kojom su matematicari stare Kine rjeSavali sustave 2 x 2.
Njezino ime je metoda dviju pogresnih pretpostavki. Naziv je vrlo sugestivan jer za dvije po
volji odabrane vrijednosti nepoznanice X dobijemo to¢an rezultat. Neka je zadan sustav
ax+by=c, 0
a,X+b,y=c,.
Pretpostavimo da su X i X dva rjeSenja. To, naravno, nije to¢no jer smo brojeve napamet

odredili. Za odabrane X i X nademo pripadney iy iz prve jednadzbe sustava (1)

. C—aX
_T
. g —aX
b,
b, #0.

Sada rac¢unamo brojeve n; 1 n; po formulama
n =c,-a,x —hy, 2)
n,=a,x +hby —c,. (3)
Tvrdimo da je rjeSenje sustava (1) oblika:
‘o nx + nx
n +n,
_G-ax
= bl ,
n+n,#0, b #0.
Opce rjesenje sustava (1) raunamo po formuli

c,b,—bc
X = 12 172
a1b2_a2bl

Dovoljno je pokazati

nx +n,x _cb,-bgc,
n+n, ab,-ab,

Za proizvoljne X i X dobili smo, uvritavanjem u prvu jednadzbu sustava (1), pripadne y iy :



ax +by =c,

ax +by =c,. @
Oduzmemo jednakosti:
a, (x' -X )+ b, (y' ~y )= 0,
a,(x —x) (5)

VoY =Ty

Ako prvu jednakost sustava (4) pomnozimo brojem y i oduzmemo od nje drugu jednakost

pomnoZenu sa Y, rezultat te operacije bit ée:
ax+by=c/ -y,

ax +by =c/ - (-y),

no Con Cl(y"_y')
yx-yx = ,
a1
Sto zbog (5) daje
y"X' —_ y X" — Cl(xb—_x) (6)
|

Zbrojimo li jednakosti (2) 1 (3) imamo:
n +n,=a, (x" —-X )+ b, (y" —y )

Uvrstimo Y —y iz relacije (5) u gornji izraz

n +n, =az(X"—x')Jr_bz(’jll(;(1 —X ) )
(x'=x)(ba, -b,a)

n+n,=

b

Napisimo ponovno jednakosti (2) 1 (3)
n=c,-ax —by/-x

n,=a,x +b,y —c, / -x

n-x=c¢-xX-a,-x-xX-b-y-x } N

n,-X =a,-X-X+b,-y -x—-c,-x



nXx +n,Xx =c, (x" —X )+ b, (y" X —yXx )
Zbog (6) konac¢no se dobije

nXx +nx = X —x lecz _bzcl). (8)
1

Podijelimo jednakost (8) sa (7):

nx +n,Xx _bc,-b,c ch,—c,b
n, +n, ba, -b,a, ab,—-a,b,

Tvrdnja je dokazana.

Ako pri izboru brojeva X i X pogodimo rjeenje, npr. X je rezultat, o¢igledno je (X, Y)
rjeSenje sustava (1):
n =0,
‘o X +nx _
n, +n,
C-aXx
bl
Primjer:
S5x+2y=19,
3x+ 4y =17.

Pretpostavimo dasux = 1ix =4:

n=17-3-1-4-7=-14,

n,=3-4+4-(-0.5)-17=-7,

o nXx +n,x
n +n,

=3,

G, —aX _
b1

(x,y)=(3, 2).
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