ALGEBARSKI IZRAZI (m®©h)

kvadrat zbroja (a+ b)2 =a’+2ab+ b’
kvadrat razlike (a—b)’=a’-2ab+b’
kub zbroja (a+b)’=a’ +3a’b+3ab> + b’
kub razlike (a—b)’=a’—3a’b +3ab’ - b’
kvadrat trinoma (a+b+ 0)2 =a’+b® + c* + 2ab + 2ac + 2bc
kub trinoma (a+b+c)’ =a’+ b’ + ¢+ 3a%b + 3a’ + 3ab” + 3ac’ + 3b’c + 3bc” + 6abe
razlika kvadrata a’-b’=(a-b)-(a+b) , a-b= (\/a - \/b) . (\/a + \/b)
razlika kubova a’—b’=(a—b)- (a’+ab+bd)
razlika bikvadrata a'-b'=@’-b) - (@’+b)=(a—-b) (a+b)-(a+bd)
zbroj kvadrata a’ + b’ = nema rastava nad R (skup realnih brojeva)
zbroj kubova a+b’= (a+b)- (a2 —ab+ bz)
zbroj bikvadrata a*+b*=(a”—ab\V2 + b%) - (> + ab\2 + b?)
generalizirane relacije "_p=(a-b)- @' +a"b+..+a b2 +b"
a211+1 + b2n+1 — (a + b) . (a2n _ a2n»1 . b +.—a- b2n-1 + b2n)
Pozor! (—a-b)Y=(a+b)y’ , (-a-by’=—(a+b)
POTENCIJE
potencije broja a’=a-a-a-..-a(asemnoZin puta sam sa sobom)
potenciranje broja jedinicom a'=a
potenciranje broja nulom a’=1,a#0
o y 1 (aj_" (bj"
recipro¢na vrijednost potencije a , =1 =|—
a" b a
mnoZenje potencija jednakih baza a’-a"=a"""
dijeljenje potencija jednakih baza a':a"=a"" a_m =a"™"
a
potenciranje umnoska brojeva (a-b)"=a"-b"
mnoZenje potencija jednakih eksponenata a"-b"=(a-b)"

potenciranje koli¢nika brojeva

dijeljenje potencija jednakih eksponenata

potenciranje potencije
rastuca funkcija
Primjer
padajuca funkcija
Primjer
jednakost potencija

Primjeri

(%j :Z" , (a:b)"=a":b"

a a\
=| — , a":b"= (a:b)"
(bj a (a:b)

(@) = (") ="

a>1, x<y => a'<a

23 M0 = 3y 4 4<x+10 = 2x<6 = x<3

O<a<l, x<y = a" >a’

1 3x+4 1 x+10
(5) <(EJ = 3x+4>x+10 = 2x>6 = x>3

a'=a’ = x=y , a'=b" = a=b

0.1"=100 = 107" =10 = —x=2 = x=-2

8 =4 = (2°) =(2?)" = 2 =2" = 3x=2x+2 = x=2

nejednakost potencija

potenciranje korijena

n>0,a>b>0 = a">>b"

1
< —

n>0,a>b>0 =
a’ b




samo potpuno jednake potencije moZemo zbrajati i oduzimati

veza potencije i korijena

predznaci kod mnoZenja

veza korijena i potencije

korjenovanje umnoska brojeva

mnozenje korijena istih eksponenata

mnoZenje korijena istih radikanada

mnoZenje korijena

korjenovanje koli¢nika brojeva

dijeljenje korijena istih eksponenata

dijeljenje korijena istih radikanada

dijeljenje korijena

prosirivanje korijena
skracivanje korijena
korjenovanje korijena
djelomi¢no korjenovanje

unosenje pod korijen

a'+a"=? |
1

a*=%a , a" =4 a"

+b"=? , a"+a"=2a"

[z
=

+a-(+b)=+ab , —a-(-b)=+ab
+a-(-b)=—ab , —a-(+b)=—ab
KORIJENI
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potencije korijena

(\/;)zza,azo , (2(/;)2n:a,a20 , (%)3=a , (”‘{/Z)zn_lza , \/?=|a|

vazne formule

JarTi- \/w@i—\/ \/7 \/a+ a—b_\/a—m

2

nejednakost korijena a>b>0 = (/; > (/—

samo potpuno jednake korijene moZemo zbrajati i oduzimati

Jaxtifa=2, tfaty/b=2, fa+sfa=2-1fa.

LOGARITMI
definicija logaritma log,a=c & b°=a ,b>0,b#1,a>0
definicija logaritma log, a je broj kojim treba potencirati b da se dobije a

b'=a & c=log,a=c ili b =a
svojstva log,b=1, log,1=0
log,0=-c,b>1, log, 0=+, 0<b<1

log .2 log. 2 log. 2 log 2>
Primjeri 5 ° =2 loggd=l . 25 %5 =(52) > =(5 %5 ] =22 =4

dekadski logaritam (Briggsov) log,,a=Iga=1loga

prirodni logaritam (Neperov) log,a=1Ina , e=2.718281828...

logaritam umnogka log, (a-c)=log, a+log,c
Primjeri log, 6=log,(2-3)=log,2+log,3=1+log,3
log, (8-x)=log,8+log, x=log, 2’ +log, x=3-log, 2+log, x=3+log, x
logaritam kvocijenta log, a_ log,a—log, c
c
Primjeri longlogIOO—logx:Z—logx
X

log, (%j =log,2—log,3=1log,2-1
: 3 " 1 "
logaritam potencije log,a"=n-log,a , log,,a=—-log,a , log, , a"=log,a
n

log,b" =n , log ﬂazi-logba , logllzlogba

bn m ;
Primjer log,32=1og,2’ =5-log,2=5-1=5
1
logaritam korijena log, Q/; =—-log,a , log, 4/ a" = m, log, a
n n
. N 1.1
Primjer log, \/_ =—-log,2=—-1=—
3 3 3
log,
formule za promjenu baze log,a= =log,c-log.a , =l+log, a
log, log,, c



_ log2 log2

Primjer lo =
! S loglo0 2
recipro¢nost logaritama log,a=
log b
1
veza s dekadskim logaritmima log, a ogd
log b
Primjer log,,, 1000 = —logIOOO 3
log100 2
rastuéa funkcija b>1, x<y = log, x<log,y
1 2x+4)<1 +6) = 2x+4<x+6 = x<2
Primjer 0g; (2x+4) <log, (x+6) * * * = xe(-2,2)
2x+4>0 i x+6>0 = x>-2
padajuca funkcija 0<b<l, x<y = log,x>log,y

log, (2x+6)<log, (x+8) = 2x+6>x+8 = x>2
Primjeri 2 2
2x+6>0 1 x+8>0 = x>-3

= x>2

= Xx€ <—§, 3>
2

2 2

2x+5>0 1 x+8>0 = x>——

injektivnost log,x=log,y = x=y

log, (2x+5)>log1 (x+8) = 2x+5<x+8 = x<3]
log(3x+2)=log(2x+7) = 3x+2=2x+7 = x= 5}

Primjeri 2 = x=5
3x+2>01 2x+7>0 = x>—§
log2+log(x—3)=1= log2-(x—3)=logl0 =
= 2-(x-3)=10 =2x-6=10 = 2x=16 = x=8 } = x=8
x=3>0 = x>3
2
mnoZenje istih logaritama log, a-log, a= (logh a) =log’, a
EKSPONENCIJALNA FUNKCIJA LOGARITAMSKA FUNKCIJA

f:R > R, f(x)=a",a>0, a#l f:R" > R, f(x)=a", a>0, a#l

A4

Leonhard Euler (11707.—1783.)

uveo eksponencijalnu funkciju u

René Descartes (1596.—1650.)
lat."potencia" — mo¢, snaga

danasnja oznaka potjece od njega

danaS$njem smislu



