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kruZnica je skup svih to¢aka ravnine jednako udaljenih od jedne Cvrste tocke
te iste ravnine

srediSte S nije tocka kruZnice

r — polumjer (radijus)

kruZnica

sredi$nja jednadzba kruZznice

jednadzba kruznice sa srediStem u ishodistu O(0, 0) i polumjerom r

x2+y2=12

jednadzba tangente u to¢ki D(x;, y) kruznice x> + y > =1’
X1 X+Yy; 'y=r2

uvjet da je pravac y = k - x + | tangenta kruznice x> + y* =1’
fo(l+K)=1

tocka D u kojoj tangenta dira kruZnicu zove se diraliSte

koordinate dirali§ta D i'lz, %
I+k° 1+k

op¢a jednadZba kruZnice sa srediStem S(p, q) i polumjerom r
A
y (x=p) +(y—q) = ili
.9 X' +y?=2px—2qy+c=0

q
\ c=p’+q -r

y
Ld

o p X r2=p2+q2—c

jednadzba tangente u to¢ki D(x;, y;) kruznice (x — p)* + (y —q) > =1
Xi-p) - x-pP+i-9 (-9 =r
jednadzba normale u tocki D(x,, y;) kruznice (x — p)2 +(y—q) 2=
—9q
y=y==t—(x-x)
P
uvjet da je pravac y = k - x + 1 tangenta kruZnice (x —p)* + (y—q) > =1
P(1+kK)=(q-k-p-1
presjek pravca i kruznice
traZe se njihove zajednicke tocke (ako postoje)
treba rijesSiti sustav jednadzbi

Ax+By+C=0 iz jednadzbe pravca izrazimo y (ili x)
=
(x=p) +(y—q) =1 i uvrstimo ga u jednadzbu kruZnice

nakon sredivanja dobijemo |
kvadratnu jednadzbu )



¢ ako jednadZzba ima dva realna rjeSenja, onda pravac sijece kruznicu u dvije tocke
e ako jednadZzba ima dvostruko realno rjesenje, onda je pravac tangenta
¢ ako jednadZba ima konjugirano kompleksna rjeSenja, onda se pravac i kruznica ne sijeku

posebni poloZaji kruznice u koordinatnom sustavu
A
y y

O :

v

srediSte kruZnice je na osi x srediSte kruZnice je na osi y
q:O:>(x—p)2+y2:r2 p:0:>xz+(y—q)2:r2
y y
>
X X
kruznica dira os x, kruznica dira os vy,
g=-rili g=r p=-rili p=r
(x—p)z%—(yir)zzr2 ()cir)2+(y—q)2:r2

kruznica dodiruje obje koordinatne osi

ECEn

L kvadrant = p=¢g=r = (x—r)2+(y—r)2:r2

Il kvadrant = p=—-r , g=r = (x+r)2+(y—r)2:r2
III. kvadrant = p=g=—r = (x+r)2+(y+r)2:r2

IV. kvadrant = p=r , g=—1r = (x—r)2+(y+r)2=r2



kut pravca i kruZnice

kut pravca i kruZnice definira se kao kut pravca i tangente
kruZnice u tocki njihovog presjeka

kut pravca i kruZnice je kut pravca i tangente na kruznicu u
tocki presjeka pravca i kruZnice

ako se kruznice sijeku u tocki D, tada je kut izmedu njih u
tocki D kut izmedu tangenata kruZnica povucenih u toc¢ki D

iz tocke T povufemo tangente na Kruznicu, tj. nademo
jednadzbe tih tangenata y =k, -x+1[, , y=k,-x+1,

izra¢unamo kut izmedu dva pravca (dvije tangente)
_| K=k
1+k, -k,

tga

presjek kruznica
traZe se njihove zajednicke tocke (ako postoje)

y“ s, treba rijesiti sustav jednadzbi
2 2
' (x=p) +(y-q) =71
2 2 2 =
(x=p,) +(y-4q,) =n,
s oduzmemo jednadZbe i dobijemo
o 2 > = . . =
X linearnu jednadZbu

(iz linearne jednadzbe izratunamo nepoznanicu xj

(iliy) i uvrstimo u jednu od zadanih jednadzbi

(nakon sredivanja dobijemoj‘

kvadratnu jednadZbu

e ako jednadZzba ima dva realna rjeSenja, onda se kruznice sijeku
¢ ako jednadZba ima dvostruko realno rjesenje, onda se kruznice dodiruju
¢ ako jednadzba ima konjugirano kompleksna rjeSenja, onda se kruznice ne sijeku niti dodiruju



koncentri¢ne kruZnice

kruZnice su koncentri¢ne ako imaju zajednicko srediste S(p, q)
ri R su polumjeri kruZnica

= koncentri¢ne kruznice
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pravac i kruZnica

pravac i kruZznica koji se nalaze u istoj ravnini mogu imati dvije

zajednicke tocke, jednu zajednicku tocku ili nijednu

pravac sijece kruZnicu u dvije tocke, takav pravac zove se sekanta
2,.2_2

I o 2 (142 )5 2

y=k-x+I

).

2 2 2
(x=p) +(y=q)"=r = r2-(1+k2)>(q—k-p—l)2
y=k-x+I

pravac i kruZnica

pravac sijece kruZnicu u jednoj tocki, takav pravac zove se tangenta
2,.2_2

I o 2 (142 =12

y=k-x+I

(L

(X‘Zﬂ%;(y_Qf:”l}::'2'@+k2)=(q—k-p—02
y=k-x

pravac i kruZnica

pravac nessijece kruznicu
2,22

TR o 2 (1442 < 2
y=k-x+I

o

2 2 2
(x=p) +(y=q)"=r :>r2-(1+k2)<(q—k-p—l)2
y=k-x+I

tocka T(x,, y,) i kruZnica (x —p)* +(y-q)° =1

2 2

(x=p) +(y—q) <r i .
tocka lezi (x—p) +(y—q) =r

tocka leZi na kruznici

(x,—p) +(n—q) >r
tocka lezi

unutar kruZnice izvan KruZnice



pol i polara kruZznice

Polara je spojnica diraliSta D, i D, tangenata povuéenih iz to¢ke P na kruZnicu k.
Pravac p je polara tocke P s obzirom na kruZnicu k.

Tocka P je pol pravca p (polare) s obzirom na kruZnicu k.

JednadZba polare tocke P s obzirom na kruZnicu k glasi:

$2aylo,?
° . + . =
P(xg: ¥o) T
2 2 2
(x p) +(y q) -’ = (xo—p)-(x—p)+(yO_Q)'(y_q)=r2
P(xg: ¥o)
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