2mlnjih deset zadatn

|
Zadatak 170 (Petra, srednja Skola)
Odredi duljinu visine na hipotenuzu pravokutnog trokuta ako je poznato: b = 223.5 cm,
B =38°30.
Rjesenje 170
Ponovimo!
Pravokutan trokut

Sinus $iljastog kuta pravokutnog trokuta jednak je omjeru duljine

B . katete nasuprot toga kuta i duljine hipotenuze.
a
sina’zﬁ , a’+,6’:9()0.
o c
b
0
=38 " 30’
p b a b a
b=2235cm v, v,
o o
Ve =1 P I B
c c
Nademo kut a:
p=38"30" |  p=3"30 0 .0 0, a0 0
0 = 0 = a=90" -38"30' = =89 60'-38 30" = a=51 30"
a+ =90 a=90"-p

Sa slika vidi se:
sinaz%’ = sina:%cﬁb = v =b-sina = v, =223.5 cm-sin51°030' = v, =17491 cm.

Vjezba 170

Odredi duljinu visine na hipotenuzu pravokutnog trokuta ako je poznato: b = 40 cm,
B =60°.
Rezultat: 20 cm.



Il.
Zadatak 169 (Petra, srednja Skola)
Odredi preostale elemente pravokutnog trokuta ako je: o= 57° 30", P = 44.8 cm’.

Rjesenje 169
Ponovimo!
Pravokutan trokut
1
B a+ﬂ:900 , P=—-c”-sin2a.
c 4
a ) a b
sina=— , cosa=—.
a & c
b O=a+b+ec.
a=57 0 30'
P=448 cm 2 Najprije izraCunamo kut j3:
B,a,b,c,0=?
0.0 0.0
a=57 " 30 a=57 30 0 0 0 0 0
0 = 0 = =90 -57 30' = =89 60'-57 30' = [=32"30".
a+ =90 £=90" -«
Iz formule za povrsinu pravokutnog trokuta dobije se duljina hipotenuze c:
1 1 4.-P 4.-p
P=—-c2-sin2a:>P=—-c2-sin20!/- :>c2= /\/— = c= =
4 4 sin2¢r sin 2¢ sin 2¢
a=57 0 30' 0 0
= 0 :>[2~0::114 60'}:[20::115 }:>
2-a=2-57"30'
2
4-448
= c= avean = ¢=14.06 cm.
sinl15
Racunamo duljine kateta a i b pomocu funkcija sinus i kosinus:
B
c
a
o
b
ing =" ina=2/ ¢ 0
= sma=le a=c-sina} a=14.06 cm-sin57 ~ 30" a=11.86cm}
= = = 0 = .
cosar="2 cosaz=2 /. ¢ b=c-cosa)  p_1406 cm-cos57°30")  b=735cm
c c

Opseg pravokutnog trokuta iznosi:



a=11.86 cm
b=17.55cm
c=14.06 cm
O=a+b+c

= 0=11.86 cm+7.55 cm+14.06 cm = O =33.47 cm.

Vjezba 169
Odredi duljinu hipotenuze pravokutnog trokuta ako je: o = 45°, P = 8 cm™.

Rezultat: 4.2 cm.



Zadatak 049 (Malena, gimnazija)

1
Rijesi u skupu R nejednadzbu i skup rjesenja skiciraj na brojevnom pravcu: — > 5.

X
Rjesenje 049
Ponovimo!
a>b , c>0 = a-c>b-¢c , a>b, c<0 = a-c<b-c , aeR\{O} = a2>0.
>01 a<0 a_ a>01 a<0
a-b>0 , = .
>0 M b0 570 s0 M peo
1.inacica
Uocimo da x ne smije biti jednak nuli:
x#0.
1 1 1-5.
—->5= —-5>0= *so0.
X X X
Ova nejednakost ispunjena je u dva slucaja.
1.slucaj
1
1-5-x 1-5-x>0 -5-x>-1 -5-x>-1/:(-5) x<—
>0 = = = = 5¢ =
X x>0 x>0 x>0
x>0
trazZimo presjek, 1 1
= o = xe{p0,— ) = O0<x<—.
zajednicki dio 5 5
1
xX<—
5
/-OO
= o AN to
J /I »
0 1
5
x>0
+ oo
N
— & = —>
0 1
5
1
e(0,—) = 0<x<—
5
“o & \h too
N /s 4
0 1
5

2.slucaj



1-5-x 1—5~x<0} —5~x<—1} —5-x<—1/:(—5)} )c>l
>0 = = = = 5

=
X x<0 x<0 x<0
x<0
trazimo presjek,
o = & , prazan skup.
zajednicki dio
< s 4+ oo ~
< > prazan skup < >,
0 1
5

RjeSenje je, dakle,
1
xe( 0, — ).
< 5 >
x#0.

1 mnoZzimo nejednakost 1 ) ) )
->5 = 2 = —>5/x = x>5x" > x-5x" >0 >

X pozitivnim brojem x X

2.inacica
Uoc¢imo da x ne smije biti jednak nuli:

= x~(1—5~x) > 0.
Ova nejednakost ispunjena je u dva slucaja.

1.slucaj
1-5-x>0 =5-x>=1 =5-x>-1/:(-5) xel
x(1-5-x)>0 = = = = 50 =
x>0 x>0 x>0
x>0
trazimo presjek, 1 1
= C NN = xe{0,- )= 0<x<—.
zajednicki dio 5 5
1
xX<—
5
=- 0o
<
- - 3 bRt
0 1
5
x>0
+ oo
N
e I{ oD /L
J »
o 1
5



oo & \a +oo
o 1
5
2.slucaj
1-5-x<0 -5-x<-1 -5-x<-1/:(-5) x>
x(1-5x)>0 = = = = 5
x<0 x<0 x<0
x<0
traZimo presjek,
= J , prazan skup.
zajednicki dio
- oo + oo
< \_. brazan skup . >
0 D
5

Rjesenje je, dakle,
1
xe(0,— ).
5
. . o T ¢ . 1
Rijesi u skupu R nejednadZbu i skup rjeSenja skiciraj-na brojevnom pravcu: — > 3.

X
1
Rezultat: X€E < 0, g >

Vjezba 049



IV.

Zadatak 029 (Mirza, elektrotehni¢ka Skola)

Rijesi iracionalnu nejednadzbu: 4/ x 2 +3-x+3<2-x+1.

Rjesenje 029
Ponovimo!
(a+b)2 =a2 +2~a~b+l72 , (”\/;)n =a.
f(x)=0
Iracionalna nejednadzba ./ f (A) <g (x) o g (x) >0 sustav nejednadzbi
2
7 (x)<(2(x))
Opcenito:

Iracionalna nejednadzba 2 f (A) <g (A) S g (A) >

F()<(e(x)”"

Iracionalna nejednadzba je nejednadzba u kojoj se nepoznanica x pojavljuje pod znakom
korijena (odnosno s nekim racionalnim eksponentom).

sustav nejednadzbi

Funkcija f (x) = \/; definirana je na skupu nenegativnih realnih brojeva, R * U {O} To znaci da

negativni realni brojevi ne mogu biti rjeSenja iracionalne jednadzbe |/ x = a. To vrijedi za sve

korijene parnog eksponenta.
Postavimo uvjete zadane iracionalne nejednadzbe:

x2+3-x+320 1. uvjet
\lx2+3~x+3<2-x+1 & 2:.x+1>0 2. uvjet ;.

x2+3-x+3<(2~x+1)2 3. uvjet
l.uvjet

X 2 +3-x+3=0.
Najprije rijeSimo kvadratnu jednadZbu:

a=1,b=3,c=3

2
X2 43.x43=0 = § I x+3=0 = 2 =
bty b —-4-a-c
a=1 s b=3 s c=3 X, =
12 2-a

= X = = X, = x
1,2 2.1 1,2 2 12 nema nultodaka

—3i\/32—4~1~3 -3+,/9-12 -3+, -3 nema realnih rjeéenja}
_— = = = .
2

Odaberemo bilo koji realan broj x, na primjer x = 0 i uvrstimo gau x> + 3 - X + 3:

02+3~O+3=O+0+3=3>0.

Rezultat je pozitivan, §to znadi da je x> + 3 - X + 3 pozitivan na cijelom intervalu xe < —o00, +00 >



2.uvjet
1 1
2:x+1>0 = 2-x>-1/:2 = x>—5 = xe<—5,+oo>.
3.uvjet
2
x2+3-x+3<(2~x+1) o x243a43<d it doxtl = x 243 x43-dx 24 x-1<0 =

& 3x2ox42<0 = —3~x2—x+2<0/~(—1) = 3.x24+x-250.
Najprije rijeSimo kvadratnu jednadZbu:

2
3xl4x-2=0 = 0 F¥72=0 =
a=3,b=1, c=-2

X,
12 2a
2
—1£417-4-3:(-2) 14,1424 —1£425 e
= Xy = D XN E——————— D X, =————— D X 5= =
1,2 23 12 6 12 6 127" ¢
~1+5 4
xl_ 6 xlzg X 2
- 13
_-1-5 6 v =1
xz—T Xy = g 2

.2 . y 2 AL L
Nultocke — 11 E ucrtamo na x osi. U tockama — 1 i g vrijedi jednakost = pa one nisu rjeSenje nase

stroge nejednakosti >. Zato ih nismo popunili (kruziéi su.prazni).

= 00

oD
J

-1

\ 4

win O

e Odaberemo x izmedu — oo i —I, na primjer, x = — 2 i uvrstimo gau 3 - x> + x — 2:
2
3:(-2)" +(-2)-2=3-4-2-2=12-2-2=8>0.
Rezultat je pozitivan, §to znadi da je 3 - x* + x — 2 pozitivan na cijelom intervalu < —oo, —] >

Upisimo simbol + iznad tog intervala.

- oo =+ + oo
0o
\J

-1

\ 4

win O

e (Odaberemo x veéi od — 1, a manji od g, na primjer, x = 0 i uvrstimo gau 3 - x> + x — 2:

3-02+O—2=3-O+O—2=O+O—2=—2<O.
2
Rezultat je negativan, §to zna¢i da je 3 - x* + x — 2 negativan na cijelom intervalu < -1, — >

UpisSimo simbol = iznad tog intervala.



O]
) 4

win Q@

.2 o . .
e (Odaberemo x veci od g, na primjer x = 1 i uvrstimo gau 3 - x* + x — 2:

3-1 2 +1-2=3-1+1-2=3+1-2=2>0.
2
Rezultat je pozitivan, §to znaéi da je 3 - x> + X — 2 pozitivan na cijelom intervalu <—, +o0 >
Upisimo simbol + iznad tog intervala.

) == + oo

o
J

©
-1 2
3

v

2
Dakle, nejednadzba 3 XX +x-2>0 vrijedi zax € <—°o, —1> U <§, +o0 >

-0 + + + oo

oD
J

-1

\ 4

wind

D L . Y [ 2 . . .o
Rjesenje zadane iracionalne nejednadzbe 4/ x =~ +3-x+3 <2-x+1 mora ispuniti sva tri uvjeta:

L. uvjet xe <—oo, +oo>

) 1 presjek sva tri rjeSenja, 2
2. uvjet xe{ ——, +eo = | > xe( S+ ).
2 zajednicki dio sva tri uvjeta 3

3. uvjet xe(—oo, —1> U<§, +oo>




Vjezba 029

Rijesi iracionalnu nejednadzbu: 4/ x 2 +3-x+3>2-x+1.

2
Rezultat: Xe < —oo, — >

10



V.
Zadatak 167 (YOYO, srednja skola)
Odredi koordinate tocaka koje su simetri¢ne tockama A(-4, 0) , B(1,-3),C(3,4)iD(- 1, 5)
s obzirom na toc¢ku S(- 1, 1).
Rjesenje 167
Ponovimo!
Ako toc¢ka P(x, y) raspolavlja duZinu AB, A( X yl) B(xz, yz), tada je:

X, +Xx v+
172 2172
X = N y= .
2 2
A
o
B’ D y
T 7 T
\
\ } Cc
\ i »
\ | e
\\ : a+ ///
\\ ‘ JES
N 4
2 =
\\: R Al
Y
A
-y
— = — ‘ —»
1 5 4 2 2 6 5
A 1 [
e | \ X
// 1 A
~ | [\
7 | \
'c’ | 2 \\
C ! .
. s >
D’ B

Neka je tocka A' simetri¢na tocki A s obzirom na,toc¢ku S. Dakle, tocka S je poloviste duZine AA' pa
slijedi:

A% y;)=A(=4.0) 2\ A S i SR
S(x, y)=S(-11) - 2 - 2 = =
y1+y2_ O+y2_ O+y2_
A'(xz, yy)=4'(2.2) — =Y o =1 =12
N 4+x, 2} 0 2+4} 2 2} L a2 2)
)’2:2 )’2:2 )’2:

Neka je tocka B' simetri¢na tocki B s obzirom na tocku S. Dakle, tocka S je poloviste duZine BB' pa
slijedi:

B(l 1) B(l 3) xl+—x2:x 1+x2:_1 Hl:_l/.z
S(x. y)=5 (-1, ) - 2 = 2 - 2 N
y1+y2_ —3+y2_1 —3+y2_1/.2
B'(xy. v,)=B Y , ,
1+x,=-2 Xy =—2-1 XH=-3
=~ 2 = 2 = 2 = B'(-3,5).
=3+ yy =2 Yy =243 Yy =3

Neka je toc¢ka C' simetri¢na tocki C s obzirom na toc¢ku S. Dakle, to¢ka S je poloviste duZine cc' pa
slijedi:

11



- X, +x 3+x 3+x
C(x. ¥)=€(3.4) 17 _ 2 _ 2_ 4/
S(x,y)=5(-11) =~ 2 = 2 = 2 =
y1+y2_ 4+y2_1 4+y2_1/ 5
C'(xy, )=C'(2.?) 2 7 2 2
3+ x,=— X, =—2-3 X, =-5
= 2 - 2 - 2 = C'(-5,-2).
4+y2=2 y2=2—4 y2=—
Neka je tocka D' simetri¢na tocki D s obzirom na tocku S. Dakle, tocka S je poloviste duzine DD' pa
slijedi:
=D(- X +Xx —-1+x —-1+x
D(xl’yl)_D( L5) a2 _ 2__ 2__1/.2
S(x, y)=S(-11) - 2 -~ 2 -~ 2 =
Ntyy 5+y2_1 5+y2_1/ 5
D'(xy, 3,)=0'(%.7) 2 7 2 2

—14+xy=-2 XH=—2+1 X, =—1
2 - 2 = 2 = D'(-1,-3).

Vjezba 167
Odredi koordinate tocke koja je simetricna toc¢ki A(2, 2) s obzirom na to¢ku S(- 1, 1).

Rezultat: A'(-4,0).

12



VI.
Zadatak 168 (YOYO, srednja skola)
Kolike su duljine srednjica trokuta ABC ako su vrhovi trokuta tocke: A(-3, 1),
B@3,-5),C(5,7)?
Rjesenje 168
Ponovimo!
Ako tocka P(x, y) raspolavlja duZinu AB, A(xl, yl), B(xz, yz), tada je:

X:Xl-i-XZ ’ y:m‘
2 2

Srednjice trokuta

DuZine koje spajaju polovista stranica trokuta zovu se srednjice trokuta. Svaki trokut ima tri srednjice.

Svaka srednjica trokuta usporedna je sa suprotnom stranicom trokuta, a duljina joj je jednaka polovici
duljine te stranice.

allm , a=2-m , blln,b=2-ny cllp, c=2p.

Udaljenost to¢aka A(xA, yA) i B(xB, yB):

2 2
AB:\/(XB_XA) +vg=va) -
A C
y '
E
A
D A%
4 \ 3 4 6 5 J
F
) B
l.inacica
Tocka F je poloviste duZine AB pa njezine koordinate glase:
A(xl, yl)=A(—3, 1) X:M x=_32+3 ng
2 2
F bl
(x )’) = ¥+, = _1+(_5) = _E =
B(xz, y2)=B(3, -5) y= 5 Y= ) Y 2

13



x_O
- o
N } = F(0,-2).
4T
Y 2

Tocka D je poloviste duZine BC pa njezine koordinate glase:

B(x. y)=B(3.-5) _htn L_3%5 8
D(x, y) = 2 = 2 - 2l
Aty y=2t7 y=2
Clxp 3y)=C(5.7) VT 2 2
=4
N } = D(4,1).
y=1
Tocka E je poloviste duZine CA pa njezine koordinate glase:
C(xl, y1)=C(5»7) ) x:5+(—3) o273
E(x,y) = 2 = 2 = 2l
Nt _7+l _8
A(xz, yZ):A(_?” 1) y= 2 Y= 2 Y 2
2
Ty x=1
= 21 } = E(1,4)
_8 y=4
Y 2

Duljine srednjica trokuta iznose:

F(xl, y1)=F(O, —2)

. D(x2 y2)=D(4 1) - |FD|=\/(4—0)2+(1—(—2))2 -
| FD|= \/xz"ﬁ +(3 - y1)2

= |FD|=\/(4—O (1+2)° = |FD|=y42+3% = |FD|=\[16+9 =
= |Fp|=\25 = | FD|=5.

D(xl, y1)=D(4, 1)

o E(xy.y,)=E(L4) = |DE|:\/(1—4)2+(4—1)2 =
2 2
|DE|=\/ (=) +(3-)

= | DE|= \/7 |DE|=9+9 = |DE|=18 = |:djelomlcno } R

korjenovanje
= |DE|=\9-2 = |DE|=3-2.

14



E(x. y)=

© Pl n)=

E(1, 4)

F (0, —2)

£r]- sz 1)

2

yz y1)

:>|EF|:\/(O—

1)2+(—2—4)2 =

= |EF|=4 (- = |EF|={1+36 = | EF|=37.
2.inadica

Budu¢i da je duljina srednjice trokuta jednaka polovici duljine nasuprotne stranice trokuta, slijedi
(gledaj sliku):

C(x. y)=C(5.7) C(x. y)=¢(5.7)
o Alxy. y,)=A(=3.1) t = A(xy. v,)=A(-3.1) =
_1 1 2 2
|FD|_2 | cA| |FD|=5'\/("2"‘1) +(y2‘y1)
:>|FD|=\/(—3—5)2+(1—7)2 = |FD|=1- (—8)2+(—6)2 = |FD|=%-1/64+36 =

:>|FD|— 1/100:>|FD|— 10 = | FD|=5.

Alxg. y)=A(-3.1) A%y ) = A(-3.1)
° B(xz, y2)=B(3, —5) = B(xz, y2)=B(3, —5) =
_1 1 2 2
2|1 | as] 08]= 2 (5 —5) (3, )
= | DE|= \/ —5-1)F = |DE|:%-\/(3+3)2+(—6)2 = |DE|:%- 6%2+(-6)" =

= |DE|:%m N |DE|:%\/% _ |:dj€|.0mi(v:n0.
= |DE|:%.6.\/E —

kOI’JCHOV'dHJC:|

| DE|=3-|2.

B(x. v)=

= C(xy. 3,)=

B(3,-5)
C(5,7)

=N |DE|:%~1/36~2 =N

B(xl, y1)=B(3, —5)
o C(xy.3,)=C(5.7)
|EF|=%-|BC|

:>|EF|=\/(5—3)2+(7—(—5))2 = |
=N |EF|:%~1/4+144 = | EF|=

1 djelomi¢no

2

2 ]=2- (1)

2

EF|—— 221 (7+5)°

kOI’JCHOV'dnJC:|

15

(=)

2

|EF|—— NERESTRIEN

=N |EF|:5~1/4~37 =



= |EF|:%~2~ 37 = |EF|:%~2~ 37 = |EF|=/37.

Vjezba 168
Koliki je zbroj duljina srednjica trokuta ABC ako su vrhovi trokuta tocke: A(-3, 1),
B@3,-5),C(5,7)?

Rezultat: — 5+3-,[2+./37,

16



VII.
Zadatak 064 (YOYO, srednja Skola)

Na osi ordinata odredi tocku koja je od to¢ke A(3, 2) udaljena 5.
Rjesenje 064
Ponovimo!

Udaljenost tocaka A(xA, yA) 1 B(xB, yB):

2 2
AB:\/(XB —xq) Hvpva)
2
(\/; ) =a.
Tocka koju trazimo leZi na ordinati (y osi) pa njezine koordinate glase:

B(0, y).
Budu¢i da udaljenost izmedu tocaka A i B iznosi 5, slijedi:

Alxg0v,)=40.2) . B(xg. yg)=B(0, y)} R Alxg. v, )=4(3.2) . B(xg. y5)=B(0. y)
4513 Jleg e (g0 =5
= \/(0—3)2+(y—2)2 =5 = \/(—3)2+(y—2)2 =5 9+(y-2)>=5/2 =

2
:[ 9+(y—2)2j =52 = 9+(y-2)7 =25 = (y=2)° =25-9 = (y-2)° =16/ =

~2=4 =442 ¥ =6
= y-2=%16 = y-2=%4 = =7 =1 .
y—2=-4 y=—4+2 Yy =2
Postoje dvije tocke koje ispunjavaju zadaniwuvjet:
B,(0,6) , B,(0,-2).
A
y

v

B,

Vjezba 064
Na osi apscisa odredi tocku koja je od tocke A(2, 3) udaljena 5.
Rezultat: B (6,0) , By(~2,0).

17



VIII.
Zadatak 065 (YOYO, srednja Skola)

Odredi nepoznatu koordinatu tocke C tako da ona pripada pravcu AB:
A(_ 13 4)9 B(2s 2)3 C(Xs - 4)

Rjesenje 065
Ponovimo!
Za realni broj x njegova je apsolutna vrijednost (modul) broj | X | koji odredujemo na ovaj nacin:
x,x20
| x|=
—x, x<0.

Ako je broj x pozitivan ili nula, tada je on jednak svojoj apsolutnoj vrijednosti. Za svaki x, x > 0,
vrijedi | X | =X.

Ako je x negativan broj, njegova apsolutna vrijednost je suprotan broj — x koji je pozitivan. Za svaki x,
x<0,je |x =—X.

Pravac to¢kama A(xy, y;) , B(X2, ¥2) , X| # Xp, ima jednadZzbu:

=227
) }1_"’2‘*’1 (“‘ '*1)'

Pravac to¢kama A(xy, y) , B(Xs, y2) , X| # X,, ima koeficijent smjera:

,'2 —

Xy =X
Povrsina trokuta ABC, A(xy, y1) , B(X2, y2) , C(X3, y3) dana je formulom:

& ‘(-"2‘-"3)”2‘(3'3‘3'1)”3‘(-"1 ‘-"z)"

)

y
k= .

1
P=—.
2

1.inacica
Odredimo jednadZbu pravca tockama A i B.

Ay, yp)=4(-1.4)
2-4 _
yoy 2270
|
= y—4=—§-(x+1) = y—4:_§.x_§ — yz_élx_g_’_“_ - y=—§-x+?.

Buduc¢i da tocka C pripada tom pravcu, njezine koordinate uvrstimo u jednadzbu pravca i dobije se
apscisa X.

Clx y)=C(x-4) 10 2 10

) 10 = 4=—x+— = 4=——x+—/-3 = -12=-2-x+10 =
y:——~x+— 3 3 3 3
3 3
= 2:-x=10+12 = 2-x=22 = 2-x=22/:2 = x=11.
2.inacica

Tocka C lezi na pravcu AB pa koeficijent smjera pravca AC mora biti jednak koeficijentu smjera
pravca BC.

18



A(x. y)=A(-1.4)

o C(xy.3,)=C(x.—-4) | = k e S ——
2272 AC x—(—l) AC 1
27N
k =< 1
AC y -y
B(xl, y1)=B(2, 2)
o C(xy.3,)=C(x.—4) | = & ST =
22 BC~ 5 BC ™~ _
27N
ko=t
BC
n7H
Apscisa x tocke C iznosi:
-8 -6
kyo =kge = Tt —6-(x+1)=-8-(x-2) => -6-x-6=-8-x+16 =

= —6-x+8-x=16+6 = 2. x=22 = 2-x=22/:2 = x=11.
3.inalica
Tri tocke A, B i C u ravnini, opcenito, tvore trokut ABC. Akotocke leze na istom pravcu (ako su
kolinearne), povrsina trokuta ABC jednaka je nuli. Zato apscisa x toc¢ke C iznosi:
Alxy. y)=A(-1.4)
B(xz, y2) = B(2, 2)
C(x3, y3) = C(x, —4)

%""1'(yz‘y3)+x2'(y3‘y1)+x3'(yfyz)‘zo

SN %~‘—1~(2—(—4))+2~(—4—4)+x~(4—2)‘=()/- 2 =
= [-1:(2+4)+2:(-4-4) +x:(4-2)| =0 = |-1:6+2:(-8)+2-x|=0 =
= [-6-16+2-x|=0 = |-2242:x|=0 = -2242:x=0 = 2.x=22 = 2:x=22/:2 = x=11.

Vjezba 065

Odredi nepoznatu koordinatu tocke A tako da ona pripada pravcu BC:
B(_ 19 4)3 C(29 2)3 A(Xs - 4)

Rezultat: 11.
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Zadatak 050 (Mirza, elektrotehni¢ka Skola)

Nacrtaj graf: y=— ~|x ‘
Rjesenje 050
Ponovimo!
-n 1 0 1
a =— , a =1 , a =a.

Za realni broj x njegova je apsolutna vrijednost (modul) broj | X | koji odredujemo na ovaj nacin:
[ x,x20
| x|= 1 I
x, x<0.
Ako je broj x pozitivan ili nula, tada je on jednak svojoj apsolutnoj vrijednosti. Za svaki x, x > 0,
vrijedi | X | =X.
Ako je x negativan broj, njegova apsolutna vrijednost je suprotan broj — x koji je pozitivan. Za svaki x,

x<0,je |x|=—x.
Ili ovako:
Apsolutna vrijednost realnog broja x definira se

[ x, x>0

‘x‘: 0, x=0.

l—x, x<0
Ako je broj x pozitivan broj, onda ga prepiSemo: | x | =x, [ 71=17.
Ako je broj x negativan broj, onda ga piSemo s minusom:I'x [ =—-x,1-41=-(-4) =4.
IzraCunamo vrijednosti funkcije

-l x 1
r(=-2"% ()=
2

za, na primjer,

3 = ! = ! = !
5173l 23 8
2 = ! = ! = !
X == y=- y=—">% y=-=
-2 2
5172 2 4
1 1 1
x——l:y——j:y=——1:>y=—5
2 2
1 1 1
x=0 = y=——0‘ = y=——7g = y=—I = y=-1
) 2
1 1 1
x=1=y= ‘1‘ :>y=__1:>y=_5
2 2
2 = ! = ! = !
X = y=—""x7 y=—""% y=——
512 2?2 4
3 = ! = ! = !
X = y:— y:—— y=——
3 3
513 2 8

Tablica zadanih argumenata x i njima pripadnih vrijednosti izgleda ovako:

20



X -3 -2 -1 0 1 2
I R T A T I
Y 8 4 2 2 4
A
:’y
X
Vijeiba 050

Nacrtaj graf: y = —2‘ * ‘

Rezultat:

21
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Zadatak 187 (Mirza, elektrotehnicka skola)

Rijesi jednadzbu: \/2"3/4".’5/0.125 —4.3[2,

Rjesenje 187
Ponovimo!
-n 1 nl m m n\m n-m n n . n
a =— a =a (a ) =a , (a~b) =a -b .
a
n m n+m
a -a =a .
) 3
af()c):ag(i) = f(x)=¢(x) , (\/;) =a (3\/;) =a (n\/;)n:“
1.inacica

| 12 | 1
\/2x~3«/4x~x,/0.125 432 = \/2x~3 4% .x 10050 —4.3[2 = \/2x~3 4x~x\/g=4~3\/5 =

x _3 3 _3 3 2-x—§
3\/2)5_3 (22) 2 X=4-3ﬁ:>\/2x- 22X x4 35 o 2% 2 —4.3[2

2
3 2223 3 2;§ N\ . 2-9; -3 .
= \2 V2 ¥ =42 \2"2PY a2 =2 SNV ER| PR
3x242x2-3 5x2-3 5x2-3 1
=\2 37 g3 2 37 24322 O 20203 o
2 2
5x“-3 1 5x“-3 7 2
2+3 . 2 5 3 7
oo O T3 L 6 p3 z =2/ 6x = 5x"-3=14-x =
X

2 a=5,b=-14, c=-3
= 5-x2—14.x_3=0 - 5-x =14-x-3=0 }

X
1,2 2-a
14+,/196-4-5-(-3) 14+,/196+60 14+,/256
= X = = X = 9= X = =
1.2 2.5 1.2 10 1.2 10
14+16 30 _
xlz xlz— )Cl—3
14+16 10 10
= x12= = =
’ 10 14-16 2 Xy ===
XA = =——
2" 1o 27 10 >
2.inacica
3 125 2 1 T 2+]
\/2x-,/4x-x,/0.125 =432 = [2%3[4% x o =2 23 5 [2%3 4x-)‘\/;=2 3o
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kvadriramo
= =
jednadzbu

3 z 3 Py
:>\/2x- 4% 5273 2032 o \/2x.\/4x~x\/2_3 =23 =

kubiramo 3 -
o 2% a2
jednadzbu

Y
)
=
w
=
=
)
|
w
1
)
iz
o
WE —

X
N 23x 4x.x 2—3=214 N 23x (22) X 2—3=214 - 23x 22x X 2—3=214
3x+2-x X[ =3 __14 5.x X[ -3 __14 sx -S> 14 503
=2 N2 =2 =27 2 =2 272 Y= 52 X =2
= 5x— =14 = 5x— =14/ x = 5-x2—3=14~x =
X X

2 a=5,b=_14’c=_3
= 5-x2—14.x_3=0 = 5-x " -14-x-3=0 } Q

a=5,b=-14, c=-3

X =
1.2 2-a
14+,/196—4-5-(-3) 14+ ./196 + 60 141,/ 256
:>x12= :>x12=—:>x12=—:>
) 2.5 ) 10 ) 10
14+16 30 _3
x1= x1=_ _xl_
14£16 10 10
= X, = = = =
; 10 14-16 2 Xy ==
XH = Xy =——
270 27 10 >

Vjezba 187
Rijesi jednadzbu: 2% -3/ 4%.%[0.125 :16~3\/Z.

1
Rezultat: X, =3, Xo=——.
1 2 5
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