Zadatak 061 (Ivana, ekonomska Skola)
Akojex+y=5,y+z=7,z+u=9, koliko je u + x?

Rjesenje 061
Ponovimo!
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c‘):a~b+a~c s a~b+a~c:a~(b+c‘).
1.inacica

Zbrojimo sve tri jednadZbe.

x+y=5 B
zbrojimo
y+z=T7; = | = x+y+y+z+z+u=5+7+9 = x+2-y+2-z+u=21 =
jednadzbe
z+u=9
:>x+2(y+d+u=2L
Tada je
x+2-(y+z)+u=21 metoda
= = x+2T7+u=21 =
y+z=7 supstitucije
= x+14+u=21 = x+u=21-14 = x+u=7 = u+x=7
2.inacica
U sustavu jednadzbi
x+y=5
y+z=17
7+u=9

oduzmemo drugu jednadzbu od prve jednadzbe.

xX+y—-y—-z=5-7T=x+y—-y—2z=5-7T = x—z=-2.

Sada je
x—z==2 zbrojimo
= |. = x—z+z+u=-249 = x-z+z+u=-2+49 =
z4+u=9 jednadzbe
= x+tu=7 = ut+x=7.
3.inadica
U sustavu jednadzbi
x+y=>5
y+z=7
7+u=9

iz tre¢e jednadZzbe izraCunamo z i uvrstimo u drugu jednadzbu.

x+y=5 x+y=>5
x+y=5 x+y=5 x+y=>5 x+y=>5
y+z=T7 = y+z=7; = = = = =
y+9—u=7 y=7-94+u y=—2+u y=u-2
z+u=9 z2=9-u

metoda
= | = x+tu-2=5 = x+u=5+2 = x+u=7 = u+x="7.
supstitucije

Vjezba 061
Akojex+y=5,y+2z=6,z+u=7, koliko je u + x?
Rezultat: 6.



Zadatak 062 (Jelena, gimnazija)

x+y+z=3
Rijesi sustav : x2+y2+z2=3
x-y-z=1
Rjesenje 062
Ponovimo!
2
(a+b+c) =a2+I72+c2+2~a~b+2~a~c+2~b~c.
3 2
(a—b) =a3—3~az~b+3~a~b2—b3 s (a—b) =a2—2~a~b+l72.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c)=a~b+a~c s a~b+a~c=a~(b+c).
Kvadriramo prvu (linearnu) jednadzbu.
2
X4y+z=3 = x+y+z=3/> = (x+y+z —32 o
2

:»x2+y2+z2+2u%y+2uvz+Zsz=9:3[x +y2+12=3}:3

= 3+2-x-y+2-x-z24+2-y-2=9 = 2. x-y+2-x-2+2-y-2=9-3 = 2-x-y+2-x-2+2-y-2=6 =
= 2. x-y+2-x-2+2-y-2=6/:2 = x-y+x-z+y-z=3 = x'(y+z)+y'z=3.

Transformiramo prvu i trecu jednadZbu sustava.

+z=3- +z=3-
x+y+z=3 yrze . yrze .
vr= 1
x-y-z=1 x-y-z=s— y-z=—
X
Sada je:
y+z=3<X | .
x-(y+z)+y-z=3 = 1 = x-(3—x)+—=3 = 3~x—x2+—=3 =
VIS X X

= 3‘x—x2+l—3=0 = 3‘x—x2+l—3:0/-x = 3‘x2—x3+1—3'x:0 =
x x

= x43.x2 3x41=0 > —x3+3-x2—3-x+1=0/~(—l) = 33243120 >

3
= (-1 =0 = (x-1)°=0/Y = x-1=0 = x=1.

Uvrstimo x = 1 u prvu i trecu jednadZbu sustava.

x+y+z=3

l+y+z=3 y+z=3-1 y+z=2 z=2-y
x-y-z=1 = = = = =
X =

metoda o) 2
= =yl 2y-y =l -y +2.y-1=0 =
supstitucije

= —y2+2~y—1=0/~(—l) = y2—2~y+1=0 = (y—1)2=0 =

= (y=1)?=0/Y = y-1=0 = y=1.

Racunamo nepoznanicu z.



z=2-y
= z=2-1 = z=1.
y=1
Rjesenje sustava je:
(x, 5, 2)=(1,1,1).
Vjezba 062

x+y+z=3

o 2 2

Rijesi sustav : (x+y) +z =3+2-x-y
x.y-z:l'

Rezultat: (x, v, z) = (l, 1, 1).

Zadatak 063 (Lucija, srednja skola)
Dva broja odnose se kao 1 : 4. Drugi broj za 15 je ve¢i od prvoga broja. Koliko iznose ti
brojevi?
Rjesenje 063
Ponovimo!
Razmjer ili proporcija je jednakost dvaju jednakih omjera. Ako je
a:b=k i c:d=k,
tada je razmjer ili proporcija
a:b=c:d.
UmnozZak vanjskih ¢lanova razmjera a i d jednak je umnoSku-unutarnjih ¢lanova razmjerab i c.
a:b=c:d = abtd’'=b-c.
Kako zapisati da je broj a za n veci od broja b?
a—-n=>b ili qgS5b+n ili a-b=n.
Neka su x i y trazeni brojevi. Budud¢i da se odnose kao 1 : 4, vrijedi jednadZba:
x:y=1:4= yl=4-x = y=4-x.
Drugi broj y za 15 je veci od prvoga broja x pa slijedi:
y—x=15.
Iz sustava jednadzbi dobiju se traZeni brojevi.

y=4-x metoda

= = 4. x—x=15 = 3-x=15 = 3-x=15/:3 = x=5.
y—x=15 supstitucije

Racunamo y.

x=5
} = y=4-5 = y=20.
y=4-x

To su brojevi 5 i 20.
Vjezba 063
Dva broja odnose se kao 1 : 3. Drugi broj za 10 je veéi od prvoga broja. Koliko iznose ti
brojevi?
Rezultat: 5, 15.

Zadatak 064 (4A, TUPS)

. CJx=2-y+4 , .
U sustavu jednadzbi izracunajte nepoznanicu x.
y=2-x+7



Rjesenje 064

x=2~y+4} {metoda
=

—_— } = x=2-(2:x+7)+4 = x=4-x+14+4 =
y=2-x+

supstitucije
= x-4-x=14+4 = -3.x=18 = -3-x=18/:(-3) = x=-6.
Vjezba 064
. L Jx=2-y+4 : .
U sustavu jednadZbi izracunajte nepoznanicu y.
y=2-x+7
Rezultat: -5.

Zadatak 065 (Maturanti, TUPS)

Dnevna potreba odrasle osobe iznosi 5 g ugljikohidrata i 0.9 g bjelancevina po 1 kg
tezine. Kilogram hrane A ima 10 g ugljikohidrata i 160 g bjelancevina, dok kilogram hrane B ima 220
g ugljikohidrata i 20 g bjelancevina. Koliko kilograma hrane A i B treba konzumirati da se zadovolje
dnevne potrebe ugljikohidrata i bjelancevina osobe koja je teska 50 kg?

Rjesenje 065
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a-(b+c)=a-b+a-c , ab+a-c=a-(b+c).

Dnevna potreba odrasle osobe iznosi 5 g ugljikohidrata i 0.9 g bjelancevina po 1 kg teZine. Buduc¢i da
je osoba teska 50 kilograma, ukupna dnevna potreba je:

5:50 =250 g ugljikohidrata
0.9-50 =45 g bjelancevina.
Oznacimo slovom x broj kilograma hrane A, a slovom y broj kilograma hrane B.

Dnevna potreba odrasle osobe iznosi 250 g ugljikohidrata. Kilogram hrane A ima 10 g
ugljikohidrata, a kilogram hrane B ima 220 g ugljikehidrata. Zato vrijedi jednadZba:

10- x+220-y =250.

Dnevna potreba odrasle osobe iznosi-45 g bjelancevina. Kilogram hrane A ima 160 g
bjelancevina, a kilogram hrane B ima 20 g'bjelancevina. Zato vrijedi jednadZba:

160-x+20-y =45.

Da bismo izracunalo koliko najmanje kilograma i hrane A i hrane B treba konzumirati da se zadovolje
dnevne potrebe za ugljikohidratima i bjelancevinama moramo rijesiti sustav jednadZzbi:

10- x+220-y =250 10-x+220-y=250/:10 x+22.-y=25 metoda
= =
160-x+20-y=45 160-x+20-y=45/:5 32-x+4-y=9 supstitucije
x=25-22-y
= = 32:(25-22-y)+4-y=9 = 800-704-y+4-y=9 =
32-x+4-y=9
= —704-y+4-y=9-800 = —700-y=-791 = —700-y=-791/:(-700) = y=1.13.
Sada raCunamo nepoznanicu X.
10-x+220-y =250 10-x+220-y=250/: 10 x+22-y=25
= =
y=1.13 y=1.13 y=1.13
= x+22-1.13=25 = x+2486=25 = x=25-24.86 = x=0.14.
Hrane A treba 0.14 kg, a hrane B treba 1.13 kg.




Vjezba 065

Dnevna potreba odrasle osobe iznosi 5 g ugljikohidrata i 0.9 g bjelancevina po 1 kg teZine.
Kilogram hrane A ima 1 dag ugljikohidrata i 16 dag bjelancevina, dok kilogram hrane B ima 22 dag
ugljikohidrata i 2 dag bjelancevina. Koliko kilograma hrane A i B treba konzumirati da se zadovolje
dnevne potrebe ugljikohidrata i bjelancevina osobe koja je teska 50 kg?

Rezultat: Hrane A treba 0.14 kg, a hrane B treba 1.13 kg.

Zadatak 066 (Maturanti, TUPS)

Dnevna potreba odrasle osobe iznosi 250 g ugljikohidrata i 45 g bjelancevina. Kilogram hrane
A ima 10 g ugljikohidrata i 160 g bjelancevina, dok kilogram hrane B ima 220 g ugljikohidratai 20 g
bjelan¢evina. Koliko najmanje kilograma i hrane A i hrane B treba konzumirati da se zadovolje
dnevne potrebe za ugljikohidratima i bjelan¢evinama?
Rjesenje 066

Ponovimo!
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

a-(b+c)=a-b+a-c , ab+a-c=a-(b+c).
Oznacimo slovom x broj kilograma hrane A, a slovom y broj kilograma hrane B.

Dnevna potreba odrasle osobe iznosi 250 g ugljikohidrata. Kilogram hrane A ima 10 g
ugljikohidrata, a kilogram hrane B ima 220 g ugljikohidrata. Zato vrijedi jednadzZba:

10-x+220-y =250.

Dnevna potreba odrasle osobe iznosi 45 g bjelancevina. Kilogram hrane A ima 160 g
bjelancevina, a kilogram hrane B ima 20 g bjelancevina. Zato vrijedi jednadZba:

160-x+20-y =45:

Da bismo izracunalo koliko najmanje kilograma i hrane A i-hrane B treba konzumirati da se zadovolje
dnevne potrebe za ugljikohidratima i bjelancevinama moramo rijesiti sustav jednadZzbi:

10-x+220-y =250 10- x+220- y =2504:10 x+22-y=25 metoda
= = = =
160-x+20-y =45 160-x+20-y=457/:5 32-x+4-y=9 supstitucije
x=25-22-y
=
32-x+4-y=9
= —704-y+4-y=9-800 = —700-y=-791 = —700-y=-791/:(-700) = y=1.13.
Sada raCunamo nepoznanicu X.
10- x+220-y =250 10-x+220-y=250/:10 x+22-y=25
= =
y=1.13 y=1.13 y=1.13
= x+22-1.13=25 = x+2486=25 = x=25-24.86 = x=0.14.
Hrane A treba 0.14 kg, a hrane B treba 1.13 kg.

g

} = 32-(25—22-y)+4-y=9 = 800-704-y+4-y=9 =

Vjezba 066

Dnevna potreba odrasle osobe iznosi 250 g ugljikohidrata i 45 g bjelancevina. Kilogram hrane
A ima 1 dag ugljikohidrata i 16 dag bjelancevina, dok kilogram hrane B ima 22 dag ugljikohidrata i 2
dag bjelancevina. Koliko najmanje kilograma i hrane A i hrane B treba konzumirati da se zadovolje
dnevne potrebe za ugljikohidratima i bjelan¢evinama?

Rezultat: Hrane A treba 0.14 kg, a hrane B treba 1.13 kg.



Zadatak 067 (Lara, srednja Skola)

N : 4-x+3-y=3 .
Za koji realan broj a sustav nema rjesenja’?
3-x+a-y=5
Rjesenje 067
Ponovimo!
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a-(b+c)=a-b+a-c , ab+a-c=a-(b+c).

Racunamo nepoznanicu y.

4-x+3-y=3 } {metoda suprotnih} 4-x+3~y=3/-(—3)} -12-x-9.-y=-9 }
= = =

3-x+a-y=5 koeficijenata 3-x+a-y=5/-4 12-x+4-a-y=20

= -9.-y+4-a-y=11 = 4.a-y-9-y=11 = y-(4-a-9)=11 = y-(4-a-9)=11/ T
ca—
N 11
y= .
4.-a-9
S nulom se ne moZe dijeliti. Zato moramo odbaciti vrijednost broja a za koji je nazivnik jednak nuli.
1 9
4.0a-9=0 = 4.a=9 = 4-a=9/~2 = a=Z.

Dakle, sustav nema rjesenja za
9
a=—.

Vjezba 067

. , 4-x+3-y=1 e
Za koji realan broj a sustav nema rjeSenja?
16-x+a-y=7

Rezultat: a=12.

Zadatak 068 (Barbara, opéa gimnazija)

U dvjema posudama od po 50 1 nalazi se izvjesna koli¢ina tekucine. Ako bi iz prve posude
prelili u drugu 1/3 sadrZaja, druga bi posuda bila puna. A ako bi iz druge posude prelili u prvu 1/2
sadrZaja, prva bi bila puna. Koliko je u kojoj posudi tekucine?
Rjesenje 068

Neka je x broj litara tekucine u prvoj posudi, a y broj litara tekucine u drugoj posudi. Obujam
svake posude je 50 litara.
Ako bi iz prve posude prelili u drugu 1/3 sadrZaja, druga bi posuda bila puna pa vrijedi jednadzba:

1
—-x+y=50.
3
A ako bi iz druge posude prelili u prvu 1/2 sadrZaja, prva bi bila puna pa vrijedi jednadZba:
1
x+—-y=50.
2

Rijesimo sustav jednadzbi.

1 1
§-x+ y=50 {rijeéimo se razlomaka u jednadZbama tako} ?x+ y=50/-3

da prvu pomnozimo sa 3, a drugu sa 2

1 1
x+—-y=50 x+—-y=50/-2
2 Y 2 Y



x+3-y=150 metoda suprotnih x+3-y=150 x+3-y=150
= = = =
2-x+y=100 koeficijenata 2-x+y=100/ (-3) —6-x-3-y=-300

= -5-x=-150 = —-5-x=-150/: (-5) = x=30.
Racunamo nepoznanicu y.

1
x+—-y=50 1 1 1 1
2 = 30+—-y=50 = —-y=50-30 = —-y=20 = —y=20/-2 = y=40.
2 2 2 2
x=30
U prvoj posudi je 30 litara, a u drugoj 40 litara tekucine.
y
X
2 L
3 X 3-X+y=50
1 1
X+2-y=50 E.y

Vjezba 068

U dvjema posudama od po 100 I nalazi se'izvjesna koli¢ina tekucine. Ako bi iz prve posude
prelili u drugu 1/3 sadrZaja, druga bi posuda bila puna. A ako bi iz druge posude prelili u prvu 1/2
sadrZaja, prva bi bila puna. Koliko je u kojoj posudi tekucine?
Rezultat: 601,801

Zadatak 069 (Barbara, opéa gimnazija)
Rijesi sustav jednadzbi metodom uvodenja novih nepoznanica.

3 2
+

=3
x=2-y 2-x+y
2 1 1
x=2-y 4-x+2-y 6
Rjesenje 069
Ponovimo!
n b a-b a c a-c a c a ¢ a-d+b-c
n=— ., a—=—— , ——= R =— = ad=bc¢c , —F—=—-—7-—.
1 c c b d b-d b d b d b-d
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju
a~(b+c)=a~b+a~c s a~b+a~c=a~(b+c).
3 2 3 2 1 1
+ =3 + =3 3. +2- =3
x=2-y 2-x+y x=2-y 2-x+y x=2-y 2-x+y
= =
2 1 1 2 3 1 1 ) 1 1 1
x=2-y 4.x+2-y 6 x=2-y 2-(2-x+y) 6 x=2-y 2 2-x+y 6

Uvodimo nove nepoznanice ui v



1
»}:
2-x+y
pa zadani sustav glasi:
3-u+2-v=3 . 3-u+2-v=3 3-u+2-v=3
metoda suprotnih
= . = 1 1 = 4 1 =
2. u——-v=— koeficijenata 2. u——-v=—1/,-4 u-2-v=—
2 6 2 6 6
4 4 2 3 2 9+2 11
= lu=3+—=>11lu=3+— = 11'u=3+— = 1llu=—-+— = 1lluy=—— = lllu=— =
6 6 3 1 3 3 3
= 11-u=£/:11 :>u=l.
3 3
Racunamo nepoznanicu v.
! 1 1
u=—
3 = 3 —+2-v=3 = 3-;+2-v=3 = 1+2v=3 = 2.v=3-1= 2v=2 =
3-u+2-v=3 ’
= 2v=2/:2 = v=1.
Vrijednost novih varijabli u i v je:
1
u,v)=|—, 11
(1 )=(5.1]
Vrac¢amo se starim nepoznanicama x iy.
1 1 1 1 1 1
u= , U=— =— = — .
x=2-y 3 x=2-y 3 x=2-y 3 x—=2-y=3 metoda suprotnih
1 1 1 2-x+y=1 koeficijenata
y= s V=1 =1 = - N
2-x+y 2-x+y 2-x+y 1
x=2-y=3 x—2-y=3
= = = 5x=5= 5x=5/:5 = x=1.
2-x+y=1/-2 4. x+2-y=2

Racunamo nepoznanicu y.
2-x+y=1
| = 2:'l+y=1 = 2+y=1 = y=1-2 = y=-1.
X =
RjeSenje sustava glasi:

(x. ¥) = (1. 1)
Vjezba 069

Rijesi sustav jednadzbi metodom uvodenja novih nepoznanica.

3 2
+ =3
x—2-y 2-x+y

4 2 1

x—2-y_4-x+2-y g
Rezultat: (x, y) =(1, —1).



Zadatak 070 (Srdjan, pripravnik)

Zadana su dva broja. Vec¢i broj je za 4 manji od dvostrukog manjeg. Zbroj brojeva iznosi 20.
Nadi te brojeve.
Rjesenje 070

Ponovimo!
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

a-(b+c)=a~b+a~c s alb+a-c=a-(b+c).
Kako zapisati dvostruku vrijednost od broja a?
2-a.
Kako zapisati da je broj a za n manji od broja b?
a+n=>b ili a=b-n ili b—a=n.

l.inacica
Neka su x i y dva broja tako da je x >y (X je vece od y). Iz uvjeta zadatka dobije se sustav od dvije
jednadZbe sa dvije nepoznanice.

x+4=2-y} x=2~y—4} [metoda
= =

= 2.y-4+y=20 = 2-y+y=20+4 =
x+y=20 x+y=20 } Y Y Y

supstitucije
= 3.y=24 = 3.y=24/:3 = y=8.

Racunamo nepoznanicu x.

x+y=20

= x+8=20 = x=20-8 = x=12.

y=8

RjeSenje sustava glasi:
(x, y) = (12, 8).
2.inacica

Zbroj dva broja je 20. Ako veci broj ozna¢imo slovom'x, tada manji broj iznosi 20 — x. Budu¢i da je
veci broj za 4 manji od dvostrukog manjeg, vrijedijednadZba:
x+4=2-(20-x) = x+4=40-2-x = ¥+2-x=40-4 = 3.x=36 = 3.-x=36/:3 = x=12.

Trazeni brojevi su:
e velibrojx=12
® manji broj 20-x=20-12=28.
Vjezba 070
Zadana su dva broja. Vec¢i broj je za 2 manji od trostrukog manjeg. Zbroj brojeva iznosi 6.
Nadi te brojeve.

Rezultat: (x, y) = (4, 2).

Zadatak 071 (Maturant, gimnazija)
U dva hotela izgradeni su bazeni pravokutnog oblika. Bazen u prvom hotelu ima povrSinu 240
m’. Bazen u drugom hotelu ima povriinu 350 m” te je 5 m duZi i 2 m §iri od bazena prvog hotela.
IzraCunajte koje dimenzije mogu imati bazeni u oba hotela. Navedite sve mogucnosti.
Rjesenje 071
Ponovimo!
n a ¢C a-c
n=— , ——=—
1 b d b-d
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c‘):a~b+a~c s ct~b+a~c:a~(b+c).
MnoZenje zagrada
(a+b)-(c'+d)=a~c'+a-d+b-c'+b-d.

Plostina pravokutnika duljina stranica a i b izracunava se po formuli

9



l.inacica

Neka bazen manje povrSine ima dimenzije:

e duljina x

e Sirinay.
Tada bazen vece povrsine ima dimenzije:

e duljinax+5

e Sirinay + 2.
Za povrSinu manjeg bazena vrijedi:

x-y=240.
Za povrsinu veceg bazena vrijedi:
(x+5)-(y+2)=350.

Postavimo sustav jednadzbi.

x-y=240 x-y =240
= = 240+2-x+5-y+10=350 =
(x+5)-(y+2)=350 X y+2-x+5 y+10=350

= 2-x+5-y=350-240-10 = 2:x+5-y=100.

Ponovno promatramo sustav jednadzbi i izraCunamo x i y.

= -5. =
2-x+5-y=100 2-x=100-5-y 2-x=100-5-y /: 2 x:%
2
metoda 100-5- 100-5- 100-y-5-
= N AR AT, ) T, SN A ANEAN) J'T) B A A, V7| SN
supstitucije 2 2

2
100-y—5-
o YT 04072 = 100 y=5-y > =480 = —5-y 2 +100- y—480=0 =

2
= —5~y2+100~y—480=0/:(—5) = y2-20.y4+96=0 = ¥ 20 y+9%6=0 =
a=1,b=-20, c=9

a=1,b=-20, c=96

—(—20)1\/(—20)2—4~1~96
= —bi\/b2—4-a-c = yl,2= =

_ 21
N27 sa
_ 20+./400-384 20£./16 _20%4
= N2~ > SN2t T T, T
20+4 24 100-5-12
= = —_— _ Xy =
N=5 _ N5 _ y =12 _ [ _100-5-y] 1 2
20-4 16 Y, =8 2 100-5-8
= —_— = — Xy =—mm
27, 275 2 2
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_100-60 _ 40
177, 17 =20
= .
. _100-40 B _@ x2=30
2 2 27
Rjesenja su:
(xl, y1)=(20, 12) s (xz, y2)=(30, 8).

Manji bazen moze imati sljedece dimenzije:
® duljina 20 m, §irina 12 m

e duljina 30 m, Sirina 8 m.

Vedi bazen, koji je 5 m duZi i 2 m §iri moZe imati dimenzije:
® duljina 25 m, §irina 14 m

¢ duljina 35 m, §irina 10 m.

2.inacica
Neka bazen manje povrSine ima dimenzije:
e duljina x
Sirina y.
Tada bazen vecée povrsine ima dimenzije:
e duljinax+5
Sirina 'y + 2.
Za povrSinu manjeg bazena vrijedi:

x-y=240.
Za povrsinu vecéeg bazena vrijedi:
(x+5)-(y+2)=350.

Postavimo sustav jednadzbi.
x-y =240 } x-y =240
=

(x+5)-(y+2)=350 X y+2:x+5-y+10=350

} = 240+2-x+5-y+10=350 =

= 2-x+5-y=350-240-10 = 2-x+5-y=100.

Ponovno promatramo sustav jednadzbi i izraCunamo x i y.

_240

I
x-y=240 x-y=240/-— y= metoda
2x+5.y=100[ T * = | supstitucije |
Xroy= 2-x+5-y=100 2. x+5-y=100 supstitucye
= 24520100 = 2-x+%@=100 LT SN ST W
X X X X

= 2-x2+1200=100-x = 2~x2—100~x+1200=0 =

2~x2—100~x+1200=0 /22 =

2
= x2—50.x+6()()=0 - X -50-x+600=0 -
a=1,b=-50, ¢=600
a=1,b=-50, c=600 2
2 —(—50)1\/(—50) —4-1-600
- _bim = 27 2.1 =
X. =
1.2 2-a
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50+,/2500-2400 50%,/100 50£10 i 2
— N -

= X = = X = X. = =
132 2 1,2 2 1,2 2 50_10
XA =
2
_% 240
N7 =30 2407 1730 =8
= = = |y="]> = .
40 xy =20 x 240 vy =12
EE) 2750
RjeSenja su:
(2. 3)=(20.12) . (x,.7,)=(30.8).

Manji bazen moZe imati sljedece dimenzije:
® duljina 20 m, Sirina 12 m
e duljina 30 m, Sirina 8 m.
Vecdi bazen, koji je 5 m duZi i 2 m Siri moZe imati dimenzije:
® duljina 25 m, Sirina 14 m
® duljina 35 m, Sirina 10 m.
Vjezba 071
U dva grada izgradeni su bazeni pravokutnog oblika. Bazen u prvom gradu ima povrsinu 960

m’. Bazen u drugom gradu ima povrsinu 1400 m” te je 10 m dui i 4 m §iri od bazena prvog grada.
IzraCunajte koje dimenzije mogu imati bazeni u oba grada. Navedite sve moguénosti.

Rezultat: Manji bazen moZe imati sljedece dimenzije:
e duljina 40 m, Sirina 24 m
e duljina 60 m, Sirina 16 m.
Vedi bazen, koji je 10 m duzi i 4 mSiri moZe imati dimenzije:
e duljina 50 m, Sirina 28 m
e duljina 70 m, Sirina 20 m.

Zadatak 072 (TBF, gimnazija)

2 2 2
s X 2.y 2.z
Rijesi sustav: =y, =z, =X
2 2
I+x I+y 1+z
Rjesenje 072
Ponovimo!
- L ) 2
a_c = .4 s (a—b) :a2—2~a~b+b2 s a2+172:() = a=b=0 , n:E.
b d a c 1
+17 b 1
a=b => b=a , a 7:ﬁ+— s a-f:ﬁ s ﬁ:lzazb.
n n n b b b

Uoc¢imo najprije da sustav ima trivijalno rjeSenje

(3 2 5)=(0.0.0).
Zadani sustav transformiramo na sljede¢i oblik:
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2 x2 2 x2 y 1+x2 1 1 N x2 1
:y = —_ = — —_——
1+)c2 1+)c2 1 2~x2 y 2x2 2~x2 Yy
2 y2 2 y2 Z 1+y2 1 1 y2 1
2_Z = == = = = 2+ 2: =
I+y I+y 1 2-y z 2.y 2.y z
2 Z2 2 z2 X 1+z 1 1 N z2
=X = —_ = — e
1+z2 1+z2 1 2~12 X 2z2 2z2 X
2
12+X2:l 111 L__ 1 1
2-x 2-x Yy 2 x2 2y y 9 x2 2
1 y 2 1 1 1 1 1 1 1 svaku jednadzbu
= FF——S="1 = Fto=— > —= FE- = . =
2.y 2.y b4 2.y 2 z Z 2.y 2 pomnoZzimo s 2
1 n 22 _1 12+l:l l: 12+_
2'22 2 :2 X 2.z 2 x 2.z 2
1 1 1 2 1
—= 2+—/-2 ———2+1
Yo 2-x 2 yoox
1 1 1 2 1 zbrojimo
= —= 2+—/-2 = —:—2+1 = | . 5 =
2.y 2 oy jednadzbe
1 1 2
—= 2+—/ 2 Z==+1
X 2.z 2 X%,
2 2 2 1 1 1 1 1 1 2 2 2
= —+—+—=—2+1+—2+1+—2+1 = —2+1+—2+1+—2+1 —————— =0 >
y z X x y z X y z y 7 X

1 2 I 2 2 1 2 1 2 1 2
= o=ttt = +1=0 = | =+l |+ =+ |+ -+ =0 =
X< X yooy 7%z X< X yooy 2z

2
1 1 1 1 1 1 1 2 1 1 2
= —2—2~—+1 + —2—2~—+1 + —2—2~—+1 =0=|——1| +4|—-1| +|——1| =0.
X X y y z < X y 4

Ova jednakost moguca je samo ako je svaki pribrojnik jednak nuli.

2
! 1| =0 1 1
X - ~——1=0 ~=1
2 * * x=1
1 1 1
—1| =0p = —-1=0( = —=1¢ = y=1 = (x5, y5. 2, ) =(L 1. 1).
y y y =1
2 1 1
1 ——1=0 —=1
—=1| =0 z Z
Z
Vjezba 072
ey 1+x2 1 1+y2 1 1+z2 1
Rijesi sustav: =T 7= 7=
2. x Yy 2.y 2.z X



Rezultat: X, y,z)=(1, 1, 1).

Zadatak 073 (Sanja, srednja Skola)

. . : { x+y=2-a
Rijesi sustav jednadzbi: .
x-y=2-b
A (a+b, a-Db) B.(a-b,a+b) C.(a, b) D. (b, a)
Rjesenje 073
Ponovimo!

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

a~(b+c)=a~b+a~c s a~b+a~c=a~(b+c).

x+y=2-a metoda suprotnih
= = 2.x=2-a+2b = 2-x=2-(a+b) =

x=y=2-b koeficijenata

= 2-x=2~(a+b)/:2 = x=a+b.
Racunamo nepoznanicu y.
x+y=2-a

metoda
= = a+b+y=2-a = y=2-a-a-b = y=a-b.
x=a+b

supstitucije
Rjesenje sustava je:
(x, y)=(a+b, a-b).
Odgovor je pod A.
Vjezba 073
s . . | xXty=a
Rijesi sustav jednadzbi: .
x—y=b

a+b a-b a-b .a+b
A. P B- ’
2 2 2 2

Rezultat: A.

c (ﬁ,ﬁj
2 2
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