Zadatak 061 (Monika, gimnazija)
Rijesi uz diskusiju: a-x—-2=a 2 x—=2-a.
Rjesenje 061
Ponovimo!
Op¢i oblik linearne jednadzbe glasi:
a-x=b, a,be R.
Moguca su tri slucaja.

a-x=b b . o
©) = x=— rjeSenje jednadzbe
a#0 a
a-x=b ) ) )
@ = 0-x=>b jednadZba nema rjeSenja
a=0,b#0

Ne postoji broj koji bi pomnoZen s nulom dao broj razlicit od nule.
a-x=b
a=0,b=0

Ima beskonacno mnogo rjesenja, tj. jednakost je ispunjena za svako x€ R.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju

} = 0-x=0 jednadZba je neodredena

a-(b+c):a~b+a~c s a~b+a~c‘:a~(b+c‘).
a-x—2=a2-x—2-a = a-x—az-x=—2-a+2 = a-x-(I=a)=2-2-a = a-(1-a)-x=2-(1-a).
1. slucaj

a=0
Za a =0 jednadZba nema rjeSenja.
2. slucaj
(1=a)-x=2-(1- (1<a)-x=2-(1-
a ( a) X ( a)} - a ( a) X ( a)} = 1-(1—1)-x=2-(1—1) = 0.x=0.
l-a=0 a=1
Za a =1 jednadZba zadovoljava svaki xe€ R.
3. slucaj
Ako jea#01a# 1, onda jednadZba ima jedinstveno rjeSenje:
2-(1-
a~(1—a)~x=2-(1—a) = a~(1—a)~x=2-(1—a) /-; = XZM =
a-(l—a) a-(l—a

Vjezba 061
Rijesi uz diskusiju: a-x+2-a=a 2 cx+2.
Rezultat: Za a =0 jednadZba nema rjeSenja. Za a = 1 jednadzba zadovoljava svaki x€ R.

Ako jea#01ia#1, onda jednadZba ima jedinstveno rjeSenje: x = E
a

Zadatak 062 (Monika, gimnazija)

Rijesi uz diskusiju: bz-)c+b2 =9.-x+6+b.



Rjesenje 062
Ponovimo!
Op¢i oblik linearne jednadZbe glasi:
a-x=b, a,be R.
Moguca su tri slucaja.

a-x=b b o
= x=— rjesenje jednadZbe
a0 a
a-x=b ) ) )
@ = 0-x=>b jednadZba nema rjeSenja
a=0,b#0

Ne postoji broj koji bi pomnoZen s nulom dao broj razlicit od nule.
a-x=b
a=0,b=0

Ima beskonacno mnogo rjesenja, tj. jednakost je ispunjena za svako x€ R.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju

} = 0-x=0 jednadZba je neodredena

a~(b+c)=a~b+a~c s a~b+a~c=a~(b+c).
b2~x+b2=9~x+6+b = b2~x—9~x=6+b—b2 = (172—9)~x=6+b—b2 =

= (b—3)-(b+3)-x=b—3—b2+9 = (b—3)-(b+3)-x=(b—3)—(b2—9) =

= (b=3)-(b+3)-x=(p-3)-(b-3)-(p+3) = (b=3)-(b+3)-x=(b-3)-(1-(p+3)) =

= (b-3)-(b+3)-x=(b-3)-(1-p-3) = (b-3)-(b+3)-x=(b-3)-(-b-2).
1. slucaj
(b-3)-(b+3)-x=(b-3)-(-b-2) (b-3)-(p+3)-x=(p-3)-(-b-2)
= =
b-3=0 b=3
= (3-3)-(3+3)-x=(3-3):(-3-2) = 0:6-x=0-(-5) = 0-x=0.
Za b = 3 jednadzba zadovoljava svaki x € R.
2. slucaj
(b=3)-(b+3)-x=(b-3)-(-b-2) (b=3)-(b+3)-x=(b-3)-(-b-2)
= =
b+3=0 h=-3
= (-3-3):(-3+3)-x=(-3-3)(3-2) = —-6:0-x=-6:1 = 0-x=-6.
Za b = - 3 jednadzba nema rjeSenja.
3. slucaj
Ako je b#—31ib # 3, onda jednadzba ima jedinstveno rjeSenje:
1
(b-3)-(b+3) -

(b-3)-(-b-2) (b=3)-(-b-2) -b-2 b+2

To3)-(b+3) T (b3)(be3) T bes b+3’

(b-3)-(b+3)-x=(b-3)-(-b-2) = (b-3)-(b+3)-x=(b-3)-(-b-2) /-

Vjezba 062
Rijesi uz diskusiju: b 2 x=b-6=9-x-b 2.



Rezultat: Zab = -3 jednadZba nema rjesenja. Za b = 3 jednadzba zadovoljava svaki x€ R.

Ako je b#—31b # 3, onda jednadZzba ima jedinstveno rjeSenje: x = _b+2

b+3

Zadatak 063 (Tin, gimnazija)

Jedan magarac kosta 1 kunu, jedna kokos kosta 25 lipa, a jedan konj kosta 15 kuna. Za 100
kuna treba kupiti 100 razlicitih Zivotinja. Koliko ¢e od tih 100 Zivotinja biti magaraca, konja i kokosi?
Rjesenje 063

Ponovimo!

Linearna Diofantska jednadZba ima op¢i oblik:

a-x+b-y=c
gdje moZe postojati jedno, nekoliko ili neograniceno mnogo rjeSenja predstavljenih brojevima iz skupa
prirodnih brojeva.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju

a~(b+c) =a-b+a-c , a~b+a~c‘:a~(b+c‘).
Oznacimo slovom x broj magaraca, a slovom y broj kokosi. Tada je z broj konja dan izrazom
z=100—x—y.

1
Jedan magarac kosta 1 kn, jedna kokos stoji 0.25 lipa = Z kn, a jedan konj vrijedi 15 kn.

Budu¢i da ukupno treba potrositi 100 kn, slijedi jednadzba:
1-x+i-y+15-z=100 = x+i-y+15-(100—x—y)=100 = x+i-y+15-(100—x—y)=100/- 4 =
= 4-x+y+60-(100-x—y)=400 = 4,x+y+6000-60-x-60-y =400 =
= 4-x+y—60-x—60-y=400-6000 = —56-x=59-y=-5600 = —56-x-59-y=-5600/(-1) =
= 56-x+59-y=5600 = 56-x=5600-59-y = 56-x=5600-56-y-3-y =
= 56-x=5600~<56-y—-3-y /:56 = x=100—y—%-y.

Razlomak jedino moZe biti cijeli broj za y = 56 te je time odredeno i jedino rjeSenje postavljene
Diofantske jednadzbe.

y =56 3 3
3 x=100-56——"56 x=100-56—-—"-56
x=100-y-——-yr = 56 = 56 =
56 z=100—-x-56 z=100—x-56
z=100—x—y

x=100-56-3 x=41
= =
z=100-x-56 z=100-x-56
Od 100 zivotinja bit Ce:

} = z=100-41-56 = z=3.

w

41 magarac 56 kokosi 3 konja

Vjezba 063
Za 100 kuna treba kupiti to¢no 100 jabuka po cijeni 10 kn, 5 kn i 50 lipa. Koliko ¢e se kupiti
od kojih jabuka?

Rezultat: 90 jabuka po 50 lipa, 9 jabuka po 5 kn i 1 jabuka po 10 kn.



Zadatak 064 (Malena, strukovna Skola)
Odredite & iz formule S = r~7r~(r+2~h).

1 S 1 S 1 . 1 .
A h=—|—-—r B h=— | —+r C. h=—- ﬂ—r D . h=—- i+r

2 \r-xw 2 \r-xw 2 S 2 S
Rjesenje 064

Ponovimo!

1 n m n+m a ¢ a-c
a=b = b=a , a =a , a -a =a , —-—= .
b d b-d

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju
a~(b+c) =a-b+a-c , a~b+a-c‘:a-(b+c).
1.inacica

S=r-z-(r+2-h) = S=r2z42rmh = 2r-mh=r>z-§ =

2 2
-1 -r I S -r - S
:>—2~r~7r-h:r2-7r—S/‘ = h=—_ + = h=—_ 7[+ =
2.r-1w 2.r% 2-rrxw 2:r-r 2-rrxw
- S S 1 S
= h=—""+ = h= AR
2 2rrz 2.r-w 2 2\rrxw
Odgovor je pod A.
2.inacica
S=r-z-(r+2-h) = r-z-(r+2-h)=5 = P22 h=S = 2rmh=S—r2.w =
2 2
1 . —r-.
= 2-r-7r-h:S—r2-7r/~ = h= N 7 = h= S _—ro7 =
2.r-1w 2r-m 2-rmw 2.rm 2r-7w
S 1 S
= h= \T h=———r|.
207w 2 2 \r-x
Odgovor je pod A.
3.inadica
1 S S
S=r-z-(r+2-h) = S=r-w-(r+2-h) /- — = —=r+2-h => r+2-h=— =
r- r-T r-T

1 1
SN Y L SRR U B SN h=_.(i_r].
rer r-m 2 2

Odgovor je pod A.
Vjezba 064
Odredite 4 iz formule S = r-f[-(r+h).
S S . .
Ah=—-r B.h=——-=+r C.hzﬂ—r D.h=ﬂ+r
-z -z S S

Rezultat: A.

Zadatak 065 (Lana, srednja Skola)
Kabelska televizija zapocela je s radom. Pokazalo se da su prve godine rada broj njezinih

korisnika K i broj mjeseci t od pocetka emitiranja povezani formulom
20000-(4-1+1)
K=———7——+=

r+1
a) Koliki je broj korisnika bio u trenutku pocetka rada ove kabelske televizije?
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b) Nakon koliko je mjeseci broj korisnika bio 700007
¢) Napisite formulu ovisnosti mjeseci o broju korisnika. (Izrazite t pomocu K.)

Rjesenje 065
Ponovimo!
n
n=-—.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju
a~(b+c) =a-b+a-c , a~b+a~c:a~(b+c).

a) Racunamo broj korisnika koji je bio u trenutku pocetka rada ove kabelske televizije.

t=0

20000-(4-0+1) 20000-(0+1)
20000~(4-t+l) > K=——"———"=>Kzs—7"7"=
K=——~ 7 0+1 1
t+1
20000-1

= Kzf = K =20000.

b) Racunamo nakon koliko je mjeseci broj korisnika bio 70000.
K =70000
oo 20000+ (4-t+1) [ =
t+1
2-(4-1+1 8-1+2 8-1+2
= Q 7T —=7= =

t+1 r+1 r+1
= 8:t+2=T7t+7 = 8t-T7t=7-2 = t=5mj.

20000-(4-1+1) 20000-(4-1+1)
——2=70000 > ————~
t+1 t+1

=70000 /: 10000 =

T/ (t+1) = 8-1+2=T7-(t+1) =

¢) Formula ovisnosti mjeseci o broju korisnika. (Izrazavamo t pomocu K.)
20000-(4-t+1) 80000 -7+ 20000 80000 -7+ 20000
K=————= K= = K=
t+1 t+1 t+1
= K-(t+1) =80000-1+20000 = K-t+K =80000-7r+20000 = K-+—80000-r=20000—K =

/- (t+1) =

= t-(K-80000)=20000-K = t-(K—-80000)=20000-K /- ——— =
K —80000

20000-K ~(K -20000) K —20000
tf=—— = = = = .
K —80000 ~(80000-K) 80000 K

Vjezba 065
Kabelska televizija zapocela je s radom. Pokazalo se da su prve godine rada broj njezinih
korisnika K i broj mjeseci t od pocetka emitiranja povezani formulom

15000-(3-1+1)
K=————
t+1
Koliki je broj korisnika bio u trenutku pocetka rada ove kabelske televizije?
Rezultat: 15000.



Zadatak 066 (Ivan, srednja Skola)

Majka ima 58 godina, a njezine kéerke 26 i 22 godine. Za koliko ¢e godina majka biti stara
koliko i obje kéerke zajedno?
Rjesenje 066

Nakon x godina svatko od njih bit ¢e x godina stariji. PrikaZimo to tablicom:

Majka | Prvakéi | Druga kéi
Starost sada 58 26 22
Starost nakon x godina | 58 + x | 26 + x 22 + X

Budu¢i da nakon x godina majka mora biti stara koliko i obje kéeri zajedno, slijedi:

58+x=(26+x)+(22+x) = 58+x=26+x+22+x = 58+x=26+x+22+x =
= 58=26+22+x = —x=26+22-58 = —x=-10 = —x=-10/-(-1) = x=10.

Vjezba 066
Majka ima 50 godina, a njezine kéerke 30 i 25 godina. Prije koliko godina je majka bila stara
koliko i obje kéerke zajedno?

Rezultat: 5 godina.

Zadatak 067 (Branko, srednja Skola)

+1
Skup rje§enjanejednadibe£<x zam<1im#0 je:
m m2
1 1
A x> B.x< C. x>—— D. x<——
m+1 m+1 m—1 m—1
Rjesenje 067
Ponovimo!
a ¢ a-d-b-c a a b
———=— , =<0, b0= a<0 , a<b,c<0) = —>—.
b d b-d b c c
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju
a~(b+c)=a~b+a~c s a~b+a~c=a~(b+c).
+1 +1 m-x—(x+1 x—x—1
al r 2 <O:>—( )<O:>—mxx <0 =

m2 m m2 m2 m2

X

m

{mnoienje nejednadzbe pozitivnim brojem
=

m-x—x—1 2
2 = —2<O/-m =
m- >0 m

=> mx—x—1<0 => m-x—x<l = x~(m—1)<1 =

dijeljenje nejednadzbe negativnim brojem 1
= = x-(m—1)<1/:(m—1) = x>—.

m<l = m-1<0 m—1
Odgovor je pod C.
Vjezba 067
+1
Skup rjeSenja nejednadZbe X > al zam< 1l im#0 je:
m oy 2
1 1
A x> B. x< C.x>—— D x<——
m+1 m+1 m—1 m—1
Rezultat: D.



Zadatak 068 (1A, HTT)
Veza izmedu litara (y) i galona (x) dana je formulom y =4.54 - x.
1) Koliko je litara 12.5 galona?
2) Koliko je galona 68 litara?
Rjesenje 068
Ponovimo!
a=b = b=a.
1) Ra¢unamo koliko je litara 12.5 galona.
y=454-x _
= y=4.54-12.5 = y=56.75 litara.
x=12.5 galona

2) Racunamo koliko je galona 68 litara.
y=454-x
y =68 litara
Vjezba 068

Veza izmedu litara (y) i galona (x) dana je formulom y = 4.54 - x. Koliko je litara 25 galona?
Rezultat: 113.5 litara.

} = 68=454-x = 454-x=68 = 4.54.-x=68/:4.54 = x=14.98 galona.

Zadatak 069 (Branka, strukovna Skola)
a+c

Ako je P=61 ako je P= -v, tada je a+c jednako:

3 12
A — B.— C.3—v D. 12—y
v v
Rjesenje 069
Ponovimo!
b b
a=b = Hh=a , a~f:a—
c c
l.inacica
P=6
metoda a+c a+c 2 1
a+c = = v=6 = v=6/— = at+c=—.
P= 5 v komparacije v v
Odgovor je pod B.
2.inacica
P=6 metoda + +
a+c = =2 =62 502672 = (atc)v=12 =
P= 5 -y komparacije 2
1 12
= (a+c)v=12/ — = at+c=—.
% v
Odgovor je pod B.
Vjezba 069
. . . atc . .
Ako je P=61ako je P= -v, tada je v jednako:
3 12
A. B. C.3-a-c D.12—-a-c
a+c a+tc

Rezultat: B.



Zadatak 070 (Vesna, srednja Skola)

e () (2
Rijesi jednadzbu =

4
Rjesenje 070
Ponovimo!
(‘l_b)2:a2—2~a~b+b2 , (a+b)2=a2+2~a-b+l72 , ﬂazz‘a‘,

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
w(b-i—c) =a-b+a-¢c , ab+a-c =a-(b+c).
Za realni broj x njegova je apsolutna vrijednost (modul) broj | X | koji odredujemo na ovaj nacin:

x, x20
‘x‘z —x, x<0.

Ako je broj x pozitivan ili nula, tada je on jednak svojoj apsolutnoj vrijednosti. Za svaki x, x > 0,
vrijedi | X | =X.

Ako je x negativan broj, njegova apsolutna vrijednost je suprotan broj — x koji je pozitivan. Za svaki x,
x <0, je |x|:—x.

Apsolutna vrijednost koli¢nika dvaju brojeva jednaka je koli¢niku apsolutnih vrijednosti tih brojeva,
za broj b # 0 vrijedi:

al_lal
bl ||
a=b
a=-b svodi“se na a=b 1
‘a‘:‘b‘ = = o = .
—a=>b dva slucaja az—bJ
—a=-b

1.inacica
2 2
(3:x=1)" (2:x+3)°  9-x2—6-x41 4-x>+12-x49
9 4 9 4
2 2
9-x —6~x+1_4-x +12-x+9
9 4

/-36 = 4-(9-x2—6-x+1)=9-(4-x2+12-x+9) =

= 36~x2—24~x+4=36~x2+108~x+81 = 36-x2—24~x+4=36~x2+108~x+81 =

= -24-x4+4=108-x+81 = —24-x-108-x=81-4 = —132-x=77 = —-132-x=77 /._Tl =

77 7
X=——7" = XxX=——"1.
132 12
2.inacica
2 2 2 2 2 2
(3-x-1) =(2-x+3) N (3-x-1) =(2-x+3) N 3\/(3-)(—1) =\/(2-x+3) -
9 4 9 4 9 4
‘3-x—1‘ ‘2-x+3 |3 x-1] |2-x+3|
= = = = .
3 2 3 2
Prvi slucaj
13:x-1] |2.x+3]  3.x-1 2.x+43 _ 3x-1_2-x+3
= = = = = /-6 =

3 2 3 2 3 2



= 2.(3-x-1)=3-(2:x+3) = 6-x-2=6-24+9 = 6-x-2=6-1+9 = —2=9. O
Nema rjeSenja.
Drugi slucaj
[3-x-1] |2:x+3]  3x-1_ 2.x+43  3x-1_ 2.x+3
3 2 3 2 3 2
= 2:(3:x-1)=-3:(2:x+3) = 6:x-2=-6-x-9 = 6:x+6-x=-9+2 = 12.x=-7 =

o /-6 =

1 7
= 12:x=-7T/— = x=——.
12 12
Vjezba 070
2 2
o (1-3-x)" (3+2-x)
Rijesi jednadZbu 5 = 2 .

7
Rezultat: xX=—-——.
12

Zadatak 071 (Gaby, strukovna Skola)
RjeSenje je jednadzbe 4 - x + a=9, x = 4.5. Koliki je parametar a?
Rjesenje 071
Ponovimo!
Parametar
Vladimir Ani¢, Ivo Goldstein, Rjecnik stranih rijeci, Novi Liber; Zagreb, 2002.
Velicina, obi¢no realna varijabla, Cije vrijednosti sluZe za razlikovanje elemenata nekog skupa tocaka
funkcija, jednadzbi ili drugih matematickih objekata.
Bratoljub Klai¢, Rjecnik stranih rijeci, Nakladni zavod-MH, Zagreb, 1983.
Veli¢ina o kojoj ovisi funkcija ili oblik krivulje.
4-x+a=9 metoda
=
x=45
Vjezba 071
Rjesenje je jednadzbe 4 - x + a = 18, x = 4.5. Koliki je parametar a?
Rezultat: 0.

o } = 4-45+a=9 = 18+a=9 = a=9-18 = a=-9.
supstitucyje

Zadatak 072 (Gaby, strukovna Skola)

Za koje vrijednosti parametra a jednadZzba x + a = 4 ima rjeSenje x > 0?

1
A.a<0 B.a>-4 C.aSZ D.a<4
Rjesenje 072
Ponovimo!
az2b , c<0 = a-c<b-c.
Parametar

Vladimir Anié, Ivo Goldstein, Rjecnik stranih rijeci, Novi Liber, Zagreb, 2002.
Velicina, obi¢no realna varijabla, Cije vrijednosti sluZe za razlikovanje elemenata nekog skupa tocaka
funkcija, jednadzbi ili drugih matematickih objekata.
Bratoljub Klai¢, Rjecnik stranih rijeci, Nakladni zavod MH, Zagreb, 1983.
Velicina o kojoj ovisi funkcija ili oblik krivulje.

x+a=4 x=4-a

=
x>0 x>0

Odgovor je pod D.

} = 4-a20 > —a2-4 => —a2-4/ (-1) > a<4



Vjezba 072
Za koje vrijednosti parametra a jednadZba x + a = 4 ima rjeSenje x <(?

A.a<0 B.a>-4 C.a>4 D.a<4
Rezultat: C.

Zadatak 073 (Ivan, srednja Skola)
3 1
Rijesi nejednadzbu: 5 . (2 - x) > Z —X.

Rjesenje 073
Ponovimo!
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

a-(l7+c)=a-b+a~c s a-b+a~c=a~(b+c).
Ako je a > b, onda za svaki pozitivni realni broj c vrijedi
a-c>b-c.
a>b , c>0 = a-c>b-c.

Ako je a > b, onda za svaki negativan realni broj ¢ vrijedi
a-c<b-c.

a>b , c<0 = a-c<b-c.

IKada se obje strane nejednakosti mnoze (dijele) negativnim brojem, znak nejednakosti se mijenj a.I

3 1 3 1 3 1
= (2-x)>—-x = 3-=x>——x = 3-Zx>—=x/ 4 = 2-6-x>1-4.x =
2 4 24 2 L4

1 11
= -6 x+4-x>1-12 = -2-x>-ll'= —2-x>—11/-(—2J = x<—.

= 0o + oo

NV
\4

1
2
XE{ —oo, — ).
Vjezba 073
g . 3 1
Rijesi nejednadzbu: —- (1 - x) >——x.
2 4
5
Rezultat: x<—.
2
Zadatak 074 (Petra, strukovna skola)
Rijesi nejednadzbu: 5- (x+ 3) +2-x<11l-x—4.
Rjesenje 074
Ponovimo!
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a-(b-i—c) =a-b+a-¢c , ab+a-c =a~(b+c).
Ako je a < b, onda za svaki pozitivni realni broj c vrijedi
a-c<b-c.

a<b , c>0 = a-c<b-c.

Ako je a < b, onda za svaki negativan realni broj ¢ vrijedi

10



a-c>b-c.

a<b , c<0 = a-c>b-c.

IKada se obje strane nejednakosti mnoze (dijele) negativnim brojem, znak nejednakosti se mijenj a.I

5 (x+3)+2-x<1l-x-4 = 5-x+15+2-x<1l-x-4 = 5S-x+2-x-11-x<-4-15 =

19
= —4.x<-19 = -4-x<-19/:(-4) = x>

Y

L
N\

19
4

19
xXe({ —, +too ).
< 4 >

Vjezba 074
Rijesi nejednadzbu: 5-(x+3)+2-x>11-x—4.
19
Rezultat: X€e < — oo, ? >

Zadatak 075 (Ivan, strukovna Skola)
Rijesi nejednadzbu: —1<2-x+1<3.

Rjesenje 075
Ponovimo!

Ako je a <b, onda za svaki realni broj ¢ vrijedi
ae<b+c.

a<b ,ceR = a+c<b+c.
Ako je a>b, onda za svaki pozitivan realni broj ¢ vrijedi
a-c2b-c.
az2b , ¢c>0 = a-c2b-c.
Ako je a <b, onda za svaki pozitivan realni broj ¢ vrijedi
a-c<b-c.
as<b ,c>0 = a-c<b-c.
l.inacica
Zadanu nejednadzbu transformiramo u sustav dviju nejednadzbi.

-1<2-x+1 2-x+1=2-1
-1<2-x+1<3 = =
2-x+1<3 2-x+1<3
Rjesavanje prve nejednadzbe izgleda ovako:
2. x412-1 = 2-x2-1-1 = 2-x2-2 = 2-x2-2/:2 = x>-1.
- 00 + oo
[ >
1L 0 1

Skup rjeSenja nejednadzbe 2 - x + 1 >— 1 je interval [—1, +o0 >

Rijesimo 1i drugu nejednadzbu, dobit ¢emo:
2.x+1<£3 = 2.x<3-1 = 2-x£2 = 2.x<2/:2 = x<1.
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|
-1 0 _1

Skup rjeSenja nejednadzbe 2 * x + 1 <3 je interval < —oo, 1].

A\ 4

Rjesenje sustava je presjek skupova rjeSenja pojedinih nejednadzbi. Dakle, to su brojevi koji se nalaze
iu prvom i u drugom skupu rjesenja.

<_oo,1]m[—1,+oo)=[—1,1].

[ ]
1L 0 I+

\ 4

2.inacica
Zadanoj nejednadzbi pribrojimo broj — 1.
—1€2:x+41<3 = —1<2-x+1<3/+(-1) = —1+(-1)<2-x+1+(-1)<3+(-1) =
nejednadZzbu
= —-1-1<2-x+1-1<3-1 = -2<2-x+1-1£2 = -2<2.-x<2 =

dijelimo brojem 2

= -2<2.x<2/:2 = -1<x<l = xe[-11].

[ ]
1L 0 1

A\ 4

Vjezba 075
Rijesi nejednadzbu: 0<2-x+2<4.

Rezultat: X€ [—1, 1 ]

Zadatak 076 (Valentina, strukovna Skola)
Zbroj broja i njegove polovice za tri je manji od dvostruke vrijednosti broja. Koji je to broj?

Rjesenje 076
Ponovimo!
n a ¢ a-d+b-c
n=— , —F—=—-
1 b d b-d
Kako zapisati da je broj a za n manji od broja b?
a+n=b , a=b-n , b—-a=n.

Kako zapisati dvostruku vrijednost broja a?

Kako zapisati trostruku vrijednost broja a?

3-a.
Kako zapisati n — terostruku vrijednost broja a?

n-da.

Neka je x traZeni broj. Uvecan za svoju polovicu glasi:

X+—x=—4+—-x= =

1 x 1 2-x+x 3-x
2 1 2 2 2

l.inacica
Bududi da je taj iznos za 3 manji od dvostruke vrijednosti zadanog broja, vrijedi jednadZba:
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3. 3.
Tx+3=2-x = 7x+3=2-x/- 2= 3x+6=4-x = 3x—4dx=—6 =
= —x=-6 = —x=—6/~(—l) = x=6.
2.inacica
Bududi da je taj iznos za 3 manji od dvostruke vrijednosti zadanog broja, vrijedi jednadZzba:
3. 3.
7x=2-x—3 = 7x=2~x—3/~ 2= 3x=4:x-6 = 3 x—4-x=—6 =
= —x=-6 = —x=—6/~(—l) = x=6.
3.inadica
Budud¢i da je taj iznos za 3 manji od dvostruke vrijednosti zadanog broja, vrijedi jednadZzba:

3. 3.
2-x—7x=3 - 2-x—7x=3/~2 = 4.x-3.x=6 = x=6.

Vjezba 076

Razlika broja i njegove polovice za tri je manji od dvostruke vrijednosti broja. Koji je to broj?
Rezultat: 2.

Zadatak 077 (Ana, strukovna Skola)

Formulom T(t) = - 0.4 - t + 22 prikazana je veza temperature u ledenici i vremena koje je
proteklo od njezinoga ukljucivanja. Pritom je temperatura T izraZena u °C, a vrijeme t u minutama.
a) Kolika je temperatura u ledenici pola sata nakon ukljucenja?

b) Nakon koliko je minuta poslije ukljucenja termometar u ledenici izmjerio 0 °C?
Rjesenje 077
Ponovimo!
Op¢i oblik linearne jednadZbe glasi:
a-x»=bra, be R.
Moguca su tri slucaja.

a-x=b b o
©) = x=— rjesenje jednadZbe
a0 a
a-x=b
@ = 0-x=>b jednadzba nema rjeSenja
a=0,b#0

Ne postoji broj koji bi pomnoZen s nulom dao broj razlicit od nule.

a-x=b
= 0-x=0 jednadZba je neodredena
a=0,b=0

Ima beskonac¢no mnogo rjesenja, tj. jednakost je ispunjena za svako x€ R.

a)

Racunamo temperaturu T u ledenici pola sata nakon ukljucenja.

T(t)=-04-1+22 (1)

=—0.4-1+22
1 } = T(t)=-04-30+22 =
t=—h t =30 min
2
= T(r)=-12+22 = T(r)=10 %C.
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b)
Racunamo nakon koliko je minuta t poslije ukljucenja termometar u ledenici izmjerio 0 °C?
T(t)=-04-1+22
0 = 0=-04-14+22 = 04-t=22 = 04-tr=22/:04 = =55 min.
T(1)=0"C
Vjezba 077
Formulom T(t) = - 0.4 - t + 22 prikazana je veza temperature u ledenici i vremena koje je

proteklo od njezinoga ukljucivanja. Pritom je temperatura T izraZena u °C, a vrijeme t u minutama.
Kolika je temperatura u ledenici sat nakon ukljucenja?

Rezultat: -2 °C.

Zadatak 078 (1 A + Mihaela ©, HTT)

3-x+8
Rijesi jednadzbu; > =3,
2-x-1
Rjesenje 078
Ponovimo!

n=-—.

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a-(b-i—c) =a-b+a-¢c , ab+a-c =a-(b+c).
Op¢i oblik linearne jednadzbe glasi:
a-x=b, a, be R
Moguca su tri slucaja.

a-x=>b b o
©) = x=— rjeSenje jednadzbe
a#0 a
a-x=b
@ = 0-x=>b jednadZba nema rjeSenja
a=0,b%#0

Ne postoji broj koji bi pomnoZen s nulom dao broj razlicit od nule.

a-x=>b
= 0-x=0 jednadZba je neodredena
a=0,b=0
Ima beskona¢no mnogo rjesenja, tj. jednakost je ispunjena za svako x€ R.
3-x+8
o3,
2-x-1

Diskusija
S nulom se ne moze dijeliti. Zato moramo odbaciti vrijednost nepoznanice x za koju je
nazivnik jednak nuli.

1
2:x-1=0 = 2.x=1 = 2-x=1/:2 = xzé = xig.

. . . . . o .. 1
Rjesenje nase jednadzbe ne moze biti x =—.

3-x+8 3:x+8 3 3-x+8 3
e s S 5 TR (2x-]) = 3ex48=3-(2:x-1) =

2-x-1 2.x-1 1 2:x-1 1
= 3.x+8=6-x-3 = 3. x-6-x=-3-8 = -3.x=-11 = -3.x=-11/:(-3) =

11 2
= x=— = x=3—.
3 3
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Vjezba 078
2-x-1
Rijesi jednadibu; — - =
3-x+8

W | =

11
Rezultat: —.
3

Zadatak 079 (Ana, srednja Skola)
2
Nazivnik razlomka za 40 je ve¢i od brojnika. Skra¢ivanjem razlomka dobije se 7 Odredite

broj s kojim je razlomak skracen.
Rjesenje 079
Ponovimo!
Kako zapisati da je broj a za n veci od broja b?
a—n=b , a=b+n , a-b=n.
Kako zapisati da je broj a za n manji od broja b?
a+n=b , a=b-n , b—-a=n.
Prosiriti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka pomnoZiti istim brojem razli¢itim od nule i
jedinice.
a_a-n
b ben
Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razli¢itim od nule i
jedinice.

an @
N
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju,
a-(b+c):a~b+a-c s a~b+a~c‘:a~(b+c).

Op¢i oblik linearne jednadZzbe glasi:
a-x=b, a,be R.
Moguca su tri slucaja.

a-x=b b . o
©) = x=— rjesenje jednadZbe
a0 a
a-x=b ) ) )
@ = 0-x=>b jednadZba nema rjeSenja
a=0,b#0

Ne postoji broj koji bi pomnoZen s nulom dao broj razlicit od nule.
a-x=b
a=0,b=0

Ima beskonac¢no mnogo rjesenja, tj. jednakost je ispunjena za svako x€ R.

} = 0-x=0 jednadZba je neodredena

1.inacica
Neka je x brojnik razlomka. Tada je x + 40 njegov nazivnik. JednadZzba glasi:
x 2

x+40 7

Diskusija

S nulom se ne moze dijeliti. Zato moramo odbaciti vrijednost nepoznanice x za koju je

nazivnik jednak nuli.
x+40=0 = x=-40 = x=—40.
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Rjesenje jednadzbe ne moze biti x =—40.
2 2
T o T2/ 7(x+40) = T-x=2-(x+40) = 7-x=2-x+80 =
x+40 7 x+40 7

= 7-x-2-x=80 = 5-x=80 = 5-x=80/:5 = x=16.

Rijec je o razlomku
16 16

16440 56

Bududi da je
16 16:3 2
56 56:8 7
slijedi da je razlomak skra¢en brojem 8.
2.inacica
Neka je x nazivnik razlomka. Tada je x — 40 njegov brojnik. JednadZba glasi:
x—=40 2
x 7

Diskusija
S nulom se ne moze dijeliti. Zato moramo odbaciti vrijednost nepoznanice x za koju je

nazivnik jednak nuli.
x=0 = x=0.

RjeSenje jednadZbe ne mozZe biti x =0.

—40 2 —40 2
SR - =2/ T = T (xA0) =200 > Tx-280=2x =

X 7 X
= 7-x-2-x=280 = 5-x=280"= 5-x=280/:5 = x=>56.

Rijec je o razlomku

56-40 16
56 56
Bududi da je
16 16:8 2
56 56:8 7

slijedi da je razlomak skracen brojem 8.
Vjezba 079

2
Nazivnik razlomka za 10 je ve¢i od brojnika. Skra¢ivanjem razlomka dobije se E Odredite

broj s kojim je razlomak skracen.
Rezultat: 10.

Zadatak 080 (Katarina, ekonomska Skola)
Rijesite jednadzbu: (2- x—3)2 =(4-x-1)-(x+3)-3-(x-2).

Rjesenje 080
Ponovimo!
2
(a—b) :a2—2~a-b+172 s (a-b)n:a”~17”.
MnoZenje zagrada
(a+b)~(c+d)=alc+a~d+b~c+b~d.

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
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a~(b+c) =a-b+a-¢c , ab+a-c :a-(b+c’).

Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razli¢itim od nule i
jedinice

a-n a

—=—,n#0, n#l.

b-n b
Op¢i oblik linearne jednadzbe glasi:

a-x=b, a,be R.

Moguca su tri slucaja.

a-x=b b . o
©) = x=— rjeSenje jednadZzbe
a#0 a
a-x=b ) ) )
@ = 0-x=»b jednadZba nema rjeSenja
a=0, b=0

Ne postoji broj koji bi pomnoZen s nulom dao broj razlicit od nule.
a-x=b
a=0, b=0

Ima beskona¢no mnogo rjesenja, tj. jednakost je ispunjena za svako x€ R.

} = 0-x=0 jednadZba je neodredena

(2-x—3)2=(4-x—1)-(x+3)—3-(x—2) = (2-x)2—2-2-x-3+32=4-x2+12-x—x—3—3-x+6 =

= 4-x2—12~x+9=4~x2+12~x—x—3—3-x+6 = 4~x2—12~x+9=4~x2+12~x—x—3—3~x+6 =

= —-12-x+9=12-x—x-3-3-x4+6 = —-12-x=12-x+x+3-x=-34+6-9 =

= -20-x=-6 = —20-x=-6/:(~20) = LI R
20 10
Vjezba 080
Rijesite jednadzbu: (3—2-x)2 =(4-x-1)-(x+3)+3-(2-x).
Rezultat: x= i
10
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