Zadatak 381 (Valerija, srednja Skola)

1
Dokazi ako je a+b =1, onda je az+b2 =—.

2
Rjesenje 381
Ponovimo!
2 2
(x+y) :x2+2~x~y+y2 , aZZO,aeR , (x—y) :x2—2~x~y+y2
azb a_b
= a+c2b+d , a=2b,c>0 = —>—.
c2d c ¢
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c):a~b+a-c s a~b+a-c:a-(b+c).
Postavimo dvije pretpostavke.
a+bzl a+b>1/" (a+b)* 212
2 = ) ) = ’ ) =
(a-b)" 20 a”=2-a-b+b” 20 a”=2-a-b+b” 20

aZ2.a-b+b>>1 {zbrojimo }
= =

a2-2.ab+b2>0 nejednadzbe
= a2+2-a-b+b2+a2—2-a-b+b221+0 =

= a2+2~a~b+b2+a2—2~a~b+b221 = a2+b2+a2+b221 =

= 2-a2+2-b221 = 2-(a2+b2)21 = 2-(a2+b2)21/:2 = a2+b22%.
Vjezba 381
oy . o202 1
Dokazi ako je a+b—120, onda je ¢ +b 25.
Rezultat: Dokaz analogan.

Zadatak 382 (Ivo, gimnazija)

3 33
IzraCunati \ 3~ .

Rjesenje 382
Ponovimo!

Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razlicitim od nule i
jedinice
a-n a
—=—,n#0, n#l.
b-n b
27 27
3] 33 3 = 5
V33 =377 =33 =33 =37 19683,

Vjezba 382

9 33
IzraCunati \ 3~ .

Rezultat: 217.



Zadatak 383 (Ivo, gimnazija)
) 2014 ) 2013

’ 2013 _9 2012

Izracunati:

Rjesenje 383
Ponovimo!

1 n..m_ _n-m -n_ 1 n

a

a ¢ _ad-b-c [j

b d  bd c

d

Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razlicitim od nule i
jedinice

a-n

b-n

,n#0 , n#l.

SN

1.inacica
22014_22013_ 22013.21_22013 2
2013 2012 ~ 2013 B

2013,(21_1) 22013.(21_1)

’ ) ) 22013.2—1 22013.(1_2—1) 22013.(1_2—1)
! 1 1
2 -1 2-1 1 I _1_2_2
I S B Bl BRI
2 1n.2 2 2
2.inacica
2012 2 1 2012 2 1
22014_22013_22012_22_22012.21_2 ~(2 -2 )_2 ~(2 -2 )_
22013_22012 22012.21__22012 22012.(21_1) 22012.(21_1)
_22—21_4—2_2_2
)l 2-1 1 7
Vjezba 383
2013_22014
IzraCunati: —————~——=.
22012_22013
Rezultat: 2.

Zadatak 384 (Lucija, srednja Skola)

2
Ako je£=%=£, onda je (x2+y2+z2)-(a2+b2+c2)=(a-x+b-y+c-z) .
a c
Dokazi!
Rjesenje 384
Ponovimo!

n n ., n 1 n m n+m
(a~b) =a b ., a =a , a -a =a .

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c) =a-bt+ta-c , ab+a-c =a~(b+c).
Neka je



Xk X k/a

a a x=k-a
L N A = y=k-b
a b c b b

. . z=k-c

2k —=k/ c

c C

Sada vrijedi:
(x2+y2+z2)~(a2+b2+62)=((k~a)2+(k-b)2+(k~c)2)-(a2+b2+02)=
=(k2-a2+k2-b2+k2-62)-(a2+b2+62)=k2-(a2+b2+62)-(a2+b2+62)=
2 2 2
=k2-(a2+b2+c2) =(k-(a2+b2+c2)) =(k-a2+k-b2+k-c2) =
2 2
=(a-k-a+b-k-b+ck-c)” =(a-(k-a)+b-(k-b)+c-(k-c)) =

x=k-a

=l y=k-b =(a-x+b-y+c-z)2.

z=k-c
Vjezba 384
. . 2
Ako ]eizfzi, onda je (a2+b2+c2)-(x2+y2+z2)=(a~x+b-y+c-z) .
a c
Dokazi!
Rezultat: Dokaz analogan.

Zadatak 385 (Helena, gimnazija)

Ako je x-y+y-z+z-x=1, ondaje x2+y2+z221. Dokazi!

Rjesenje 385
Ponovimo!
2 b
aZZ() , A€ R (a—b) =c12—2~a~b+l72 , az=2b ,c>0 > 32—.
c ¢

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a-(b+c):a~b+a-c s a~b+a-cza-(b+c).
Ocito je da vrijedi:
2 2 2
(x—y) +(y—z) +(z—x) 20 =
= x2—2-x~y+y2+y2—2-y~z+zz+z2—2~z-x+x220:

= 2~x2+2~y2+2~12—2-x~y—2~y~z—2~z~x20 =
2 2 2
= 2x 42y 422" -2-xy=-2-y-z2-2-2.x20/:2 =
= x2+y2+z2—x-y—y-z—z-x20 = x2+y2+12—(x-y+y~z+z-X)20 =
= [x-y+y~z+z~x=l] = x2+y2+22—120 = x2+y2+z221.
Dokaz gotov.



Vjezba 385
. .2 2 2 ..
Ako je x-y+y-z+z-x=2,onda je x +y +z =2. Dokazi!

Rezultat: Dokaz analogan.

Zadatak 386 (Petar, srednja Skola)
Sto moZemo zakljugiti o brojevima a, b, ¢ ako vrijedi nejednakost | a->b | +| b—c | +| c—a | >07?
Rjesenje 386
Ponovimo!
Za realni broj x njegova je apsolutna vrijednost (modul) broj | X | koji odredujemo na ovaj nacin:
[ x, x>0
1 —x, x<0.
Ako je broj x pozitivan ili nula, tada je on jednak svojoj apsolutnoj vrijednosti. Za svaki x, x > 0, vrijedi
J&l)i(l) jT); negativan broj, njegova apsolutna vrijednost je suprotan broj — x koji je pozitivan. Za svaki x, x < 0,
je |x|=-x.

| x[=

‘x‘z() = x=0 |, ‘x—y‘z() = xX=y.
Ako su brojevi medusobno jednaki
a=b=c,
vrijedi
|a-b|+|b-c|+|c-a|=0+0+0=0.
Bududi da je

|a—b|+|b—c|+|c—a|>0,
barem dva broja moraju biti medusobno razlicita.
Vjezba 386
Sto moZemo zakljugiti o brojevima a, bs.¢, d ako vrijedi jednakost | a->b | +| c—d | =07
Rezultat: a=bic=d.

Zadatak 387 (Petar, srednja Skola)
Sto moZemo zakljugiti o brojevima a, b, ¢ ako vrijedi (a —b) . (b —c) : (c —a) #07?
Rjesenje 387
Ponovimo!
Da bi umnozak bio jednak nuli, dovoljno je da jedan faktor bude jednak nuli.
a-b=0 ¢ a=01ili b=01ili a=b=0.
Sva tri broja medusobno su razlicita.
(a=b)-(b—c)-(c—a)#0 = azb=c.
Vjezba 387
Sto moZemo zakljuéiti o brojevima a, b, ¢ ako vrijedi jednakost (a —b) . (a —c) =07

Rezultat: a=bili a=c.

Zadatak 388 (Maturantica, ekonomska Skola)

Izracunaj:

Rjesenje 388



Ponovimo!

n\mn n-m n a ¢ a-d-b-c n m n+m 1
a =a , n=— , ———=——— | a -a =a , a =a
1 b d b-d
m
—n 1 nlm n a b a+b
a =3 s a =a +—=

N .

n n n

Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razlicitim od nule i
jedinice

a-n a
=—,n#0, n#l.
b-n b
25 1 2\ 3_% 2 2 2
4 83_(2)(2)_ 2~ 2Tt T B
2 B 2 B 2 B 2 4 2 4
L3 (a3 g (2-13 3[04 (133 73 (2—1)3 B
16 \1 2 24 2 2
. )2 _2—2_2—2_ —2_2—2_1
.2 _4 _6 _9_2—2_2—2_
2 323 23 o3
Vjezba 388
25

Izracunaj:

Rezultat: 1.
Zadatak 389 (Branimir, gimnazija)

3 3
Vrijednost brojevnog izraza (x 2 —1) ~(x 2 +1) za X = % jednaka je:

A8 B.3-\[3 C. 4 D.2-2

Rjesenje 389
Ponovimo!
an~bn:(a~b)n s (a—b)-(a+b):az—bz s (an)m :an~m s ”\/a” =a , a=>0.
2
(n-m\/;)m:n\/; ’ (\/;) —u
1.inacica
3
3 3 3 2 3
(2 =] {2 ] ()
4 3
=[x:4\/§}=((4\/_3) —1J —(3-1) =27 =8
Odgovor je pod A.
2.inacica

2 e <[ S ] (5 ] 5 e
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Odgovor je pod A.

Vjezba 389
2 V2 )
Vrijednost brojevnog izraza (x —1) ~(x +1) za x =4/ 3 jednaka je:

A. 16 B. 32 C.64 D. 512
Rezultat: D.

Zadatak 390 (Antun, gimnazija)
Ako je 4" +4 " =34, onda je 2" +2 7" jednako:

A 4 B.8 C.6 D.9
Rjesenje 390
Ponovimo!
2 m n .
(a+17) :a2+2~a~b+172 R (an) :(am) :an m'
n m n+m o
a a =a , a =1.
Neka je
y=2"4+2""
Kvadriranjem dobije se:
— _ — 2
y=242 7Y oy T R P22 TY) o
2 _ 2 X X
= 3= (2Y) 22 ¥ 2 TN 27 s y2=(22) +2.27 x+(22) =

R Y AL G SR S S T e S S S N

uvjet

eV FVRE I SN = y2=34+2 = y2=36 =
Y34

4% 147
2 v

=y =36/ = y=436 = y=6.
Odgovor je pod C.
Vjezba 390

Ako je 4 +47 " =23, onda je 27 +2 " jednako:
A5 B.17 C.6 D.9

Rezultat: A.

Zadatak 391 (Iva, strukovna Skola)
Zbroj Cetiriju uzastopnih prirodnih brojeva iznosi 26. Koliki je umnoZzak tih Cetiriju brojeva?
A. 360 B. 840 C. 1680 D. 3024
Rjesenje 391
Ponovimo!
Skup prirodnih brojeva ozna¢avamo slovom N, a zapisujemo

N={1,2,34,5 ..,n-1nn+l,..}.

Prethodnik prirodnog broja n, n # 1, je prirodni broj n — 1.
Sljedbenik prirodnog broja n je prirodni broj n + 1.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.



a-(b-i—c) =a-b+a-¢c , ab+a-c =a-(b+c).
l.inacica
Neka je n prirodan broj. Recenicu "Zbroj Cetiriju uzastopnih prirodnih brojeva iznosi 26." mozemo zapisati u
obliku jednadzbe.

n+(n+1)+(n+2)+(n+3)=26 = n+n+l+n+2+n+3=26 =

= n+n+n+n=26-1-2-3 = 4.n=20 = 4-n=20/:4 = n=5.
To su brojevi:
n,n+l,n+2, n+3 = [11:5] = 5,6,7,8.
Njihov umnoZak je
5-6-7-8=1680.
Odgovor je pod C.
2.inacica
Neka je n prirodan broj. Recenicu "Zbroj Cetiriju uzastopnih prirodnih brojeva iznosi 26." mozemo zapisati i
na ovaj nacin:
(n=1)+n+(n+1)+(n+2)=26 = n—-1+n+n+l+n+2=26 =

= n—l+n+n+l+n+2=26 = n+n+n+n+2=26 = 4-n=26-2 =

= 4-n=24 = 4-n=24/:4 = n=6.

To su brojevi:
n-1,nn+l, n+2 = [n :6] =5,6,7,8.
Njihov umnoZak je
5-6-7-8 =1680.
Odgovor je pod C.
3.inacica

PokuSajmo broj 26 rastaviti na Cetiri uzastopna pribrojnika (prirodna broja).

26#£3+4+5+6

@

26 4+54+6+7

@

26=5+6+7+8.

5,6,7,8.

To su brojevi:

Njihov umnoZak je
5:6-7-8=1680.
Odgovor je pod C.
Vjezba 391
Zbroj Cetiriju uzastopnih prirodnih brojeva iznosi 18. Koliki je umnozak tih Cetiriju brojeva?
A. 360 B. 840 C. 1680 D. 3024
Rezultat: A.



Zadatak 392 (Zeljka, ekonomska skola)

Odredite sve prirodne brojeve za koje je izraz prirodan broj.

Rjesenje 392
Ponovimo!

Skup prirodnih brojeva ozna¢avamo slovom N, a zapisujemo
N={1,2,34,5 ..,n-1nn+l, ..}

Prosti brojevi (prim — brojevi) su prirodni brojevi djeljivi bez ostatka samo s brojem 1 i sami sa

sobom, a ve¢i od broja 1.

Razlomak, zapis racionalnoga broja u obliku a/b, pri ¢em su a i b cijeli brojevi, a b je razli€it od nule. (Broj
a/b dobije se tako da se jedinica razdijeli u b jednakih dijelova i onda uzme a takvih dijelova). Broj b naziva
se nazivnik, a broj a brojnik razlomka a/b. Crta izmedu brojnika i nazivnika naziva se razlomkova crta.
(http://www.enciklopedija.hr/natuknica.aspx 2ID=52041)

Budud¢i da je brojnik 5 prost broj, izraz bit ¢e prirodan broj u dva slucaja:

n—-2
¢ nazivnik je jednak 1
5
n—-2

:% = n-2=1= n=1+42 = n=3

¢ nazivnik je jednak 5
5
n—-2

= n-2=5= n=5+2 = n="7.

W | i

Vjezba 392

Odredite sve prirodne brojeve za koje je izraz prirodan broj.

Rezultat: 4,8.

Zadatak 393 (Matija, ekonomska Skola)

Bez uporabe dZepnog racunala odgovori koji je od dva razlomka veci:
A 1234512345 5B = 1234512346

= i = .
4567845678 4567845679
RjeSenje 393
Ponovimo!

a-b<0 = a<p , L-C_gdzhe

b d  bd
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
ct-(17+c')=a-b+a-c s a-b+a-c=a-(b+c).
Neka je m = 12345123451 B = 4567845678. Tada je
m . m+1
A=—1B= .
n n+1
Uo¢imodajen>m>0 => m-n<0.
Sada izracunamo razliku brojeva A i B.
m m+l1 m~(n+l)—n~(m+l) m-n+m—n-m—n
A-B=—- = A-B= = A-B=
n n+l n-(n+1) n-(n+1)
m-n+m—n-m—n m—n
= A-B= = A-B=——— = [m-n<0] = A-B<0 = A<B.
n-(n-i—l) n-(n+1)

8



Vjezba 393

Bez uporabe dZepnog racunala odgovori koji je od dva razlomka manji:
A= 127895348567 5 B = 127895348569

= 111 = .
765843598721 765843598723
Rezultat: A.

Zadatak 394 (Pavle, srednja Skola)
Ako je f(O) =1, f(x) = f(x—1)+x za x>0, tada f(lOO) 1Znosi:
A. 1011 B. 1010 C. 50501 D. 50500
Rjesenje 394
Ponovimo!

n~(n+l)
1+2+34+4+5+ ... +n=——-=.

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

al(b-i-c') =a-bta-c , ab+a-c =a-(b+c).
Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razlicitim od nule i
jedinice

a-n a

—=—,n#0, n#l.
b-n b
Iz uvjeta
f(0)=1
f(x)zf(x—1)+x

redom dobijemo:

e f()=r(0)+1=1+1

o f(2)=r()+2=(1+1)+2=1+1+2

o f(3)=r(2)+3=(1+1+2)+3=1+1+2+3

o f(4)=r(3)+4=(1+1+2+3)+4=1+1+2+3+4

o f(5)=rf(4)+5=(1+1+2+43+4)+5=1+1+2+3+4+5

o f(99)=7(98)+99=(1+1+2+3+4+5+ ... +98)+99=1+1+2+3+4+5+ .. +98+99
o f(100)=£(99)+100=(1+1+2+3+4+5+ ... +99)+100=1+1+2+3+4+5+ .. +99+100 =
100-(100+1) | 100-101 _

=1+(1+2+3+4+5+ ... +99+100) =1+ 5 =l+—

100-101

=1+ =1+50-101=1+5050=50501.

Odgovor je pod C.
Vjezba 394
Ako je f(0)=1, f(x)=f(x-1)+x za x>0, tada f(100) iznosi:

A. 1011 B.1010 C. 50501 D. 50500
Rezultat: A.



Zadatak 395 (Marija, ekonomska skola)

Najmanji od brojeva a =0.01 , b=100"1 | c=0172 , a=*[0.001 jest broj:
A.a B.b C.c D.d
Rjesenje 395
Ponovimo!
n\m n-m nl m m
(a ) =a , a =al
n<m = l()n<l()m , n>m = l()”>l()m.

U decimalnom broju decimalna toc¢ka razdvaja dekadska mjesta od decimalnih. Lijevo od decimalne
tocke su dekadska mjesta, a desno od decimalne tocke su decimalna mjesta.

dekadska decimalna
mjesta mjesta
12340 . 56789

\4

decimalna
tocka
l.inacica
Brojeve preoblikujemo u decimalne brojeve i onda ih usporedimo.
e a=0.01
e b=100"" =0.001
e c=0.1"%=100
e d=%{0001=0177..
Najmanji je broj b.
Odgovor je pod B
2.inacica
Brojeve preoblikujemo u potencije s bazom 10 i onda ih usporedimo.

e 4=001=10"2

-1.5

o p=100"1" =(102) ~1073

-2
. c=0.1_2=(10_1) ~102

3
Y _3
e a=4*o001=Y10" =10 4
Najmanja je potencija b.
Odgovor je pod B
Vjezba 395

1.5 2

Najveéi od brojeva a=0.01 , b=100 "~ , ¢=0.1 ~ , d=%l0.001 jest broj:

A.a B.b C.c D.d
Rezultat: C.
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Zadatak 396 (Marija, ekonomska skola)

-1 -1)72
Broj (4 -5 ) jednak je:

A -9 B.12 C. 41 D. 400
Rjesenje 396
Ponovimo!
a
1 -n 1 a ¢ a-d-b-c n p a-d
a =da . a =" . —— = , —=n s - =
a b d b-d | ¢ b
d
l.inacica
-2 -2 -2 -2 2
— - 1 1 5-4 1 20 400
) )
4 5 20 20 1 1
Odgovor je pod D
2.inacica
(4—15—1)‘2_ 1 T
B - 2 2 2 2 a
-1_ -1 11 5-4 1y L
4 =< 50 ea] 00
4 5 20 20
1
1 400
=4 =2 — 400
LI
400
Odgovor je pod D

Vjezba 396
-1 -1)72
Broj (2 -3 ) jednak je:

A9 B.12 C.36 D. 13
Rezultat: C.

Zadatak 397 (Vedrana, ekonomska skola)

Ako je 210-512 =n-108, onda je:
A n=25 B.n=25 C.n=250 D. n=2500
Rjesenje 397
Ponovimo!
atgMontm ’ an_bn:(a.b)n.
1.inacica
210~512=n~108 = 28-22-58-54=n~108 = 28-58-22-54=n~108 =

= (2-5)8-4-625=n-108 = 108-2500=n-108 = 2500-108=n-108 = n=2500.
Odgovor je pod D.
2.inacica
210512108 = 210510522108 (2~5)10~52=n-108 =
= 1010~25=n~108 = 108~102~25=n-108 = 108~1OO~25=n~1O8 =
= 108-2500=n~108 = 2500-108=n~108 = n=2500.

11



Odgovor je pod D.
Vjezba 397
Ako je 29 -511 =n-107, onda je:
A n=25 B.n=25 C.n=250 D. n=2500
Rezultat: D.

Zadatak 398 (Zvonimir, gimnazija)

Dokazite da se izmedu bilo kojih 11 prirodnih brojeva uvijek mogu izabrati dva broja tako da
njihova razlika bude djeljiva s 10.

RjeSenje 398
Ponovimo!

Skup prirodnih brojeva ozna¢avamo slovom N, a zapisujemo
N :{ 1,2,3,4,5,...,n—1, n, n+l1, }

Prirodni je broj djeljiv s 10 ako mu je posljednja znamenka 0.
Dekadski sustav, sustav s bazom 10, za zapisivanje brojeva koristi znamenke: 0, 1,2, 3,4, 5,6,7,8109.
Zadatke ovog tipa najelegantnije rjeSavamo pomocu Dirichletovog pravila. Dirichletov princip ili pravilo
jedno je od najjednostavnijih kombinatornih pravila. U literaturi je poznat i pod raznim drugim imenima:
pravilo pretinaca, pravilo kutija ili pravilo golubinjaka (od engl. pigenhole principle). Najcesce se zove
Dirichletovo pravilo prema njemackom matematicaru francuskog podrijetla G. L. Dirichletu (1805. —
1859.). Slikovito receno, to pravilo tvrdi sljedece: ako puno golubova doleti u nekoliko golubinjaka, onda ¢e
bar u jednome golubinjaku biti bar dva goluba.

9

2
b

-

o [ @ -
S S S S

Malo preciznije, Dirichletovo pravilo moZemo formulirati ovako:
Ako n + 1 predmeta bilo kako rasporedimo u n kutija (pretinaca), onda bar jedna kutija sadrZi bar dva
predmeta.
U dekadskom sustavu postoji to¢no 10 znamenki pomocu kojih zapisujemo brojeve. Znamenke su: 0, 1, 2,
3,4,5,6,7,8,19. Budu¢i da znamenki ima to¢no 10, medu bilo kojih 11 prirodnih brojeva postoje barem
dva koji zavrSavaju istom znamenkom. Njihova razlika je broj ¢ija je posljednja znamenka nula, tj. razlika je
djeljiva s 10.
Vjezba 398

Dokazite da se izmedu bilo kojih 12 prirodnih brojeva uvijek mogu izabrati dva broja tako da
njihova razlika bude djeljiva s 10.

Rezultat: Dokaz analogan.

Zadatak 399 (Fric, gimnazija)

Kvadrat zbroja bilo kojega realnog broja i njegove reciprocne vrijednosti ve¢i je od kvadrata razlike
tog broja i njegove reciprocne vrijednosti za:

A.2 B. 4 C.1 D.8
Rjesenje 399
Ponovimo!
2 2
(a+b) :a2+2-a~b+b2 s (a—b) :a2—2~a-b+bz.
l +b
a2—172=(a—17)-(a+b) , 222427

n n n
Kako zapisati da je broj b vec¢i od broja a?
b>a = b—a>0.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
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(14(17+c')=a4b+a-c s all7+a-c=a-(b+c).

Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razlicitim od nule i

jedinice
an_d ,n#0 , n#1.
b-n b
. . b o . . a " o L .
Racionalan broj — zove se recipro€an broj od broja Z UmnoZak recipro¢nih brojeva jednak je 1.
a
b
2o
b a

Neka je x bilo koji realan broj razlicit od nule, x # 0. Zapisujemo:
e kvadrat zbroja realnog broja x 1 njegove recipro¢ne vrijednosti

(]

e kvadrat razlike realnog broja x i njegove reciprocne vrijednosti
l.inacica

x——| .
X
Sada ra¢unamo razliku:

1 2 1 2 2 1 1 2 1 1
xX+—| —|x—| =x +2-x~—+—2— X —2~x-—+—2 =
x x X Xy

1 1 1 1 1 1 1 1
=x2+2~x-—+—2—x2+2-x~———2=x2+2~x~—+—2—x2+2~x-———2=
X ox XX X x XX

=2-x-l+2-x-l=2-x-l+2-x-l=2+2=4.
x x X x

Odgovor je pod B.
2.inacica
Sada ra¢unamo razliku:

L k)

Odgovor je pod B.
Vjezba 399
Kvadrat razlike bilo kojega realnog broja i njegove recipro¢ne vrijednosti manji je od kvadrata
zbroja tog broja i njegove recipro¢ne vrijednosti za:
A2 B. 4 C.1 D.8
Rezultat: B.
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Zadatak 400 (Patrik, gimnazija)

Dokazi da je za svaki prirodni brojnbroj (2 -n+3)-3-n—-2)-3-n+2)-(2-n-3)
djeljivo s 10.
Rjesenje 400

Ponovimo!

1 n m n+m
a =a , a -a =a .

MnozZenje zagrada
(a+b)~(c+d)=a~c+a~d+b~c+b~d.

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a-(b+c):a~b+a-c s a~b+a-c‘:a-(b+c).

(2:n+3)-(3:n-2)-(3-n+2)-(2:n-3)=
2 2 2 2
=6-n —4~n+9~n—6—(6-n —9-n+4~n—6)=6~n -4-n+9-n—-6-6-n"+9-n-4-n+6=

=6~n2—4-n+9-n—6—6~n2+9-n—4-n+6=—4-n+9-n+9-n—4-n=10-n.
Dakle, broj (2:n+3)-(3-n—2)—(3-n+2)-(2-n-3) djeljivjes 10 zasvaki ne N.

Vjezba 400

Dokazi da je za svaki prirodni brojnbroj (2 -n+3)-3-n-2)+(3-n+2)-(3-2-n)
djeljivo s 10.

Rezultat: Dokaz analogan.
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