Zadatak 341 (Martina, srednja Skola)

t t 2.t 4
Koji je rezultat sredivanja izraza | — + ) ' , gdje je r#%1?
t=1 41 21 ) 1742041

t-(t+1) t-(t-1) 2 2
A. B. C. D.
2 2 t-(t+1) t-(t-1)
Rjesenje 341
Ponovimo!

az—bzz(a—b)-(a+b) ’ a, . c_a d+b-c ’ ﬁ_i:wd—b-c

b d b-d b d b-d

a2+2~a~b+b2=((1+b)2 , are_ac , E:E:E.g:a d

b d b- b d b c b-c

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju

a~(b+c)=a~b+a~c s a~b+a~c=a~(b+c).

2| 4 e 1 4
t=1 t+1 ;24 ) 20001 Le=1 141 (e=1)-(r+1) '(t+1)2
22 2 2 2 2 2
c(r D)+ (1=1) =20 (0+41)7 ¢ T wrwe T =200 ()T 1T T =2 (141)7

(t=1)-(r+1) 4 (t=1)-(t+1) 4 (t=1)-(r+1) 4

242 0.4 (t+1)2 2-1-(t-1) (t+1)2_ 2-1-(1-1) (t+1)2_2~t (t+1)2

(-1)-(c+1) 4 (=1)(c+1) A (-0)-(r+1) 4 r+1 4

t+1 4 1 4 1 4

tt+1 t-(1+1)
12 2
Odgovor je pod A.

Vjezba 341

4 t t 2-t
Koji je rezultat sredivanja izraza R £—+—— 5 }, gdje je r #=£1?
2-t+1

t + t_l t+1 t _1
t-(t+1 t-(r—1 2 2
A. ( ) B. ( ) C. D.
2 2 t-(t+1) t-(t-1)
Rezultat: C.
Zadatak 342 (Branka, srednja Skola)
Rastavi na faktore: a 4 -20-a 3 -b+100-a 2 -b 2.
Rjesenje 342
Ponovimo!
2
a”~am=a”+m ’ (a—b) =a2—2~a~b+b2 ’ (a-b)n:a”~bn.

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju
a~(b+c) =a-b+a-c
3

s a~b+a~c=a~(b+c).

2 2

a4—20-a ~b+100-a2~b =a -(a2—20~a~b+100~b2)=



{usporedujuéi izraz u zagradi i formulu za kvadrat }

razlike uo¢avamo da dani izraz moZemo pisati ovako

2 2
=a2-(a2—2~a~10~b+(10~b) )=a2-(a—10-b) :
Vjezba 342
Rastavi na faktore: a6—18~a5-b+81~a4-b2.
Rezultat: a 4 ~(a -9. b)2 .
Zadatak 343 (Branka, srednja Skola)
x_ Y
. . .. y X
Pojednostavnite dvojni razlomak: —————.
Xy
—+==2
y X
Rjesenje 343
Ponovimo!
Ci
n a ¢ a-d+b-c a ¢ a-d-b-c p a-d
n=— s —t—= , —_——_—= s _——=
1 b d b-d b d b-d < c
d
2 2 2 2 2 a”
a” —b =(a—b)~(a+b) R (a—b) =a  -2-apb+b s Wzan_m ., a
a
2 2 2 2 2 2
x_y x_y X =y =y =y
y x _y x X-y _ X-y _ x-y
£+1_2 f+l_g x2+y2—2~x~y x2—2~x~y+y2 x2—2~x~y+y2
y X y x 1 Xy Xy Xy
2 2
X =y 2 2
_ | _ xT-y C(=y)ty) (=) (x+y) x4y
-2 27 2 2 2 - 2 - ’
x"T=2-x-y+y xT=2-x-y+y (x-y) (x-y) x=y
1
Vjezba 343
£+1_2
Pojednostavnite dvojni razlomak: y X
x_Jy
X
Rezultat: b .
x+y
Zadatak 344 (Andrea, srednja Skola)
M b-
Cemu je jednako b ako je a = < icosp#07?
cos @
Rjesenje 344
Ponovimo!



X=y = y=ux.

b—-c b—c
= a= /-cosqp = a-cosp=b—c = b—c=a-cos¢ = b=c+a-cosg.
cos @ cos @

a=

Vjezba 344

1cosp#07?

Cemu je jednako c ako je a =
cos @

Rezultat: c=b—a-cosg.

Zadatak 345 (Andrea, srednja Skola)
1 +2
. szad#-2,0,27

Sto je rezultat sredivanja izraza 3 )
2-d”-8d d~ -4

d-1
A B— —
2-d-(d-2) 2-d~(a’ +4

Rjesenje 345

Ponovimo!
a ¢ a-c 17 d

.
bd bd ' bd

<

B 7_a~d
b-c

a
b ¢

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c):a~b+a-c s a~b+a-c:a-(b+c).
1 o d+2 1 d 2 -4 1 d 2 -4

1 o d+2
3_8.4 d’-4 2-d~(d2—4) a%-4 2~d-(d2—4) d+2 2~d~(d2—4) d+2

2-d
RS 1
2:d d+2 2-d-(d+2)

Odgovor je pod C.
Vjezba 345
1 o d-

. 2
Sto je rezultat sredivanja izraza 3 ) szad#-2,0,27
d —-4-d d~ -4

d -1 1 1
A ——— B.—— C.———— ,—
d-(d-2) 2-d-(d+4) d-(d+2) d-(d-2)
Rezultat: D.
Zadatak 346 (Emrah, srednja Skola)
.. 16 —4 g7
IzraCunaj: s
32
Rjesenje 346
Ponovimo!
( n )m n-m n m n+m a” n—m -n 1 1
a =a , a -a =a s T =a , a =— , a =a
a a
1.inacica



a4 3—5
16~ 8_5_(2 ) '(2 ) _2_16-2_15_2_31_2—31—(—30)_2—31+30_
1 6 (25)—6 2—30 2—30
2.inacica
5\0
16_4.8_5_ 320 B (2) B 230 _230_230—31_ -1
32—6 164~85 a4 30 216.215 231
2 (2
Vjezba 346
o 2"
IzraCunaj: ——1 _5
16 -8

Rezultat: 2.

Zadatak 347 (Emrah, srednja Skola)

« .. 1T 5 -12
IzraCunaj: x  -x~ -x .
Rjesenje 347
Ponovimo!
n o m n+m 0
a a =a ,  d N=1.
7 5 —12  T+5+(-12) 12+(=12) 12=12
x xT-x =X =x =X
Vjezba 347

P -16
IzraCunaj: x  -x~ -x .

Rezultat: 1.

Zadatak 348 (Emrah, srednja Skola)

0
=x

-3 9
Izracunaj: (95) -81 6~(272) .
Rjesenje 348
Ponovimo!
( n )m n-m n o m n+m 0
a =a , a -a =a , a =1.

=1.

-3 9 -15 -6 18
(95) ~81_6(272) :9_1581_6-2718:(32) ~(34) (33)

- - —-30+(—-24)+54 -
_3730 424 54 (—24)+54 _ -54+54
Vjezba 348
-3 9
Izracunaj: (45) -16_6-(82) .
Rezultat: 1.

0

=3 =1

|~

_1_

| =



Zadatak 349 (Emrah, srednja Skola)

5
a4~b3)
Izracunaj: ———.
3 3\°
(«707)
Rjesenje 349
Ponovimo!
m .
(X‘y)n:xn‘yn ’ (xn) _nm ’ R
X
1.inadica

(a4.b3)5 (a4)5.(b3)5 20,0

a
6 6 6 18 18
[P 0) (o) )
2.inacica
5 5 5
(a4 b3) (a4) (b3) 20 15
_ _a b
6 6 6 18 18
[« 0) () 7))
20-18 , 15-18 2
=a b =a .
Vjezba 349
6
(a3~b3)
Izracunaj: — 3
a4-b3
3
b
Rezultat: —5-
a

Zadatak 350 (Emrah, srednja Skola)

3
X'V X

Izracunaj: =
64 x
Rjesenje 350
Ponovimo!
n m n+m 1
a -a =ua , a =a ,
n
n n-m m a n—m n
a =a s T =a ,
a
n a ¢ a-d+b-c a
n=— , —4—-—=— . —.
1 b d b-d b

n

m

n—m

20-18 ,15-18 2
a b =a -

20 15
3_a
E




x-\/?zx x2-x1=x-\/?-\/?= x-x-\/; _ x2 \/; _ x2 \/:
6~\/7 6-\/x6 xl 6\/?\/? 6-x3-\/; 6x3-\/; 6x3 \/j
2 2
X X 1

2.inacica
x-\lx3_x \[x3 X x3 X x% x I x ﬁ
= — = — —7:—~ —7:— —4:—.—:
6./x76/x76x6x6x6x4
LSRN SO S N S
6 2 6,2 6x 6x
3.inadica
3 1,3 243 5
~ ,+7 ~
eyfx X2 G102 o2 a2y 3-T g -2
= = = = =—-X =— X =—-X —_— .
6. lx7 /A 7 yA 1 6 6 6 6 x
6-x2 6-x2 6-x2  6-x2
Vjezba 350
3
Coxyx
Izracunaj: .
| 7
X
Rezultat: —
X

Zadatak 351 (Emrah, srednja Skola)

Pojednostavni : 4/ 45 +4/125.
Rjesenje 351
Ponovimo!

m:\/;\/; s \/?:a,azo s m~\/z+n-\/Z:(m+n)~\/Z.
8541352954255 =55 +25 5 =437 5457 5=
=3../5+5./5=8-5.

Vjezba 351
Pojednostavni : \/ 75 +4/12.

Rezultat: 7- \/E .

Zadatak 352 (Emrah, srednja Skola)

3] 6 _—
Pojednostavni : 52-4 1254/ 25 5.

Rjesenje 352
Ponovimo!



n\m n-m nr{ mr nf m n nlm nr[ mr
a =a , a =4a , n=— a = a .
m
n n n n m n+m -n 1 nl m
a-+b="\la-b , a a =a , a =—7 a =
a

a ¢ _ad+bc a ¢ _ad-b-c a-n_a nﬁ_n\/;
d  bd b d  bd " b b b
b a-b
g —=—"
c <

1.inacica

3 6 =5 3 4 =5 3 4 6 —10 3 4 6 =
2 4135.6[ =5 _3[52. /53.6/(52) _3[52.4[3 6[,-10 _3[ 2 4[3 6[ =10 _
32 4[3 3[=5 _12[(.2\* 12](.3) 12(.-5\* 12[ 8 12[ 9 12[_=20
— =3 12 - 4
12\/5 20 12\/58+9 20 12\/5 3 \/5 3 4\/5 T_4 / 1

ST
2.inacdica
33 6 = 2 1 _5 2 3l 2_5 2 3 _5
52.4M125.9/257° =53 1254 .25 6:53~(5 )4~(5 ) 6_53.54.5 3_
2,3.5 8+9-20 _3 .0 3 _1
534 3_5 12 _sd2ss 12_5 4__ L _ 1

3.inacica
korijene svedemo

3 6 _ na zajednic¢ki korijen, 4 _5\2
52 4125.9) 2570 = 1 THER RORE =12\/(52) ~1253~(25 5) -

od 3, 4 i 6 najmanji

zajednicki je 12

— 9 1 9 — 1 +9— 1 -

_12[ 73 4T _ \/7
Vjezba 352
3] 6 —
Pojednostavni : 4/ 3 2 -4«/ 2749 5.

1
Rezultat: -—

E

“f“f



Zadatak 353 (Emy, medicinska Skola)
2 2

b +b
Ako je a =—, onda je c12—2 jednako :
b c b™ +c
AL g2 £  pt
c a a b
Rjesenje 353
Ponovimo!
X m
—=— = x-n=y-m
y n

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c) =a-bt+ta-c , ab+a-c =a~(b+c).

Zadani uvjet transformiramo.

b
2250 2 a-c
b ¢
Sada je:
atip? B aZia-c _a(ate) ala+c) a
blrc? acre? clate) clate) ¢
Odgovor je pod A.
Vjezba 353
b +b
Ako je — =£, onda je az—z jednako :
a b b™ +c
A4 g e pe
c a a b
Rezultat: A.
Zadatak 354 (Kristina, srednja skola)
30 12
IzraCunajte 4 20273 i rezultat napisite kao razlomak.
Rjesenje 354
Ponovimo!
( n)’n_ n-m —n_ 1 _ﬂ a C_a’c
a =d . a == s n=— s —_——— =
a 1 b d /) . d
3 1 - 3 -2 2 3 3 -3 3 2 3
420273 =42.7 3 =(2 )2~(3 ) 32375227,
Vjezba 354
2 1y?
Izracunajte 8 3.273 i rezultat napisite kao razlomak.

Rezultat:



Zadatak 355 (Help, gimnazija)

+1 +1
Ako je a > 0, dokazite da je onda a Za .
a+1 2
Rjesenje 355
Ponovimo!
: -d-=b-c 2 2
ae_damoe s (a+b) :c12+2~a~b+b2 s (a—b) :a2—2~a~b+172.
b d b-d
2 . a
aeR = a 20 , a201b>022>0.
Pamti!
+ . +
— =+ ili —>0
+ +

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

a~(b+c):a~b+a-c s a~b+a-cza-(b+c).
l.inacica
Transformiramo nejednakost tako da na njezinoj desnoj strani ostane nula.
2 2 2 2
2201 atl a2+l a1 2~(a +1)—(a+1) 2-a +2—(a +2~a+1)
> = - 20 = 20 = 20 =
a+l 2 a+l 2 2-(a+1) 2-(a+1)
2
2~a2+2—a2—2~a—1 a2—2~a+1 (a-1)
20 ———20 = ————2=>0.
2-(a+1) 2:(a+1) 2-(a+1)

Buduéi da je a > 0, slijedi a + 1 > 0. Takoder je (a~1)" > 0 za svaki realan broj a pa je to¢na
nejednakost

2
L) oy
2. (a + 1)
Tada je istinita i nejednakost

a2+1 a+1
>

a+1 2
2.inacica
Buduéi da je a + 1 > 0, nejednakost pomnoZimo najmanjim zajedni¢kim nazivnikom.
2 2
+1 +1 +1 +1 2
I L L T () > 2~(a2+1)2(a+1) = 24’4224 42041 =
a+1 2 a+1 2

= 2.a%+2-a°-2-a-120 = a’-2-a+120 = (a—1)2 >0.
Dobivena nejednakost je to¢na za svaki realan broj a pa je i po€etna nejednakost valjana.

Vjezba 355

a2+1

Ako je a > 0, dokaZite da je onda >2.

a
Rezultat: Dokaz analogan.

Zadatak 356 (Filip, srednja skola)
Zadano je 7 uzastopnih prirodnih brojeva. Zbroj najmanja tri od tih brojeva je 33. Koliki je
zbroj najveca tri?
A. 39 B. 45 C. 48 D. 37



Rjesenje 356
Ponovimo!
Skup svih prirodnih brojeva ozna¢avamo sa N i piSemo

N={1,2,34,5 .. ,nn+l..}.

Prethodnik prirodnog broja n (n # 1) je prirodni broj n — 1.
Sljedbenik prirodnog broja n je prirodni broj n + 1.
Zapis sedam uzastopnih prirodnih brojeva moZe se napisati na razne nacine. Uobicajena su sljedeca
dva zapisa:
e nn+l,n+2,n+3,n+4,n+5,n+6
e n-3n-2,n-1,n,n+1,n+2,n+3.

l.inacica
Promatramo niz sedam uzastopnih prirodnih brojeva.
nn+1l,n+2,n+3,n+4,n+5,n+6.
Budu¢i da je zbroj najmanja tri od tih brojeva jednak 33, slijedi:
n+(n+1)+(n+2)=33 = n+n+1+n+2=33 = 3-n+3=33 = 3-n=33-3 = 3-n=30.
Zbroj najveca tri od tih brojeva iznosi:
(n+4)+(n+5)+(n+6)=n+4+n+5+n+6=3-n+15=30+15=45.

Odgovor je pod B.
2.inacica
Promatramo niz sedam uzastopnih prirodnih brojeva.
n-3,n-2,n-1,n,n+1,n+2,n+ 3.
Budud¢i da je zbroj najmanja tri od tih brojeva jednak 33, slijedi:
(n=3)+(n-2)+(n-1)=33 = n-3+n-2+n<1=33 = 3-n-6=33 = 3-n=33+6 = 3-n=39.
Zbroj najveca tri od tih brojeva iznosi:

(n+1)+(n+2)+(n+3)=n+1+n+2+n+3=3-n+6=39+6=45.

Odgovor je pod B.
Vjezba 356
Zadano je 7 uzastopnih prirodnih brojeva. Zbroj najmanja tri od tih brojeva je 36. Koliki je
zbroj najveca tri?
A. 51 B. 50 C. 49 D. 55
Rezultat: A.

Zadatak 357 (Filip, srednja Skola)
Akojea—1=b+2=c-3=d+4=e-5,koji je od brojeva a, b, c, d, e najveci?
Rjesenje 357
Ponovimo!
Ako su aib dva razlicita realna broja i ako je njihova razlika a — b pozitivna tada je a vece od b, u
oznaci a > b, tj. b manje od a, u oznaci b < a.
Ako su aib realni brojevi tada vrijedi tocno jedna od tri moguénosti:

* a>b(a je vece od b)
* a=b(a je jednako b)
e a<bh (a je manje od b).

Zakon kracenja (kancelacije)
a+c=b+c = a=b.
Svakom dijelu jednadZbe pribrojimo 5.

10



a-1=b+2=c-3=d+4=e-5 = a—-1=b+2=c-3=d+4=e-5/+5 =
= a-14+5=b+24+5=c-3+5=d+4+5=¢-5+5 =
= a-14+5=b+24+5=c-3+5=d+4+5=e-5+5 =
= a+4=b+7=c+2=d+9=e
Vidi se da je e najveci broj.

Vjezba 357
Akojea—1=b+2=c-3=d+4=e-35,koji je od brojeva a, b, c, d, e najmanji?

Rezultat: d.

Zadatak 358 (Ana, ugostiteljska Skola)
Izracunaj: 7+4-{2+3[4-6:(3:1+3) ]}.
Rjesenje 358
Ponovimo!
Ako u zadatku postoji viSe raCunskih operacija najprije:
®  mnozimo i dijelimo
® zatim zbrajamo i oduzimamo.

Ako u zadatku postoje zagrade, tada najprije raCunamo ono §to je dano u zagradama. Najprije
rjeSavamo:
e okrugle zagrade ( , )

e zatim uglate zagrade [ , ]

® na kraju vitiCaste Zagrade{ , }

7+4-{2+3:[4-6: (3~1+3)]}=[

{sada u okrugloj zagradi

najprije u okruglej zagradi

}=7+4~{2+3~[4—6 :(3+3)]} =

raCunamo{mmozenje

}=7+4-{2+3-[4—6:6]}={

sada u uglatoj zagradi

najprije u uglatoj zagradi}

racunamo zbrajanje racunamo dijeljenje

najprije u viticastoj zagradi}

}=7+4-{2+3-3}=[

sada u viticastoj zagradi najprije
e }=7+4-11={ 1

mnozimo

=7+4-{2+3-[4—1]}={

raCunamo oduzimanje raCunamo mnozenje

=7+4-{2+9}=[ }=7+44=51.

racunamo zbrajanje
Vjezba 358

Izradunaj: 5+{1+2:[3-4:(2:1+2)]}.
Rezultat: 10.

Zadatak 359 (Iva, srednja Skola)
2
ZapiSi u obliku kvadrata binoma : (a—2-b) +8-a-b.

Rjesenje 359
Ponovimo!
2 2
(x—y) :x2—2~x-y+y2 , (x-i-y) :x2+2~x~y+y2 , (x~y ”:x”~yn

(a—2-b)2+8-a-b=a2—2-a-2-b+(2-b)2+8-a-b=a2—4-a-b+4-b2+8-a-b=

—altdabidb? =a2+2-a-2-b+(2-b)2 =(a+2-b)2.

11



Vjezba 359
Zapisi u obliku kvadrata binoma : (2-b—a)2 +8-a-b.

Rezultat: (a+2-b)2.

Zadatak 360 (Iva, srednja Skola)

Rastavi na faktore: 3-a 2 +2-a+4-b+6-a-b.
Rjesenje 360

Ponovimo!
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

514(I7+c')=a4b+a-c' s all7+a-c=a-(b+c).
l.inacica
Metodom grupiranja dobije se:
3~a2+2~a+4~b+6-a-b=(3-a2+2-a)+(4-b+6~a~b)=a~(3~a+2)+2~b-(2+3~a)=
=a-(3-a+2)+2:b-(3-a+2)=(3-a+2)-(a+2-b).
2.inacica
Metodom grupiranja dobije se:
3-a2+2-a+4-b+6-a-b=(3-a2+6-a-b)+(2-a+4-b)=3-a-(a+2-b)+2-(a+2-b)=
=(a+2-b)-(3-a+2):
Vjezba 360
Rastavi na faktore : 2-a2+3-a+6~b+4~a-b.

Rezultat: (2-a+3)-(a+2-b).
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