Zadatak 161 (Ana, gimnazija)
Dokazite da za sve realne brojeve x, y i z vrijedi nejednakost:

X4y +3-22-2-x-2-2-y-z2-2-2+1>0.

Rjesenje 161
Ponovimo!
a2—2~a~b+172:(a—b)2 R a220,aeR.
x2+y2+3~zz—2~x~z—2~y-z—2-z+1=x2—2~x-z+z2+y2—2~y~z+12+12—2-z+1=
2 2 2
- x2—2-x-z+22)+(y2—2-y-z+z2)+(22—2-z+1)=(x—z) t(y-z2)%+(z-1)* 20.

Dobivena nejednakost istinita je za sve realne brojeve x, y i z pa je i polazna nejednakost istinita za sve x, y i
z. Jednakost vrijedi ako i samo ako jex=y=z=1.
Vjezba 161

DokaZite da za sve realne brojeve X, y i z vrijedi nejednakost: x> + y> + 22" >2 -z (X + y).

Rezultat: (x—z)2+(y—z)220 = x2+y2+2-z222-z-(x+y).

Zadatak 162 (Miro, maturant gimnazija)

IzraGunajte vrijednost izraza x'® + 100 -y akoje x* +4 - y* +2 - x—8 -y +5=0.
Rjesenje 162

Ponovimo!

az+2~a~b+bz:(a-i-b)2 R a2—2~a~b+b2:(a—b)2 R a2:O<:>a:O

a2+172:0 S a=b=0 (—a)z.”:azln.

Zadani izraz
X+4-yV+2:x-8 - y+5=0
transformiramo pa dobijemo vrijednosti za x i y:
2244y 212 a8y 45=0'D x 242 x4144-y 2 8-y +4=0 =

+1=0
- (x2+2-x+1)+(4-y2—8-y+4)=0 = (241’ +(2y-2)2 =0 = ; , 0}
.y_ =

x=-1 x=-1
= = .
2-y=2/:2 y=1

1994100y = (1)1

Na kraju dobivamo da je

+100-1=1+100=101.

Vjezba 162
Izradunajte vrijednost izraza x*** + 2008 - yakoje X’ +4 -y +2-x -8 -y +5=0.

Rezultat: 20009.

Zadatak 163 (Karolina, gimnazija)
IzraCunajte vrijednost izrazax - (x +2) +y-(y—-2)—2-x-y,akojex—y=35.
RjeSenje 163
Ponovimo!
a2 —2~a~b+b2 =(a—b)2.
Zadani izraz
X-(X+2)+y-(y-2)-2-xy

transformiramo da dobijemo ¢lanove x —y:

x-(x+2)+y-(y—2)—2-x-y=x2+2-x+y2—2-y—2-x-y=x2—2-x-y+y2+2-x—2-y=



=(x2—2~x~y+y2)+2~(x—y)=(x—y)2+2~(x—y)=52+2-5=25+1O=35.

Vjezba 163
IzraCunajte vrijednost izrazax - (x +2)+y-(y-2)-2-x-y,akojex—-y=1.

Rezultat: 3.

Zadatak 164 (Tea, TUPS)
Ako je x+ 1 =3, izraCunajte x 2 + LZ
X X
Rjesenje 164
Ponovimo!
a

n n
(a+b)2=az+2~a~b+b2 , [lj =—.
h

X

2 2
x+l:3 = x+l:3/2 = (x+lj :32 = x2+2~x~l+(lj =9 = x2+2+%=9 =
X X X X X
2,1 2,1
= X +—2—9—2:>x +—2—7.
X X

Vjezba 164

Ako je x+l =2, izraCunajte x 2 +L2.

X X
Rezultat: 2.
Zadatak 165 (Tea, TUPS)
. a b . . .a 3 b 3
Ako je —+—=3, izraunajte — + —.
b a b 3 3
Rjesenje 165
Ponovimo!

3 2 2 3 3 3 3 3
= a_3+3a_2+3£b_2+b_3:27 = a_3+3£+32+b_3:27 = a_3+3.(£+2j+b_3—
b b- @ b g4 a b b a g b b a) 4
a3 b3 a3 b3 a3 b3 a3 3
= —+33+—5=27T=> —5+9+—=27T = —+—5=27-9 => —+—=18.
3 3 3 3 3 3 3 3
b a b a b a b a
Vjezba 165
3 3
Ako je a +2 =2, izraCunajte a_ +b—.
b a b3 3
Rezultat: 2.

Zadatak 166 (Mario, gimnazija)

Pojednostavnite izraz: | 5++/ 24.

RjeSenje 166
Ponovimo!



W_\/A+\/T_\/A— 22—3'

2
Sada raCunamo:

[ sl on [RIE,
S e
Vjeba 166

Pojednostavnite izraz: 4/ 6 +4/ 20.
Rezultat: 1+ \/g .

Zadatak 167 (Mira, srednja Skola)

1 1 1 1 1
Ako je + = , koliko je —+—7?
Bl b+) b(atl) (at1)-(b+1) PR
Rjesenje 167
Ponovimo!
Xty _x_ ¥
n n o n
Sada raCunamo:
1 1 1 ninozimo jednakost
+ = =
a-(b+1) b-(a+1) (a+1)-(b+1) sa(a+1)-(b+1)
! + L ! /~(a+l)~(b+l):a—H+E:1:£+l+é+l:1:>
a-(b+1) b-(a+1l) (a+1)-(b+1) a b a a b
= 1+l+1+l=1 = 1+l+l+l=l = 1+l+l=0 = l+l=—1.
a b a b a b a b
Vjezba 167
Ako je + ! = 2 , koliko je l+l?
a-(b+1) b-(a+1) (a+1)-(b+1) a b
Rezultat: 0.

Zadatak 168 (Deny, gimnazija)
Pojednostavnite izraz:

a-b ( \/_ b\/_) ‘
a+b+\/(a+b)2—(a—b)2 (\/;+\/_ [a+b \/a+b (a—0) }

Rjesenje 168
Ponovimo!

(x+y)2:x2+2-x~y+y2 , (x—y)2:x2—2-x-y+y2 , x3—y3:(x—y)-(x2+x-y+y2)

e R ETiY RS B (o o N N £ I PR P [ P

NEN RN
a-b ( \/7 b\/7)

a+b+\/(a+b)2—(a—b)2 (Va+b) [a+b \/a+b (a—b) }

3




a-b
+
2

a+b+\/a2+2 a-b+b —(a2—2-a-b+b2)

(e
+(\/;+\/Z)~[a+b—\/a2+2-a~b+b2—(a2_2.a.b+b2)}

a—>b
= +

a+biyai+2-abibl—a’42-a-b-b>

2 (7 7)

+(\/;+\/Z)-{a+b—\/a2+2-a-b+172—a2+2-a-b—172}:
) )
:a+b+\/4-a-b+(\/;+ﬁ).[a+b_ 4.a.b]:a+b+2-Jab (Va+b):
vy WA ) )
Tar2Jabib (Va+{b)[a=2-Ja-b+b]
a-b__ 2(Ja-b)(a+ b+b)=(f ) (ﬁ+ﬁ) (Ja-yb)(a+fab+b)
Warda] (el (avs] 0 (e Wandn) (o)
\/;_\/Z 2( b+b) :{zbrajamorazlomkesvodeéi}:(\/;_\/z)2+2'(a+ a-b+b):
o e o) (Ve ) (Jar5) (Ja=J7)
(\/;)2_2'\/;'\/?+(\/Z)2+2"1+2' a'b+2'b:a—2- a-b+b+2-a+2- a-b+2~b:
(V) -7y

_3~a+3-b_3~(a+b)
a—b a-b

th na zajednicki nazivnik

Vjezba 168
Pojednostavnite izraz:
a->b

a+b+\/(a+b)2—(a—b)2 '

Ja-\b
Jardo

Zadatak 169 (Nena, gimnazija)

Rezultat:

Zapisi u obliku potencije s bazom 6: 32 1.4l g ¥l H2n=l (2on—1

Rjesenje 169
Ponovimo!
n\m n-m nom n+m n o, n n -n_ 1
a =a , a -a =a , a -b =(a~b) s



1.inacica
n+1 n+1
3Z-n—l.4n+1_'_9n+1_22-11—1_'_62-11—1 =32-n—1_(22) +(32) _22-n—1+62-n—1=
:32-n—1.22-n+2+32-n+2.22-n—1+62-n—1:32-n—1.22-n—1.2 3
2-n—1 .3 2:n—1 .3 2-n—1 2-n—1_23+62-n—1_33+62-n—1:

=(3-2) 27 +(3-2) 3746 =6
1_ 2n-1

—6 2 g2 o762 627 (3407 41) =6 2] 2162 _g2ntl

-36=6
2.inacica
32-n—1.4n+1 9n+1.22-n—1+62-n 3 n o3 1.4n.4+9n.9.22-n.2—1+62-n.6—1:
n n n
=(32) Lign gyon ( ) l( ) Lognogn dignyn 2 sen 1
3 2 6 3 2

6
=(9-4)". i+(9 4y 236 Losen digen. 2 gen. Logen (2,0 1)
3 2 6 3 2 6 32 6

n
n 8+27+1 n 36 n _(62) -6=62'n-6=62'n+1.

=36 - ———=36"-—=36"-6=
6 6
Vjezba 169
PrikaZzi u obliku potencije s bazom 10 sljede¢i brojevni izraz: 2 6 -5 4 +6-10 4.
Rezultat: 10 5.
Zadatak 170 (Ines, gimnazija)
' n+2_2_an+an—2
Skratite : .
n+2 n+l n—1 n—2
a —-a +a -a
Rjesenje 170
Ponovimo!
(L m nEm ’ (,x—y)Z:xZ—Z-x~y+yz ’ xz—yz:(x—y)~(x+y).
- 1
x4y (x+\)~(x —x-y+) ) , ox =y
X
l.inacica
n—-2
a2 o M2 u brojniku i nazivniku'| @ ( —2-a +1)
QN2 ntl, -l n=2 izlugimo a2 an_2~(a —a3+a—1)
2 2
n—2 4 2 2 2
a -(a -2-a +1) a4—2-a2+1_ (a —1) (a -1 B

an_z-(a4—a3+a—1) at—advan1 a3-(a—1)+(a—1) (a—1)- (a3+1)

(az—l)-(az—l) (az—l)-(az—l) (az—l)-(az—l) a2

:(a—l)-(a+1)~(a2—a+l)_(a2—1)~(a2—a+1)_(a2—1)~(a2—a+1)_a2—a+1‘

2.inacica
a2 g 2 a" a2 ara a2 {u brojniki i nazivniku
_ 5= _ I, Rl I n
an+2_an+1+an l_an 2 an~a2—an~a1+an~a l—an~a 2 | izlugimo a

|

3,32n-1 33 ,2n—1, (2:n-1



n( 2 2 n (2 2 a® =2+
B a (a 2+a ) B a (a 2+a )  a?-2+a 2 B a2 B
a” (a —ata 1 a 2) a (az—a+a I _4 2) PR a2 g1
a 42
a =2a"+1 a -2-a”+1 7 \2 2
-1 a” -1
2 At ) (1)
a T4 - 3 3\
a ' —a +a-1 a —a +a-1 a —a +a-1 a” -(a-1)+(a-1) (a-1)-{a” +1
2 2
a a
(a2—1)~(a2—1) (a2—1)~(a2—1) (a2—l)~(a2—1) a2—1

(a—1)~(a+1)-(a2—a+1) (a2—1)~(a2—a+1) (a2—1)~(a2—a+1) a%-a+l
Vjezba 170
an+2 n+l |, n-1 n-2
Skratite :

Rezultat:

Zadatak 171 (Goran, gimnazija)

5 7] 54

Pojednostavnite :

RjeSenje 171
Ponovimo!

(a+b)~(a—b):a2—172 s (\/Z) =a +a20 \/;\/Z:m s (a+b)2:a2+2~a~b+172.
af—\/cl -b A A i \/ A -5 \/ 'A _B

1.inadica

J5-2-6 o y5- _\5- {ramonahzaeua} 5-2-

e N e

§|

s
| S

=m-(ﬁ+ﬁ)=\/5 2 J6) (Vi+y2) \/(5 26): [(J_) +2:3- 2+ (ﬂj
W) (2 e 1
=(5-2:6)-(3+2-J6+2) = [ (5-2-6)-(5+2:6) =5 - (2 6)2:\/ﬂ:ﬁ:1.

2.inacica
(%‘%) (“f ) (4@)2 (4 2)2 i

E

(o)



\/5+\/ﬂ \/sm \/5+\/ﬂ \/sm \/5+2ﬁ_\/5—2ﬁ

D e o S A
R o i
NN R B R BV CRNEENER

Vjezba 171

(V332 (V3-7)

Pojednostavnite :
J5-2-J6
Rezultat: 1.
Zadatak 172 (Ema, gimnazija)
3 2 2 3 2
Skrati razlomak: & cm2a ¢ +2a-c -a-b”-c
02+C2—b2) —4-512.c2
Rjesenje 172
Ponovimo!

(x—y)2:x2—2-x~y+y2 , (x+y)2:x2+2-x-y+y2 , xz—yzz(x—y)-(x+y).

a3-c—2- 2 c2+a c3—a-b2-c_ u brojniku izluc¢imo a-c, 3
) 2 ) " | unaZivniku je razlika kvadrata B
(a +c”-b ) -4-a”-c
a-c-(a2—2-a-c+c2—b2) a-c-(a2—2-a-c+c2—b2)
(a2+c2—b2—2-a-c)-(a2+c2—b2+2-a-c) (a2—2-a-c+c2—b2)-(a2+2-a-c+c2—b2)
a~c~((a2—2~a~c+cz)—b2) a-c-((a—c)z—bz)
((a2—2-a-c+c2)—b2j~((a2+2~a~c+62)—b2) ((a—c)z—bz)((a+c)2—b2)
B a-c-(a—c—b)-(a—c+b) B a-c-(a—c-b)-(a—c+b) B
“(a—c=b)-(a—c+b)-(a+c—b)-(a+c+b) (a—c—b)-(a—c+b)-(a+c—b)-(a+c+b)
a-c

(a+c- b) (a+c+b) (a+c)2—b

- 5
Vjezba 172
2
4-a2~c2—(a2+c2—b2)

Skrati razlomak:
a-b -c—a-c3+2-a2~c‘2—a3-c

(a+c)2—b2

a-c

Rezultat:



Zadatak 173 (Miki, gimnazija)

1
Racionaliziraj nazivnik : .
J10+/15+ /14 +/ 21
RjeSenje 173
Ponovimo!

\/ﬁzﬁﬁ s (a+b)-(a—b):a2—b2 s (\/;) =a,a=0.
1 1 1
N T T R P TP o P R AN O PN PN P RN P N

~ 1 1

1
- 3T (2 3) W23 (F5+47) (3 +2) (7 +49)

:[racionalizacija}: 1 (ﬁ_ﬁ)(ﬁ_ﬁ):
nazivnika (\/§+\/§)(ﬁ+ﬁ) (\ﬁ_ﬁ)(\ﬁ_\ﬁ)
(AP0 (- PYHT-)

(V3+2)-(V3-2)- (J7+V5)-(V7-V5) [(ﬁ)z_(ﬁ)zj((ﬁ)z_(ﬁ)zj_
W3-V2)(V7-V5) (V3-+2)-(V7-V3), (V3-V2)-(V7-45)

(3-2)-(7-5)

Vjezba 173

Racionaliziraj nazivnik :

Rezultat: \/7 + \/E

Zadatak 174 (Suco, elektrostrojarska skola)
)2 =5-(a=3-b)-(a+3-b).

=

Izratunaj: 3-(2-a—3-b
RjeSenje 174
Ponovimo!

(x—y)2:x2—2-x-y+y2 , (x—y)-(x+y):x2—y2.

agradu kvadri ,
3-(2-a—3-b)2—5-(a—3-b)-(a+3-b)=[prvu zagradu kvadriramo }=

druge dvije zagrade cCine razliku kvadrata
=3~((2~a)2—2~2~a~3~b+(3~b)2)—5~(a2—(3~b)2)=3~(4~a2—12~a~b+9~b2)—5~(a2—9~b2)=

—12:a%-36-a-b+27-b>=5-a%+45-b%=7-a>-36-a-b+72-b >
Vjezba 174

Izraéunaj:3~(2-a—3~b)2+5~(a—3-b)~(a+3~b).
2 2
Rezultat: 17-a”-36-a-b—18-b".
Zadatak 175 (Suco, elektrostrojarska skola)
Izraéunaj:2~(a—3~b)3—(2~a+3~b)~(4~a2—6~a~b+9~b2).

Rjesenje 175
Ponovimo!



3

(x=y) =x>=3x2 y+3xyioy? | (X+)’)'(X2‘X')’+>’2):X3—y3-

prvu zagradu kubiramo, }

2~(a—3~b)3—(2~a+3-b)-(4~a2—6-a~b+9~b2)= § . ,
druge dvije zagrade cine zbroj kubova

=2~(a3—3~a2~3~b+3~a~(3~b)2—(3~b)3j—((2~a)3+(3~b)3j=

=2-(a3—9-a2-b+3-a-9-b2—27-b3)—(8-a3+27-b3)=

=2-(a3—9-a2-b+27-a-b2—27-b3)—(8-a3+27-b3)=

—2.4°~18-a% b+54-a-b>—54-b>—8.a>—27-b> =—6-a>—18-a>-b+54-a-b> —81-b° =

=—3-(2-a3+6-a2-b—18-a-b2+27-b3).

Vjezba 175
Izraéunaj:2~(a—3~b)3+(2~a+3~b)~(4~a2—6~a~b+9~b2).

Rezultat:  10-a>—18-a>-b+54-a-b>—27-b".

Zadatak 176 (Suco, elektrostrojarska skola)

Rastavi na faktore: 8- a 2 -50-b 2.

RjeSenje 176
Ponovimo!

(x+3)- ()52 -2
2)_

8~a2—50~b2:2~(4~a2—25~b =2.(2-a=5b)-(2-a+5b).

Vjezba 176
Rastavi na faktore:12-a 2 -75-b 2.

Rezultat: 3-(2-a=5-b)-(2-a+5-b).

Zadatak 177 (Suco, elektrostrojarska Skola)
Skrati razlomak : xy;—x%—zl
—1+2-x—x
Rjesenje 177
Ponovimo!
(a—b)2 =a2 —2~a~b+b2.

xy—y—x+1_ xy-y-x+1_ x-y—y—-x+1 x-y—-y—-x+1_ y~(x—1)—(x—1)_

14+2x-x2  —x242.x-1 —(x2—2-x+1) C(x-1)? (x-1)?
(=)o) _(=De(v-1) oy oyl -l
(x-1)? C(x-1)? D) —xl -
Vjezba 177
2
Skrati razlomak : M
x-y—-y—x+1
Rezultat: I-x .
y—1



Zadatak 178 (Suco, elektrostrojarska skola)

a—b+a+b
oo d+b a—b
Izracunaj.a+b_a_b.
a=-b a+b
Rjesenje 178
Ponovimo!
(x—y)2:x2—2~x~y+y2 , (x+y)2:x2+2-x~y+y2.
2 2 2 2
a—b a+p l(a=b)-(a=b)+(a+b)-(a+b) (a—b)"+(a+b)” (a-b)" +(a+b)
wibtap_ (avb)(a=b)  _ (a+b)(a=b) _ (a+b)(a-b) _
atb_a=b (a+tb)-(a+b)=(a=b)-(a=b) " (44p\> (a-b)* (a+b)® —(a—b)*
a=b ath (a=b)-(a+b) (a=b)-(a+b)  (a—b)-(a+h)
2 2 2 2,2 2 2 2

+(a+b)”  a’-2.a-b+b’+a’+2-a-b+b’> _a’-2-a-b+b+a’+2-ab+b’

a2+2-a-b+b2—(a2—2-a-b+b2) al+2.a-b+b*—a*+2.a-b—b>

2 2 2 2
az—z-a-b+b2+a2+2-a-b+b2_2-a2+2-b2_2'( +b )_2'( +b )_a2+b2
02 abrbi—a’+2.a-b-b" 4-a-b

4-a-b 4-a-b 2-a-b
Vjezba 178
a+b_a—b
a—b a+b
a-b a+b’
+
a+b a-b
2-a-b

412+b2

Izracunaj:

Rezultat:

Zadatak 179 (Robertina kumica ©, ekonomska $kola)

Izracunaj: 3«/ 2. \/E .

RjeSenje 179
Ponovimo!
m

nl m n n o m n+m n\m n-m 1 2
a =a , a -a =a , |a =a , a =a , a-b=+a”-b.
nfm n-m nlm n- m-
N Na=""\Ja , \Ja = p\/a P

l.inacica
Redom pretvaramo korijene u racionalni eksponent, te primjenom svojstava potencije pojednostavimo
rezultat:
1 3 1 3 1 3 3 H 3 1 1
1 133 133 1+113 333 33 1
2 J2=(2-2)3 =[2~22J =[21~22] =[2 2] ={22] =(22J —22-2
2.inacica

Korijene prvo svedemo na jedan korijen:

IS R PRI N EE PR PN )
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Vjezba 179

Izracunaj: 4«[ 7- \/7 .
Rezultat: 8\[ 7 3.

Zadatak 180 (Robertina kumica ©, ekonomska skola)

3 —
Izracunaj: 3 a 4-\/2 .

Rjesenje 180
Ponovimo!

nfm " n m_ n+m n\"™ _ n-m 1 2
a  =a , a -a =a , |a =a , a =a , a-b=+a”-b.
nfm n-m nf—m _n -
Aa=""a , Aa = p«/a P
1.inacica

Redom pretvaramo korijene u racionalni eksponent, te primjenom svojstava potencije pojednostavimo
rezultat:

1 3
1 1)3
3[3[ —a 3[ —4 % 4 aE 4 1P —4+ ]
\/a_ -\/Zz(\/a_ \/;] = (a_ \/;)3 =la ".a2 =|la 2 =
1
133
_7)3 A3 T
18 —
=la 2 =fa 6| =4 181,77

2.inacica
Korijene prvo svedemo na jedan korijen:

T o o T T A -

5 —
Izracunaj: 3 a 4-\/; .

Vjezba 180

30/ —
Rezultat: a 7 .
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