Zadatak 121 (Anamarija, gimnazija)

1

Pojednostavnite:

Rjesenje 121
Ponovimo!
Razlika kvadrata:

(a—b)~(a+b):a2 —bz.

n m nmf m ,n
Jas b= a’”-b".

1 {racionalizacija} 1 4 3+ {/E B 4 3 +At/3 B 4 3+ 4\/5 B

{/3_‘{/3: nazivnika :{/3_{/3.4 34_4\/5 ({/3)2_({/3)2_ \/E_ﬁ

=[raci0nalizacija}_4 3+4\/E.\/§+\/§_({/§+4\/§)-(\/§+\/§) (4 3+4\/§)(\/§+\/§)

MnoZenje korijena:
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nazivnika

Vjezba 121
Pojednostavnite: ﬁ
i3+472
Rezultat: 47+ % - w - %

Zadatak 122 (Iva, gimnazija)
2

Pojednostavnite: a”—4 .
2-a-4
RjeSenje 122
Ponovimo!
Razlika kvadrata:

(a—b)‘(a+b)=az—b2.

-4 _ | u brojniku je razlika kvadrata, | (a—2)-(a+2) [kratimo faktore | (a—-2)-(a+2) a+2
u nazivniku izlu¢imo broj 2 B B B B '

2-a-4 2-(a-2) a-2 2-(a-2) 2
Vjezba 122

2
Pojednostavnite: 4~ ~2
2-a-6
+3
Rezultat: a4 5

Zadatak 123 (Anamarija, gimnazija)

-1
Izracunajte: (x_ - lj : (X—H - lj.
x+1 x—1

RjeSenje 123
U obje zagrade je racunska operacija oduzimanje pa zato moramo nac¢i najmanji zajednicki nazivnik
za svaku zagradu:



x—1

Xl (x+1 Cx—1-1(x+1) x+1-1-(x-1) x—l-x—1_ x+l-x+1_
x+1 ' x+1 ’ x—1 x+1 0 x=1

Ca=l-x—1 x+l-x+1_ =2 2 -2 x-1_ -2 x-1_ -1 x—1_—(x-1) —x+1 1-x

x+1 ' x—1 _x+1'x—1=x+1. 2 _x+1. 2 _x+1. 1 x+1 x4l 1+x
Vjezba 123

Izracunajte: (x_—l - 1) : i
x+1 x+1

Rezultat: - 1.

Zadatak 124 (Nena, Sarah, hotelijerska skola - THK)
Rastavite na faktore: a-(a+b)—c-(b+c).

RjeSenje 124

Ponovimo!
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju: a-(b+c)=a-b+a-c , a-b+a-c=a-(b+c).
Razlika kvadrata: o> —b” =(a—b)-(a+b) .  (a—b)-(a+b)=a” —b".

rupiramo prvi i ¢etvrti ¢lan, dobijemo razliku kvadrata
a-(a+b)—c~(b+c)=az+a~b—b-c—c2={g P P ! }

grupiramo drugi i tre¢i ¢lan, izlu¢imo b

=a® - c? +a-b—b-c=(a—c)-(a+c)+b-(a-c)=[izlucimo zagradu (a—c)|=(a=c) -(a+c+b).
Vjeiba 124
Rastavite na faktore: a-(a+b)+c-(b—c).

Rezultat: (a+c)-(a+b-c).

Zadatak 125 (Nena, Sarah, hotelijerska skola - THK )

Rastavite na faktore: a% —b%+2:b-c—cZ.
Rjesenje 125
Ponovimo!
Razli L2 .2 _ 2 42
azlika kvadrata: «“ — b~ =(a—b)-(a+b) ) (a=b)-(a+b)=a”-b".
Kvadrat razlike: (a—b)> =a®~2-a-b+b> .,  a*-2-a-b+b*=(a-b)".

=a2—(b2—2~b~c+c2)=

iz zadnja tri ¢lana izlu¢imo predznak minus,
a2—b2+2-b~c—c2=[ ! P }

dobije se kvadrata razlike
azlika kvadrat:
= a? —(b—c)2 =Lrizal ’dllvjbrij=(a—(b—c))~(a+(b—c))=(a—b+c)~(a+b—c).
Vjezba 125
Rastavite na faktore: b2 —2-b-c+c2 —a”.
Rezultat: (b—c-a)-(b—c+a).

Zadatak 126 (Nena, Sarah, hotelijerska skola - THK)

Rastavite na faktore: 2-(x+1)2 —18-(2—x)2.
Rjesenje 126

Ponovimo!
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju: a-(b+c)=a-b+a-c , a-b+a-c=a-(b+c).
Razlika kvadrata: a” —b” =(a-b)-(a+b) ) (a—b)-(a+b):a2—b2.

2-(x+1)? 18- (2= x)? =[izlucimo broj 2]=2-[(x+1)2 —9-(2—x)2}=

2



= I:Tih]k?flvidfz_x) =2-[(x+1)=3-(2=x) |- [(x+1)+3-(2—x) | =2 [x+1-6+3-x]-[x+1+6-3-x] =
=2~[4-x—5]-[7—2-x].
Vjezba 126
Rastavite na faktore: 2-(x+1)2 - 2-(2—x)2.
Rezultat: 6-(2-x-1).

Zadatak 127 (4A, hotelijerska Skola)
Rastavite na faktore algebarski izraz: : 6~x2—5~x~y—4~y2.
RjeSenje 127
6~x2—5~x~y—4~y2=6~x2—5-x‘y—4-y2=6-x2+3‘x‘y—8-x‘y—4~y2=
=3-x-(2:x+y)-4-y-(2:-x+y)=(2-x+y)(3-x—4-y).
Vjezba 127
Rastavite na faktore algebarski izraz: : 4- a2 —12-a-b+9- b2 -2-a+3-b.
Rezultat:  4-a®—12-a-b+9-b> =2-a+3-b=4-a>~6-a-b—6-a-b+9-b> —2-a+3-b=
=2-a-(2-a=-3-b)-3-b-(2-a-3-b)-(2-a-3-b)=(2-a-3-b)-(2-a-3-b-1).

Zadatak 128 (4A, hotelijerska Skola)

Rastavite na faktore algebarski izraz: : x3+5-x2+3-x—9.
Rjesenje 128
Ponovimo!
Razlika kubova: @ —b> =(a—b)-(a® +a-b+b> ~ L2 2
azlika kubova: a” —b~ =(a—b) (a +a-b+b ) Razlika kvadrata: «“ —b“ =(a—b)-(a+Db).
452243 x-9=x0 +5.x2 +3.x-9=x045 12 43 x—1-5-3=x> —145-x> —5+3.x-3=

=(x—1)-(x2+x+1)+5~(x2—1)+3~(x—1)=(x—1)~(x2+x+1)+5-(x—1)~(x+1)+3~(x—1)=

2

2 +6x+9)=(x—1): (x+3)".

2

=(x—1)-(x2+x+1+5-(x+1)+3)=(x—1)-(x +x+1+5-x+5+3)=(x—1)-(x

Vjezba 128

Rastavite na faktore algebarski izraz: : x3 + x2 +4.
Rezultat: x3+x2+4=x3+x2+8—4=x3+8+x2—4=(x+2)~(x2—2-x+4)+(x—2)~(x+2)=
=(x+2)-(x2—2-x+4+x—2)=(x+2)-(x2—x+2).
Zadatak 129 (Anamarija, gimnazija)
16"
Dokazite da vrijednost razlomka ne ovisi o vrijednosti broja n: S
g"=2 on
RjeSenje 129
Ponovimo!
(an)m :an.m ’ an .am :an+m ’ an .bn Z((Jl'b)”.
l.inacica
4 n—1
161 (2 ) ,4n—4 Jdn—4 L dn—4
= = = = :1.
8n—2.2n+2 (23)11—2.2"_’_2 23n—6.2n+2 23n— 6+n+2 24n—4



2.inacica

6" e™aet 1616t 16™a6 !t 167167t 167!
8n—2.2n+2 8n.8—2.2n.22 (8-2)n~8_2~22 16n~8_2~22 16”-8_2-22 8_2-22
2
8 64 64

1602 164 64
Vjezba 129

n+1.5n+2
Dokazite da vrijednost razlomka ne ovisi o vrijednosti broja n: p
125
Rezultat: 5.
Zadatak 130 (Deny, strojarska Skola)
4 2
- -2-a”+1
Ako jea>1, izraéunajtea L a2 a +5
atl g% -2.4+1
RjeSenje 130
Ponovimo!
a2—2~a~17+172=(a—b)2 s ﬂazz‘a‘ R ‘a‘zazaaZO ., a —b2 (a b) (a+b).
a-— lxla ~2.4% +1 _a-1 \/ a _1 _a-1 a —1‘ a>1= a®-1>0
2 +5= ) P =
a+1 —2.a+1 Cl+1 (a—l) a+1 ((,l 1) a —l‘za —1
2_ ~1 (a=1)(a+1
_azt aol g acl (aclatl) oo o 6
S a+1 (a—l)z a+1 (a—l)-(a—l)
Vjezba 130
. L. \/a2—2-a+1
Ako je a >1, izracunajte (a +1) S +5
a” -1
Rezultat: 6.
Zadatak 131 (Jasenka, srednja Skola)
2 2 2
tracunaie | (1-2) + (Z-3) +{(V3-2)".
Rjesenje 131
Ponovimo!
\/azz‘a‘ s ‘a‘zazaazo s ‘a‘z—azaa<0.

J0-02P (3 (320 =12 | 3] -2}
Pogledajmo kakvi su po predznacima (pozitivni ili negativni) izrazi pod znakom apsolutne vrijednosti:
1-2=1-1.41=~0.41 <0 negativno
J2-3=141-1.73=-0.32 <0 negativno |.
J3-2=1.73-2=-0.27 <0 negativno

Po definiciji apsolutne vrijednosti je:
‘a‘z—a za a<0.

Zato je:



S0 (=3 (3= |12 | 2= |32
=—(1-42)-(V2-3)-(V3-2) =142 -2+ /3~ 3 +2=-1+ /2~ 2+ 3~ [3+2=-142=1.

Vjezba 131

Izracunajte (1 - \/3 )2

Rezultat: \/E —1.

Zadatak 132 (Jasenka, srednja Skola)
(5-3)+(-42)
(2-2) 15

Izracunajte

RjeSenje 132
Ponovimo!

m:\/;\/z , (\/;)zza , (a—b)~(a+b):a2—172.
(«/§—S)+(1—ﬁ)_[ﬁje§imo }_\/g—3+1—\/§_{djelomiéno }_\/ﬂ_z_ﬁ_\/z.\/}_z_ﬁ_
(V2-2)+18 ~ J2-2+/18  |korjenujemo | J2-2+,9-2 J2-2+.9-2

_2-\/3—2—\/3_ \/3—2 _ | racionalizacija | \/3—2 4-\/§+2_4'(\/3)2+2-\/3—8-\/3—4_
_ﬁ—2+3~\/§_4-\/5—2{ }_4'\/5_2.4'\/5+2_ (4-\/3)2—22 i

:4-2+2-ﬁ—8-ﬁ—4:8—6~\/E—4:4—6-ﬁ:2'(2—3'ﬁ):2—3~ﬁ
14

16-2-4 32-4 28 28

se zagrada

nazivnika

Vjezba 132
1

)

Rezultat: \/E +1.

Izracunajte

Zadatak 133 (Jasenka, srednja Skola)

2
Izracunajte (\/5—1) ~(4+2~\/§).
Rjesenje 133
Ponovimo!
2
(a—b)22c12—2~a~b+b2 s (\/;) =a , (a—b)~(a+b)=a2—b2.

(ﬁ—l)z~(4+2~ﬁ)=[(ﬁ)2—2~\/§~1+12]~(4+2~\/§)=(3—2~ 3+1)~(4+2~ﬁ)=
=(4—2~\/3)~(4+2~\/§){ralhka }:42—(2~\/§)2=16—4~3=16—12=4.

kvadrata
Vjezba 133
2
Izracunajte (\/E - 1) . (3 +2- \/E)
Rezultat: 1.



Zadatak 134 (Jasenka, srednja skola)

J3

Izracunajte .

R

Rjesenje 134

Ponovimo!

2
(a—b)~(a+b)=a2 —b2 s (\/;) =a.
1.inacica

\/3 _{racionalizacija:|_ \/3 .2- 3+3_\/§'(2' 3+3) (\/7) +3\/7 2-3+3- \/_

2-/3-3 S 2.3-3 2-/3+3 (2_\/3)2_32 T 43-9 12-9

nazivnika

N =2+,/3
3 3
2.inacica
J3 _ J3 _ J3 _ J3 1 [ramonahzaoqa}_
2.\/3_3 2.\/3_(\/3)2 \/3(2_\/3) ﬁ( _\/_) 2- \/_ nazivnika

1 2+\/7 2+4/3 2+f 2+\/7
2 \/_ 2+\/7 22 (\/’) 4-3 =2+ \/_

Vjezba 134

Izracunajte \/%3 >
Rezultat: - (1 + \/5)

Zadatak 135 (Jasenka, srednja Skola)

2
Izracunajte (\/2+\/§ +\/2—\/§) .

Rjesenje 135
Ponovimo!

(a+b)=a?+2.ab+5? | (Ja) =a . JaJb=yab . (a-b)-(a+b)=a®-b>.
(J2+ﬁ+J2—ﬁ)2=(J2+ﬁ) SN TSI ERN R NERNEI I
=243+2[[2+3)-(2-3) 12322+ (34224 3) (2-3) #2- =
=4+2-J(2+ﬁ)~(2—ﬁ)=4+2~m=4+2~J4_—3=4+2-ﬁ=4+2-1=6.

Vjezba 135

2
Izracunajte (\/3+\/§ —\/3—\/3) .

Rezultat: 2.

Zadatak 136 (Jasenka, srednja skola)

PN

Izracunajte



RjeSenje 136
Ponovimo!
2

(\/;) =a |, (a—b)~(a+b)=a2—b2.

1 B 1 1
T (e (i idr
1 racionalizacija 1 (\/E +1

(2 ({2- ﬁ){nmvm }:(ﬁ_l).(ﬁ_ﬂ'(ﬁﬂ
W) () (2 E) ()2
(-] e0e

-3) 1-(-1)
Vjezba 136

a
R
¥

~—~— [ ~—

241)(J345),

Izracunajte \/g 1 \/5 .
Rezultat: \/E ;L \/5 .

Zadatak 137 (Jasenka, srednja Skola)
Jr+l 1
Ifx+x 2 fx

Izracunajte

Rjesenje 137
Ponovimo!

—b —(a b) (a +a- b+b2) s azz(\/;)

3
Jr+l 1 Jrrl Aex o Jas _(5)4_*/;_ Y+l .ﬁ.[(ﬁ) _1]=

T+Jx+x 2 ~Jx 1+J;+x 1 1+ x+x 1 e 1

4
s (cl—b)~(a+b)=a2—b2.

e ﬁ(f-l)[(ﬁ)ﬂﬁ.mzj_ fin W)

e 1 e 1

_ \/;4_1 .\/;~(\/;—1)(x+ x+1)_
1

1+ x+x

Vjezba 137

1+ +
Izracunajte (x2 —\/; ) : al x'

J;+1

Rezultat: \/; (x-1).

Zadatak 138 (Jasenka, srednja Skola)

. 36
IzraCunajte 5
(3-y2-2-3)
Rjesenje 138
Ponovimo!



(51—17)2=c12—2~a~b+b2 s (\/7) \/;\/Z—J a b a+b) az—bz.

36 36 36 36
(3-\/3—2.\/3)2 (3.\/3)2_2.3.\/3,2.\/3+(2,\/3)2 9-2-12-\/6+4-3 18-12-/6+12
_ 36 3 36 3 36 6 _[racionalizacija}_ 6 .5+2.\/€_
30-12J6 6:(5-2.6) 6(5-2-6) 5-2.6 [nazivnika ] 5-2.J6 5+2-[6

_6-(5+2-\/E) 6-(5+2:/6) 6~(5+2~\/€) (5+2: \/_)

2_(2,\/3)2= 25-4-6  25-24 I o(5+2: o)
Vjezba 138
. 6
IzraCunajte 5
(32243
Rezultat: 5+2-4/6.
Zadatak 139 (Jasenka, srednja Skola)
Kolil<ojex2—x~y+y2 zaxz\/giﬁ,yz\/giﬁ.
RjeSenje 139
Ponovimo!
(aib)zzaziZ-a~b+bz R (\/7) \/7\/7 Ja-b a b a+b) az—bz.
l.inacica
Posebno izra¢unamo x iy, a zatim njihove vrijednosti.uvrstimo u zadani izraz:
\/3—\/3 racionalizacija \/_ \/_ \/?+\/7 (\/E) _(‘/E)
1 = | nazivnika 1 \/7 J2 - 3—\/3 -
SRERE TEE R T Ay
W3) -(2)
i) i3
IR 1 x= ﬁ+ﬁ}
SCEN CY I NN
3-2 1

2

Vrijednost izraza iznosi:
2wyt =((3E) ~(34E)(V3-2)+ ({342 -
2

(V3«2 32 (2 (V) () o) 232 () -

=3+42-J6+2-(3-2)+3-2-/6+2=3+2-/6+2-(3-2)+3-2-./6 +2=3+2-1+3+2=09.

2.inacica
Odmah uvrstimo vrijednosti za x i y u zadani izraz:

. ﬁfﬁz’ - ) -

X =x-y+y =7

2




_ 1 3 1 N 1 _
(e W) ()
= 1 - ! + ! =
W) =23yl (3 -(2)° () e 2
_ 1 1 1 1 1 1 [zbrajanje |
3-2. 6+2_3—2+3+2~\/€+2_5—2~\/€_I+5+2-\/€_[razlomaka:|_

:5+2~\/€—(5—2~\/€).(5+2.\/€)+5—2.\/€:5+2'\B—[52—(2~\/€)2]+5—2~\/E:

(5-2-f6)(5+2:/6) 52_(2.\/3)2
_5—(25—4~6)+5_5—(25—24)+5_5—1+5_9
- 25-46  25-24 1

Vjezba 139
1

1
-7 2

Koliko je x2 + y2 7a x =
Rezultat: 6.

Zadatak 140 (Maturant, gimnazija)

) 2 3 2 5.
Nadite vrijednost algebarskog izraza [x+x yry ]{ e\ 8 :a 2 a+4] Za|x|¢|y|.

Xty xz—y2 xX=)y
Rjesenje 140
Ponovimo!
a3+b3=(a+b)~(c12—a-b+b2) s a2—b2=(a—b)~(a+b) s a2+2-a~b+b2=(a+b)2.
2\ (3 2 2 (a+2)-(x2—2-a+4) 2
x+x-y+y | a +8 a”"-2-a+4 _x~(x+y)+x~y+y . a”—-2-a+4
x+y x2—y? x—y x+y (x=y) (x+y) x—y
2
x-(x+y)+x-y+y2’(a+2)'(x —2-a+4). X—y _x2+x-y+x-y+y2.a+2’1_
X+y (x=y)-(x+y)  42-2.4a+4 x+y x+y
2 2 2
. . ’+1
_XTH2xy4yT at2 [ ))2'(a+2)=a+2.
xX+y xX+y (x+y)
Vjezba 140
a3+8 a2—2~a+4
Nadite vrijednost algebarskog izraza : za | x| 7t| y |
X =y
Rezultat: a+2 .
xX+y



