Zadatak 081 (Ivan, strojarska Skola)

Koliko iznosi ﬁ% od (\/g—\/g)‘1,4+\/1_5?

Rjesenje 081
2 2 2
ﬁ%.(ﬁ_\ﬁ).‘/u\/ﬁ:%.\/(ﬁ_ﬁ) .(4+\/T5)=%-\/(5—2- 15+3)-(4+JT5)=
2 2 2 2
%~\/(82~\/ﬁ)~(4+\/ﬁ)%~\/2~\(4ﬁ)~(4+ﬁ)%Jz(mw)%Jﬂ
razlika kvadrata
2
=£\/§=(\/§) =i=002
100 100 100
Vjezba 081
Koliko iznosi \/g%od(\/g—\/g)wl4+\/g?
Rezultat: 0.04.
Zadatak 082 (Viki, komercijalna skola)
4 2
Pojednostavnite: %.
Rjesenje 082
2 2
Cl4+1—2'a2 a4—2-a2+1_ (az—l) n (az—l) _(az—l)-(az—l)_

l—a-a®+a° _a3—a2—a+1_a2-(a—1)—(a—1)_(a—l)-(az—l) B (a—l)~(az—l) B

:az—lz(a—l)-(a+l)

=a+l.
a—1 a—1
Vjezba 082
4 1 5 2
Pojednostavnite: %.
a +a”—a-1
Rezultat: a—1.
Zadatak 083 (Had, hotelijerska skola)
3 .3
Ako je L4223 koliko je 4+ 2
b a b3 a3
Rjesenje 083
Ponovimo!
5 noon
(x+y) :x3+3-x2~y+3~x~y2+y3 , [XJ :A—”
y y
3 3 2 2 3
b a b a b a b b a b \a a
3 2 2 3 3 3 3 .3
- “—3+3~“—2~3+3~3~b—2+b—3=27 = “—3+3~3+3~2+b—3=27 = “—3+b—3+3~(ﬁ+2j=27 =
b b= a b q a b b a g b a a
3 .3 3 .3
= “—3+b—3+3~3=27 = “—3+b—3=18.
b a b a



Vjezba 083
3,3

Ako Je—+2—4 koliko Je—+b—‘7
b P oo

Rezultat: 15.

Zadatak 084 (Had, hotelijerska skola)
Izracunaj: 4 17+12- ﬁ

Rjesenje 084
Ponovimo!

a2 +2-a-b+b? = (a+b)2

4\/17+12~\/’=4\/9+12~\/§+8=4\/32+2~3~2~ﬁ+(2~\/§)2 \/(3+2 \f) —[3+2.
e fza= (2 sz = () 2
Vjezba 084
J Izraéunaj:./4+2-\/§.

Rezultat: \/3 +1.

Zadatak 085 (1A, hotelijerska Skola)

3 -3
3] o

Izracunaj 5

Rjesenje 085
272 P2, (_;f 5N 1 (572 (_;f Y2 )
(_0,2)3‘@ ol 5] () () -5 G 6

g 1251 ZZ—E 125 1 125 125

=8 18 D2 180 19 1 18 1,
18 4 8§ 8 4 8 8
125
Vjezba 085
-3 =3
-2 — _
Izraéunaj%+(zj (-2) 20572
(-02)” \3
Rezultat: 31.25.

Zadatak 086 (1A, hotelijerska Skola)
29 _ 2 1 1
Pojednostavni: (\/;+\/Z) (a1 4p7! +—3.(_+_]'
b
Rjesenje 086

ey o e B e ) e



1 bta, 2 Ab+ia_ a+b 2 Ja+b

+ . =

“Jar s T (Jardof VN (a5 (Jaris] T

_ a+b N 2 b a+b N 2 _ a'b:(m)Z _
a.b.(\/;+\/z)2 (\/;_'_\/Z)Z \/a-b a.b.(\/;_,_ﬁ)z m.(ﬁ+ﬁ)2 { }

wrpr i W) v2a BB (s

a.b.(\/;+ﬁ)2 a-b-(\/;+ﬁ)2 a-b-(\/Z+\/Z)2 ab’

Vjezba 086

Pojednostavni: L+L .
a b

Rezultat: Ja-b.

Zadatak 087 (Viky, glmnazua)

a-b

Taro

a-b

Pojednostavni izraz :
el Tl
Rjesenje 087
Budimo kreativni, budimo mastoviti! RijeSimo zadatak na 5 nacina!

l.inacica
b amp (ab) (e B)lab)(Ja-JF)
JoJ5 Jaed5~ (Jaa) (e i)

:a- a+a'\/z—b‘\/;—b'\/z—(a‘\/;—a-\/z—b‘\/;—i-b‘\/g):

(e ()
_a a+a'\/z—b-\/;—b'\/z—a-\/;+a~\/$+b-\/;—b-\/z_2-a~\/z—2~b-\/z_2~\/Z~(a—b)_2.\/z
- a-b - a-b B a-b B '
2.inacica
a=b  a-b (a—b) (\/;+\/_) (a- b)-(\/E—\/Z):(a—b)-[ﬁ+ﬁ—ﬁ+ﬁ]:
Voo Jardom ({JayB) (Ve i7) (a) ~(J5)
-(‘H;) i b2 b,
3.inacica
-b a-b (a—b){ 1 3 1 :l \/7 a+\/_
RN i rES A e i e MR WP R N
=(a-b 22 b 2=1b %22 b
Wl -

4.inacica




o) ardB)_(Ja-dapas )

et ) Wt ) e fo-(fa- o) o525
S.inacica

a=b _ a-b _ a-b .\/Z+\/Z_ a-b .\/Z_\/Z:(a—b)°(ﬁ+ﬁ)_(a—b)~(ﬁ—ﬁ):

Ja=yb Jaxb Ja{b JarJb Jawfb Jab(a? () 2 _(/5)

Wal'-(5)

:(a—b)-( a+ﬁ)_(a—b)-( a—ﬁ)

Vjezba 087

Pojednostavni izraz :

Rezultat: 2 \/Z .

Zadatak 088 (Mira, gimnazija)

a3 -b_1 —a_1 -b3 .[az —b2

1
Pojednostavni izraz : J ,zaa-b#0, | a | ¢|b |

abVvalp a-b
Rjesenje 088
l.inacica
S0 a2 oyl O at bt
a b —a b |a”-b _ b _a @b 4 ab
abtralp [ a-b J - a b a2-p? 2t 2op?
bea a-b
A a (az—b2)~(a2+b2) a-b
2 b2 a2 b2 a2+172 .az—bz:a.b'
2.inacica

-1

3,1 1,3 (2 ;2

a’-b : a : b '(a : J =[prvi razlomak prosirujemo s a-b]=
a-b- " +a b a-

_p% a4

(a-b_1+a_1-b)-a-b a2—b2 az+b2 a2—b2

ab _a

_(a3‘b_1—a_1‘b3)‘a‘b [a2_b2]_1 (a3‘b_l—a_1‘b3)‘a‘b

— (a-b_1+a_1-b)'a-b | ab B

(L12—172)-(L12+b2) a-b

= . :a'b.
a2 +b2 a2 —172

Vjezba 088
S l-a 13

1
Pojednostavni izraz: . ,zaa-b#0, | a|¢|b|.
a-b_1+a_1‘b a2—b2

Rezultat: 1.

Zadatak 089 (Mirna, komercijalna skola)

n+2. 4n—2
Napisi u obliku potencije s bazom 2: .
n—1 ,n+5
16 2
Rjesenje 089
Ponovimo!



n
n\m" _ n-m n m_ nt+m a n
a =a , a’'-a =a

R
> m = : -
a

3n+2 2n—2
g1 t2 42 (2) (2) S3N+6 J2n—4  3n+6+2n-4  Sn+2

LS (24)11—1.2”_,_5 JAn=& nt5 T dn—dn+5  Sn+l

: : 5n+2—(5-n+1 . _ 85—
542 LSntl (5n+1) _jsn+2-5m-1_,1_,
Vjezba 089
16n—l .2n+5
Napisi u obliku potencije s bazom 2: ——————.
8n+2 .4n—2
Rezultat: 2L
Zadatak 090 (Vedrana, gimnazija)
Dokazi ako je x:a—b’ y:b—c’ z=""%onda je (1+x)-(1+y)-(1+2)=(1-x)-(1-y)-(1-2).
a+b b+c c+a
RjeSenje 090
l.inacica

Izracunat ¢emo posebno lijevu stranu, a posebno desnu stranu jednakosti i usporediti ih:

(1+x)-(1+y)-(1+z>} _ e U )

L=
D=(1-2)-(1-3)-(1-2)

s
a+b b+c c+a

L_a+l7+a—b b+c+b—c cta+c—a

I 2.a 2:b 2c

a+b b+c c+a " a+b b+c c+a N
D_a+b—a+b.b+c—b+c.c+a—c+a _2-b_2-c_2~a
a+b b+c c+a a+b b+c c+a
I 8-a-b-c
a+b)-(b+c)-(c+a
(@+b)-(re)lera) | _
8-a-b-c

(a+b)-(b+c)-(c+a)

2.inacica

NekajeL=(1+x)-(1+y)-(1+2)iD=(1-x)-(1-y)-(1-12). Raéunamoomjer£:

a-b b—c c—a
1+ A1+ A1+
:(1+x)-(1+y)-(1+z) - L_ a+b b+c cta)
(I-x)-(1-y)-(1-z) D (l_a—b)(l_b—c)(l_c—aJ
a+b b+c c+a
a+b+a—b.b+c+b—c.c+a+c—a 2-a.2-b.2-c
L__ a+b b+c cta :>£=a+b btc c+a
D a+b—a+b.b+c—b+c.c+a—c+a

D 2b . 2-c . 2-a
a+b b+c c+a a+b b+c c+a

o~




8-a-b-c
L_ (a+b)-(b+c)-(c+a) _ L
D 8-a-b-c D
(a+b)-(b+c)-(c+a)

=1= L=D.

Vjezba 090
. . 1 .
Dokazi ako je x=a, y=—onda je (1-x)-(1+y)=y—=x.
a
Rezultat: Jednakost je tocna.

Zadatak 091 (Vedrana, gimnazija)

_2 a2 1 )
Izradunaj: | a-(1—a) 3 + s [{(1-a)3-(1-a) |
(1-a)3
Rjesenje 091
Ponovimo!
at-dm ="M L”:a_” ab N =a-b , a¥ =1
a
2 2 1 ) 2 5 -5 -3
a-(1-a) 3+ s [|(1-a)3-(1-a) " |=|a-(1-a) 3+a”(1-a) 3 |(l-a) 3=

|91

5

5 2 5 _5
3-(1-a)3+a®-(1-a) 3-(1-a)

2, s 2
={a-(1—a) 3+a”-(1-a) 3}'(1—0)3=a'(1_a)

0 2,2

=a~(1—a)1+a2-(1—a) =a~(1—a)+a2~1=a—a +a” =a.

Vjezba 091
Izradunaj: [a (1- a)z}-[(l - a)3 (1= a)5 }
Rezultat: a.

Zadatak 092 (Gregor, gimnazija)

a+ a-b+b'\/?—\la-bz{7
\/?_\/? a+\/a~b )

Koliko iznosi izraz:

Rjesenje 092
Ponovimo!

razlika kubova x3 - y3 = (x— y) : (XZ +x-y+ )’2)

razlika kvadrata x% — y2 = (x=y)(x+y)

Racunamo vrijednost izraza:

a+ a-b+b.\/?—\/m= a+da-b+b .\/?_W=
N N L N RN R

a+.a-b+b . a~\/22—b-\/2 _
Wa=o}|fa] + (o) | (Ja) + a7




a+a-b+b Ja-(a-b) 1 a-b

(\/;—\/z)-[a+ a-b+b] a~( a+ﬁ)_\/;—\/$ a+.b (\/;)2_\/;)2 a->b

Vjezba 092

a—+la-b .\/;4-\/59
a—b a .

Koliko iznosi izraz: \/,
Rezultat: 1.
Zadatak 093 (Brucos, gimnazija)

Nekaje x* =1+ x. Ako je x'* = a + b - x, koliko iznosi a + b?

RjeSenje 093
Najprije rijeSimo kvadratnu jednadZbu:

> bbb’ —deace o _1%\T+4 14,5

2 _ 1= _
x“=1+x = x"—x 1—0:>x1,2— " X = 5

—_
I+ o
=

)

10
Buduéi da vrijednosti X, i X, treba uvrstiti u drugu jednadzbu x'’ = a + b - x, prvo izra¢unajmo ( > J :

. (1iﬁ)2=1iz- 5+5=6+2-/5,
2\2 2
. (1£y5) ={(1iﬁ) ) =(6£2-/5)" =36+24:[5+20=56%24-.[5,

2
. (1£4/5) =[(1i\/§)4J =(56i24-ﬁ)2=3136iz688- 5+2880=6016+2688- /5,

. (1% 5)10=(liﬁ)8-(li\/g)z=(6016i2688-\/§)-(6i2-\/§)=62976128160-ﬁ.
Sada je:
10 10
125 (1£y5) _62976£28160-\/5 _ 62976 , 28160-\/5 123, 55-\/5
2 I (U 1024 S 1024 T 1024 2 2

Postavimo sustav jednadzbi s nepoznanicama a i b:

10
145 qo (1445 123 555
MELSER _(_2 J e BN SN e .

(1).

x10=a+b~x

10
=5 qo [1=45) 123 55-5 _
x=— = = x _{—J = :%—Sséﬁmw-l 2\/3

2 2 2

(2).
x10=a+b-x

Oduzmemo jednadzbe (1) i1 (2):

%+55.2\/g=a+b-1+2\/g %4——55.2\/§=a+b-1+\/g

2
=
2—55'ﬁ=a+b-1_‘ﬁ E—55'*B=a+b-1_ﬁ/~(—1)
2 2 2 2 2 2




= 55\5=b\/5/:/5 = b=55.

2 2
123+55-ﬁ b_1—2ﬁ

=—aqa-
2 2

Uvrstimo b = 55 natrag u prvu jednadZzbu (1):

%Jr—ss'z\/g=a+55~—1+2\/g = E+ 55'\/3

55-4/5
\/7 = a=£—§ = a=§ = a=34.
2 2 2 2 2 2 2

Zbroj aib iznosi:
a+b=34+55=289.

Vjezba 093
Neka je x* = 1 + x. Akoje x'° = a+ b - x, koliko iznosi b — a?
Rezultat: 21.

Zadatak 094 (Ivan, gimnazija)

Pojednostavnite izraz: (x+y_ 2:x j X7y
X

v x—y) 22

Rjesenje 094
Buduéi da se pojavljuje okrugla zagrada, najprije ¢emo izraCunati izraz u njoj, tj. izvrSiti operaciju
oduzimanja danih algebarskih razlomaka. Zatim dobiveni algebarski razlomak pomnoZimo razlomkom
Xy
P y
[x+y_ 2.xj. x—y _(x+y).(x—y)_2.x2. -y _ razlika kvadrata _x2—y2—2-x2. X—y
2 (a+b)-(a—b)=a2—b2

i skratimo jednake faktore. PiSemo:

x2+y2 x(x=y) x2+y

x xoy w(3-y)  21y2

Vjezba 094

Pojednostavnite izraz: [Hy _2x J 5’ -

x o ox-y) 242

Rezultat: l

X

Zadatak 095 (Antonija ¥ Vedran, hotelijerska skola, tehni¢ka Skola)
B+(1+1)218—0.15
Izracunajte: 21 \2 7) 13

(1+O.5):5+O.2
3 2

Rjesenje 095
Najprije decimalne brojeve napiSemo u obliku razlomaka i skratimo ako je moguce:
15 15:5 3

. 0.15= = =—,
100 100:5 20



13+(1+1j.18_o.15 13+(1+1):18 3 13 74218 3 139 18 3

20 (2 7)°13 21277 13_20_[1-aéunamou}_21+ 4132 2171413 20 _
1 5 B 1 1Y5 1 _zagradama - 2+3 5 1 - 55 1 B
~+05(:=+0.2 —+— i+ — it s
(305)20 (32}25 6 25 625
B, 913 3 1B 113 3 13 13 3 260+195-63 392

_|dielimo | 21714 18 20_21 14 2 20_21 28 20__ 420  _420 _392:15_49-15 _
razlomke §g+l 114_1 l_i_l 5+3 8 420-8 420-1
65 5 315 35 15 15
_49:15_49-15_7-15_7-15_7:1_7_ 3
420-1 420 60 60 4 4 4

Vjezba 095
- 1 1 1
IzraCunajte: | —+—+— |- 24.
(2 3 4}
Rezultat: 26.

Zadatak 096 (Atila, gimnazija)

6 4 3
Pojednostavnite: ( +3)4—(a+3)2' (a+1)5 —(a+1)3.
(a+2) —(a+2)” (a+3)" —(a+3)
Rjesenje 096
Ponovimo!

az—bz :(a—b)~(a+b)

U brojniku prvog razlomka izlu¢imo (a + 3)*, a u nazivniku(a + 2)°.

U brojniku drugog razlomka izlu¢imo (a + 1), a u nazivniku (a + 3)°.

(@230 (@ (e —(as) _(a+3)4-[(a+3)2—1] (a+1)-[(a+1)2—1}
4 2 (a+3) )3—(a+2)2'[(a+2)2—1](a+3)3~[(a+3)2—1}

(a+2)" —(a+2)" (a+3)" —(a+3

(as3)* .(a+1)-[(a+1)2—1}_ (s .(a+1)-[(a+1)2—1}

=(a+2)2~[(a+2)2—1} (a+3)° _(a+z)2.[(a+z)2—1} (@3]
R G {a)a o) fari o)
(a+2)2-[(a+2)2—1} ! (a+2)7 (a+2-1)-(a+2+1) 1
_ a+3 ‘(a+1)-a-(a+2): a+3 '(a+l)-a-(a+2): 1 a-(a+2):
(a+2)%(a+1)-(a+3) ! (a+2)%-(a+1)-(a+3) ! (a+2)? !
1 a-(a+2)_ a
_(a+2)2. 1 Ca+2’
Vjezba 096
Pojednostavnite: (a+3)6_(a+3)4' (a+1)3—(a+1) 'a+2.
(a+2)*—(a+2)? (a+3)] —(a+3)° @
Rezultat: 1.



Zadatak 097 (1A, hotelijerska Skola)

1 1
1+— —
Izradunajte: |—— 1+2 , 3+4
1 1
24— 34—
1+3 3+6
Rjesenje 097
Ponovimo!
d+b-c - d—=b-c
Zbrajanje razlomaka: &+ & =4 4T , oduzimanje razlomaka: &~ C =44 77C , n="
b d b-d d b-d 1
@
dvojni razlomak : b_2 d
¢ b
d
1 1 1 11 2 1 3+1  14+1 4 15
I+—— I+- 24— 4= 4= — - =
| 142~ 344, e T 1 3.1 7 4.3 7T _y 3,7 _4 %4 /159
2+i 1 2+1 3+l g+l §+l 8+1 27+1 2 § 3.9 7.28
1+3 3+6 4 1 4 1 9 4 9 4 9
B _ﬁ 15'9—1_E g_l_m E— viSekratnik 3
3.9 7-28 27 196 1 27 196 |v(27,196)=27-196=5292
_5292-16-196+135-27 5292-3136+3645 5801
5292 5292 5292
Vjezba 097
P !
IzraGunajte: 1+ 1+2 3'1'4_
24+ —
1+3 3+6
Rezultat: @
5292

Zadatak 098 (Medena, gimnazija)

NapisSite u obliku potencije: g2 42 3 4360,
Rjesenje 098

Ponovimo!

m .
n n-m n m n+m n .n n
(a ) =a , a -a =a , a -b :(a~b)

1.inacica

11 05 o 45 all a5 o1 (21 L (+2) 11, (2} _ 11 210, 110 11, (10

M g5 145 31136522 -(3)+(2)-3 +(6)=2 310,510 311, 610 _
=2“~310+210~3“+(2~3)10=2“~310+210~3“+210~310=[iz1u5ujemo210-310]=

10

=210.310 124 341]=(2:3)" 6=6!0.6=6!".

2.inacica
11 05 o 45 all L a5 o1 (21 4 (221 211, (2} _ 11 210, 110 11, (10
2M1.95 145 343652 ~(3)+(2)-3 +(6)=2 3104510 511 410 _
=2~210-310+210~3-310+610=2~(2-3)10+3-(2~3)10+610=2-610+3-610+610=[izluéujemo610]=

=610.[2+3+1]=6!0.6=6!".

10



Vjezba 098

NapiSite u obliku potencije: 3 1+6.9%
Rezultat: 31 0.
Zadatak 099 (Medena, gimnazija)

NapiSite u obliku potencije: 20- #4323 4584
Rjesenje 099

Ponovimo!

m :
(an) :an m an .am _an +m

b}

1.inadica

5 4
20-45+3-213+5-84=20-(22) +3-213+5-(23) =20-210+3-213+5-212={

=210~[20+3-23+5~22]=210-[20+3~8+5-4]=210-[20+24+20]=210~64=210-26 =26

2.inacica

20.45 +3. 213 +5-84 _ rastavimo ‘broj 20
na proste faktore

=22-5‘210+3.213+5‘212=5.212+3.213+5‘212={

=212 [546+5]=212.16=0122% =216,

Vjezba 099
Napisite u obliku potencije: 2- 16° -3-4% +5.8%
Rezultat: 214,

Zadatak 100 (Ivana, gimnazija)

manjim{@ksponentom

izlucujemo potenciju s
512

Ako je £ =5, koliko je “29
b a—b
RjeSenje 100
l.inacica
a+b g_'_é a.,
atb_ proéirimorazlomaksi =—b b b_b :5+1 6
a- bl a=b a_b a_, 5-1 4
b b b b
2.inacica
supstitucija
a+b _S5b+b_6:b_6_3
a-b %zS:a:&b 5b-b 4b 4 2
3.inacica
14 14 a
a+b_{ubrojnikui }_b (b“j_b( +1)_b+1_5+1
a—>b | nazivniku izlu¢imo b b-(a—lj b-(a—lj a_y 5-1
b b b

Vjezba 100
Ako je £ =2, koliko je 429
b a—>b

Rezultat: 3.

11

izlucuje se potencija s

najmanjim eksponentom

}=2-2-5-45+3-2l3+5-84=22-5-(22)5+3-2l3+5-(23)

21()}_

4

}:212‘[5+3‘2+5]=



