Zadatak 021 (Anaira, gimnazija)
Pojednostavnite izraz:

1 1 _t 1 1 3
a? —(a—a_z):[a2 —a 2J+(l—a_2):[a2 +a 2]+2:az.

Rjesenje 021
Prije rjeSavanja samog zadatka podsjetimo se:

711_1 3 2 2
a = , a—-l=(@-1)-(@+a+1), a-1l=(G@-1)-(a+1),

n

G o dafo 1 Ja_Jafa
¢« arle Yo @ @nja o

Mozemo sada pisati:

a’ a a’ a a
(a=1)-(a*+a+1) Ja (a-D(a+1) Ja 2
a’ a—1 a’ a+1 a

’ 1 a1 a
:\/—_a +a+1 a—1+ 2 _az—az—a—1+a—l+2: 0 —0.
Jao  JatJa Ja' Ja'
Vjezba 021
L

Pojednostavnite izraz:

1
Rezultat: —_—.
Ja+b
Zadatak 022 (Gina, gimnazija)

3

2
1 1
Ako je (a +—j =3, koliko iznosi a’ +—?
a a

Rjesenje 022
Koristimo sljedece formule:

(a+by=a’+3a’m+3ab’+b’, (a+b)y’=(a+b)’-(a+h).

Najprije kubiramo izraz:

1y 1 11 11,1 1
(a+—j =a3+3-a2-—+3-a-—2+—3=a3+3-a+3-—+—3=a"+2+3~[a+j. (1)
a a a a a da a

Zatim izraz rastavimo u produkt dvije potencije:



Iz (1) 1 (2) dobije se:

1 1 1 1
a’ +—3+3-(a+—j:3-(a+—j = a’+—=0.
Vjezba 022

2
1 1
Akoje | a+— | =3, koliko iznosi a® +—?
a a
Rezultat: 1.

Zadatak 023 (Andrijana, Ines, Ivana, Martina, hotelijerska skola)
Izracunajte za x # 0

22x+32x (23x_1) 23x_33x 22x_2x '3)( +32x
2 2 T3 2x :
D2 _32x D2 _32x 2% _ 13"

Rjesenje 023
Zajedni¢ki nazivnik je 2°* — 3%*:

22X+32X.(2.3X_1)+ 23x_33x _22x_2x'3x+32x B

92x _32x 92x _32x 9% _3*
22 437 (23" 1) 427 =3 - (27437 ) (27 -2 3T+ 37
= 92x _32x =

=[(a+b)-(a>—ab+bHEF +b’ ] =

_22x+2.33x_32x+23X_33x_(23"+33'¥)ﬂ22x+2‘33x_32x+23x_33x_23x_33x ~

22x _ 32)( 22)( _ 32x
B 22)( +2‘33X _32x 4 23,\ _2'33)( _23(\ B 22x _32)( B
- 22x _32x - 22x _32x - 1'
Vjezba 023
22x _ 32x
IzraCunajte za x # 0, —— .
2.2-2.3"
2" +3°
Rezultat: .
2
Zadatak 024 (Lina, hotelijerska Skola)
n+l
Skratite razlomak : 2+ 2.
2" +1

Rjesenje 024
Podsjetimo se mnoZenja potencija istih baza:

[ax . ay =ax+y , ax+} =ax .a_\]
1 zakona distribucije mnoZenja prema zbrajanju:

[a-(b+c)=ab+ac , ab+ac=a-(b+c)].
Sada je:
4 2n42 2:(20+1)
2" +1 2" +1 2" +1

Vjezba 024
3n+1 _ 3

n

Skratite razlomak

@)



Rezultat: 3.
Zadatak 025 (Miro, tehni¢ka Skola)

Izracunaj: a’+1 (l+l)
' 2+2\/— 2- 2\/— 1-d* a)

Rjesenje 025

(2”[ 2" ZJ_ fZIJ (Héj (1+1J—) 11 Ja) g
1 1- \/> 1 l+a a*+1 atl _
2(1+a) 1-Va 2(1-Ja) 1+ya 1-@
=( 1-ya N 1+a _az+1j'a+1=

2-(1—a) 2-(1—a) 1-a°

“[{1-a) (@)= 1-(a) =1-a]-

(1=Ja+1+Ja a+1)a+l [ 2 d+l)a+l (1 a*+1) a+l_
2-(1-a) 1-a>| a 2-(1-a) 1-a*) a l-a 1-a*) a

_1+a—a2—1.a+l_a—a2_a+1_ a-(1-a) a+l

1-a’ a 1-a*> a (1—a)~(l+a) a

=1.

Vjezba 025

1 1
Izracunaj: + (1=
: (2+ 2Ja 2-2Ja j (

Rezultat: 1.

Zadatak 026 (Petra, gimnazija)

. o a’+1-b* ) a+b+1
Pojednostavnite izraz: | 1+ : .

2a 4ab
RjeSenje 026
a’*+1-b* )\ a+b+1 2a+a’+1-b> 4ab 2 ) 2
1+ : = . :[x +2xy+y =(x+y) }=
2a 4ab 2a a+b+1
(a+1)=b>  2b .
B 1 'a+b+1:[x -yt =(x+y)-(x=y)]=
1+b)- 1-b
_(axlih)(ax1=b) 2 =2b(a-b+1).
1 a+b+1
Vjezba 026

a2+1—b2j.a+b+1

Pojednostavnite izraz: | 1+
2a 2a

Rezultat: a—-b+1.

Zadatak 027 (Anaira, gimnazija, Vedrana, gimnazija)

2 2
Kolika je vrijednost izraza: + ?
NEENEERNEINES




Rjesenje 027

ﬁiﬁ—fﬁfﬁﬂ ﬂ{ﬁ:ﬁ—fﬁ:ﬁﬂ )

—9. 1 N 1 ] \/7 \/§+1+\/7 \/El _
V231 (23t ((2e3) 1) (V2 3) 1)

22423 2(V2+ \/_) I EE E R L Y ﬁ+J[)=

w

(\/3+\/§)2_1 (\/3+\/—) 242 J6+3-1  4+2: 06 2(24

e oo WE)5-2) e e ya g3
ﬁ+2 Jo-2 (ﬁ)z_zz 6-4

)}

=2.\/ﬂ—2.\/3;\/ﬁ—2-\/§ =2 [3-22+3.J2-2-[3=42.

Vjezba 027
Kolika je vrijednost izraza:

1 1
NEFWERNWERN S
Rezultat: 2 \/§

Zadatak 028 (Anaira, gimnazija)
1-2.3" 1-9" 3"

IzraCunajte: . + .
! 1-3" 1-4.9" 142.3"
RjeSenje 028
1. inadica
1-2.3" 1-9" 3" j_p.3" 32"

e it ]
. + = . + =la“-b"=(a-b)-(a+b)|=
1-3" 1-4.9" 142.3"  1-3" (_4.32" 1+2.3" (a=b)-(a+b)
123 (1-3")-(1+3") 3 143" 3 1430437 14237

= : = + = = =1.
13" (1—2-3”)-(1+2.3”) 1+2-3" 1423 142.3"  1+2.3"  1+2.3"

2. inacica
Zbog jednostavnosti uvedemo supstituciju:
F=x => 9"=3"=x’
pa pisemo:
1-2.3" 1-9" 3" -2y 1-42
T 7+ 7 = ay x2+ al z[az—bzz(a—b)((ﬁ-bﬂ:
1-3 1-4-9" 1+2-3 l-x 1-4.x¢ 1+2-x

_1-2-x (1-x)-(1+x) A 1+x L x4y 142-x _1
I-x (1-2-x)-(142-x) 1+2-x 1+2-x 1+2-x 1+2-x 1+2:x

3. inacica
Uzmemo za n neki prirodni broj, ali pri tome pa21m0 da nam nazivnik nije 0. Stavimo n = 1:
1-2:3" 19" 3" -2 1ob 3b 123 19 3
+ : +

-3 1-4.9" 132.3" 1230 q—a.9l 14230 1-3 1-4.9 1423

4



1-6 1-9 3 -5 -8 3 4 3 7
— . + :—~—+—:—+—:_:1.
1-3 1-36 1+6 -2 =35 7 7 7 1

Vjezba 028
_4"
Izracunajte: S -1.
Rezultat: 2",

Zadatak 029 (Ivana, hotelijerska skola)
2.x' =7 X +8-x*=5-x+2
2-x7—x+1 ‘

Pojednostavnite izraz:

Rjesenje 029
Clanove iz brojnika:

—7'x3,8'x2,—5-x

rastavimo na sljede¢i nacin:
—7-x3:—x3—6'x3,

8- X =x"+3-xX+4-x,

-5-x=-3-x-2-x.

Sada je:

2‘x4—7-x3+8‘x2—5-x+2_ 2. x =X +x"—6- X +3-x" -3 x+4-x*=2-x+2 _
2-x"—x+1 2-x"—x+1

= [grupiramo po tri ¢lana tako da izlu¢ivanjem odgovarajuéeg broja dobijemo faktor 2x* — x + 1] =

B xz‘(2‘x2—x+l)—3‘x‘(2-x2—x+1)+2-(2-x2—x+1)

2-x* —x+1
25" —x+1) (X253 x+2
=( 7)( )=x2—3-x+2.
2-x" <1
Vjezba 029
. L X +5-x+6
Pojednostavnite izraz; ————— .
x+3

Rezultat: X+ 2.

Zadatak 030 (Ines, hotelijerska Skola)
Ako x zadovoljava jednadzbu 2x” — 3x — 1 = 0, odredi jednadzbu koju zadovoljava y = x°.

Rjesenje 030
1z supstitucije (zamjene) dobije se:
y=x = y’=x" )]

Jednadzbu 2x> — 3x — 1 = 0 kubiramo:
2x° =3x-1=0 = 2x* =3x+1/" = [(a-i—b)3 =a’+3a’b+3ab’ +b3] =
= 8x* =27x" +27x* +9x+1 = [zbog (l)] = 8y° =27y+27x* +9x+1. )
Zadanu jednadzbu 2x* — 3x — 1 = 0 pomnoZimo s 9x:
2x*=3x-1=0 = 2x’ =3x+1/:9x = 18x’ =27x*+9x = [zbog (1)] =
= 18y =27x+9x. 3)
1z (2) i (3) proizlazi:
8y’ =27y+27x" +9x+1

= [oduzmemo jednakosti] =
18y =27x"+9x



= 8y’ —18y=27y+27x" +9x+1-27x"-9x = 8y’ —18y=27y+1 = 8y" —45y—1=0.
Vjezba 030
Ako x zadovoljava jednadzbu 2x” — 3x — 1 = 0, odredi jednadZbu koju zadovoljava y = x°.
Rezultat: 4y* — 13y + 1 =0.
Zadatak 031 (1A, hotelijerska Skola)

Ivanu je n godina, Josip je 5 godina mladi od njega, a 3 godine je stariji od Luke. Koliko sva trojica
imaju godina?

Rjesenje 031
PrikaZimo zadatak tabli¢no:

Osoba Broj godina iskazan rije¢ima Broj godina zapisan izrazima

Ivan Ivan je n godina. n

Josip | Josip je 5 godina mladi od Ivana. n-5

Luka | Josip J:e 3 god%ne starij? od Lulfe, dakle, n—5-3

Luka je 3 godine mladi od Josipa.

Ukupan broj godina: 3n-13

Vjezba 031
Ivanu je n godina, Josip je 2 godina mladi od njega, a 3'godine je stariji od Luke. Koliko sva trojica
imaju godina?

Rezultat: 3n-17.
Zadatak 032 (Marija, gimnazija)
3
Izracunaj: [2x+lj .
4

Rjesenje 032
Podsjetimo se formule za kub binoma (kub zbroja):

(a+b)3 = +3-a® b+3-a-b% +b°.
Uoc¢imo da je u zadatku a=2x, b = % Sada je:

(2%33 = (22)° +3-(20)° .i+3~2x~(i)2 +(D3 :[(a.b)” =d" .b”}:

3+3.4x2~i+3.2x~i+i=8x3+3x2+§x+i.

16 64 8 64

=8x
Vjezba 032
1 3
Izracunaj: [2x+7j .
2
\ ats 3 2 3 1
Rezultat: 8x” +6x° +=x+—.

Zadatak 033 (1A, hotelijerska Skola)
Akojeb’—a’=24,tea+b =8, kolikojea—b + 1?

RjeSenje 033
2_2_ b—a)(b+a)=24
b* —a” =24 :>( a)-(b+a) = (b-a)-8=24/:8 = b—a=3/-(-1) =
a+b=8 a+b=8

6



= a-b=-3=a-b+1=-"3+1=-2.
Vjezba 033
Akojeb’—a’=24,tea+b=38, koliko jea—b + 3?

Rezultat: a-b=0.

Zadatak 034 (Felix, gimnazija)
49" 1+2.35" —g8.25"

Skratite razlomak: .
49" +5.35" 4 4.25"

Rjesenje 034
Zbog jednostavnosti ra¢unanja uvedemo zamjene x = 7", y = 5". Sada moZemo zapisati razlomak u
obliku:
n n
49n+2.35”_8.25”_(72) +2-(5.7)n—8-(52) TfaV (e P
49745357 +4.25"  (72)] oyl AR CORCU IR S
(72) +5:(57)" +4-(5%)
(7”)2+2-5”~7”—8~(5”)2 2,5 8. y2
= 5 =[zamjena x=7", )~:5’1]=x2+ Yz ~y2=
(7") +5-5" 7" +4-(5") XTHS e ytdey
_x2+4-x-y—2-x-y—8-y2_x-(x+4y)—2y-(x+4y)_(x+4y)-(x—2y)_
x2+x~y+4-x-y+4~y2 x-(x+y)+dy-(x+y) (x+y)-(x+4y)
— n— . n
= [bududi da je x+4y #0, razlomak kratimo]:x 2y _7 - 2 Z
xX+y 7" +5
Vjezba 034
. n_yn
Skratite razlomak: T
Rezultat: 3" 2"

Zadatak 035 (Merika, gimnazija)

2 2
Skratite razlomak: M.
4a°b - 4ab®
Rjesenje 035
——
2a’b—2ab®> | izlu¢imo 2ab | 2ab- (a—b) _2ab _1
4a°b —4ab® izlu¢imo 4ab 4ab - (a —b) dab 2
1
Vjezba 035
Skratite razlomak: M.
a—1
Rezultat: 2b.
Zadatak 036 (Merika, gimnazija)
4 212
Skratite razlomak: w.
a’ —16ab*
Rjesenje 036
22 2 20 2 | 2 ~
A raa2? [icimo 2] @ (a?+4?) o (a2 +4p%) 2,
@ -16ap* [ ucimoa | g (gt o1ept) a(a?-ap?) (ot v ) ar(a®-ap?) a®-ap?
| 1

%/_/
razlika kvadrata



Vjezba 036
a*-4b

Skratite razlomak: .
a® -2b*

Rezultat: a’ + 2b%

Zadatak 037 (Merika, gimnazija)

Akoje T+x=24y, x#y, koliko je L +-?
y X X

y
Rjesenje 037
Zadanu jednakost zapiSimo u obliku
2 y? x=y)(x+ +
R AN w=—(x—y) I:(x-y) = R
y x x-y x-y x-y
SN SR A N l+l:—1 = l+l:—1.
Xy x-y y X Xy
Vjezba 037

. L. 202
Ako je £+x=2+y, x #y, koliko je —+—7?
y X Xy

Rezultat: - 2.

Zadatak 038 (Merika, gimnazija)

Zbroj dvaju pozitivnih brojeva jednak je zbroju njihovih-recipro¢nih vrijednosti. Koliki je umnoZak
tih brojeva?
Rjesenje 038

Oznacimo dva pozitivna broja slovima x i y. Tada je:

11 + 1
Xty=—t— = xty= (it y) > l=—— = x-y=1.
X y Xy Xy

Vjezba 038
Poluzbroj dvaju pozitivnih brojeva jednak je zbroju njihovih reciproc¢nih vrijednosti. Koliki je
umnoZzak tih brojeva?

Rezultat: 2.
Zadatak 039 (Merika, gimnazija)

Zapisi u obliku potencije s bazom 2 sljedeéi izraz: 3 - 2° + 10 - 2°.
Rjesenje 039

3:2°410:2°=2°-(3-2+10)=2"- (6+10)=2"-16=2-2*=2".

Vjezba 039
Zapisi u obliku potencije s bazom 2 sljedeéi izraz: 3 - 2° + 10 - 2*,
Rezultat: 28,

Zadatak 040 (Merika, gimnazija)

Akoje2=2 €23 koliko je LF2FC,

a 3 b 4 a-b-c
Rjesenje 040

1.inacica
b 2 gt b, 30 Gb+4b+3b
a 3| _ 2 :>a+b+c_§ 4 4 _13b_ 15
¢ 3 3 a-b-c 3b_, 3b 6b-4b-3b —p
b 4 —y 2 4 4



2.inadica

b 2
a 3 b:a=2:3 :a:b=3:2 N Da bismo napisali produzeni omjer drugi ¢lan prvog N
c_3 c:b=3:4 b:c=4:3 omjera i prvi ¢lan drugog omjera moraju biti jednaki
b 4
=6k
a:b=(32):(22)] a:b=6:4 ¢
= = = a:b:c=6:4:3 = b=4k
b:c=4:3 b:c=4:3 3%
C:

Vrijednost razlomka jednaka je:

at+b+c 6k+4k+3k 13k

= =-13.
a-b-c 6k—-4k-3k —k

Vjeiba 040
Ako je2=2 €23 koliko je 4=0FC0
a 3 b 4 a—-b-c
Rezultat: -5.



