Zadatak 001 (Katarina, osnovna Skola)
Rijesi sustav jednadzbi:
2-x+3-y=5
5-x+2-y="7.
Rjesenje 001
Sustav ¢emo rijesiti metodom suprotnih koeficijenata. Prvu jednadzbu pomnoZimo brojem — 2, a
drugu brojem 3. Tako dobijemo suprotne brojeve — 6 i 6 uz nepoznanicu y.
{2x+3~y=5/m—m {—4x—6-y=—w
= = 1l-x=11/:11 = x=1.
5-x+2-y=7/-3 15-x+6-y=21

Uvrstimo x = 1 u jednu jednadZbu. Na primjer,
2:x+3-y=5 => 2:-1+3-y=5 => 2+3-y=5 => 3-y=5-2 => 3-y=3/:3 => y=1.
Rezultat: (x,y) = (1, I).

Vjezba 001
Rijesi sustav jednadzbi:

5-x+3-y=11
3-x4+2-y=T7.
Rezultat: (1, 2).
Zadatak 002 (Vanja, osnovna Skola)
Rijesi sustav jednadzbi:
x+y=50

(x—=22):(y—13)=4:1.

Rjesenje 002
Izraz oblika
a:b=cad
zove se razmjer i Cita "a naprama be jednako je ce. naprama de". U srednjoj skoli uci se da je razmjer
jednakost dvaju jednakih omjera. Glavno svojstvo.razmjera je:
UmnoZzak vanjskih ¢lanova razmjera jednak je wmmosku unutarnjih ¢lanova razmjera:
a:b=c:d
a-d=b-c.
U zadatku se zadani razmjer ovako rjeSava:
x-22):(y—-13)=4:1,
- x-22)=4-(y-13) == x-22=4-y-52 => x-4.-y=-52+22 => x-4-y=-30.
Dobili smo dvije jednadzbe s dvije nepoznanice.
x+y=50
x—4-y=-30.
Rijesit ¢emo ih metodom suprotnih koeficijenata. Prvu jednadZbu pomnoZimo brojem 4.
x+y=50/-4 4-x+4-y=200
= = 5-x=170 = 5-x=170/:5 = x=34.
x—4-y=-30 x—4-y=-30
Nepoznanicu y dobijemo iz jednadZbe x + y = 50:
34+y=50 => y=50-34 => y=16.
Rjesenje je: x =34,y = 16/ili (x, y) = (34, 16).
Vjezba 002
Rijesi sustav jednadzbi:
Xx+y=7
x+3):(y+2)=2:1.
Rezultat: x=5,y=2ili(x,y) =(5, 2).



Zadatak 003 (Jelena, osnovna Skola)
Dva se broja odnose kao 2 : 3. Pribrojimo li prvome broju 1, a drugome 7, dobiveni zbrojevi odnose
se kao 1 : 2. Koji su to brojevi?

Rjesenje 003

Oznacimo prvi broj slovom x, a drugi slovom y. Recenicu "Dva se broja odnose kao 2 : 3."
zapisujemo ovako:

Xx:y=2:3.
Recenicu "Pribrojimo li prvom broju 1, a drugom 7, dobiveni se zbrojevi odnose kao 1 : 2." piSemo na ovaj
nacin:
x+D):x+7)=1:2.

Malo ponovimo razmjere!

Izraz oblika
a:b=c:d
zove se razmjer i Cita "a naprama be jednako je ce naprama de". U srednjoj Skoli uci se da je razmjer
jednakost dvaju jednakih omjera. Glavno svojstvo razmjera je:

UmnoZak vanjskih ¢lanova razmjera jednak je umnosku unutarnjih ¢lanova razmjera:

a:b=c:d

a-d=b-c.
U zadatku su zadana dva razmjera:

Xx:y=2:3,

x+D:(y+7)=1:2.
Dalje racunamo:
3.x=2-y,

2-x+D=1-(y+7.
Rijesimo se zagrade u drugoj jednadzbi i sve prebacimo na lijevu stranu:

3-x—2-y=0} 3-x—2-y=0} 3-x—2-y=0} 3.x-2-y=0 }
= = =

2. x+2=y+7 2. x—y=7-2 2-x—y=5 2.x-y=5/(-2)

3.x-2-y=0

= = —x=-10/-(-1) = x=10.
-4-x+2-y=-10
Nepoznanicu y dobijemo iz jednadZbe 3x — 2y = 0:
3:-10-2y=0 => 30-2y=0 => -2y=-30/:(-2) => y=15.
Rjesenje je: x =10, y = 15 ili (x, y) = (10, 15).
Vjezba 003
Dva se broja odnose kao 2 : 3. Pribrojimo li prvome broju 16, a drugome 4, dobiveni zbrojevi odnose

se kao 2 : 1. Koji su to brojevi?

Rezultat: x=4,y=6ili(x,y) = (4, 6).

Zadatak 004 (Jelena, osnovna Skola)

Znamenka na mjestu desetica u dvoznamenkastom broju je tri puta ve¢a od znamenke na mjestu
jedinica. Zamijenimo li redoslijed znamenki u broju i zatim novom broju pribrojimo zbroj njegovih
znamenki, rezultat je 34. Koji je to broj?

Rjesenje 004
Malo teorije!
Svaki se dvoznamenkasti broj moze zapisati, pomocu baze 10, na sljedeci nacin (na primjer):

15=10+5=1-10+5,
26=20+6=2-10+6,
87=80+7=8-10+7.

Promatramo li dvoznamenkasti broj u opéem slucaju moZemo ga ovako napisati:

2



ab =a-10+b=10-a+b,

gdje su ai b znamenke od 0 do 9 (znamenka a ne smije biti 0 jet to onda nije dvoznamenkasti broj). Ako

dvoznamenkasti broj zapisemo u obliku ab , tada je a znamenka desetica, b znamenka jedinica.

Prvu re€enicu:
" Znamenka na mjestu desetica u dvoznamenkastom broju je tri puta ve¢a od znamenke na mjestu jedinica."
zapisujemo ovako:
a=3-b.

Drugu recenicu:
" Zamijenimo li redoslijed znamenki u broju i zatim novom broju pribrojimo zbroj njegovih znamenki,
rezultat je 34."
zapisujemo na sljedeci nacin:

ba+(a+b)=34.

Dobili smo sustav od dvije jednadzbe koji znamo rijesiti:

a=3b a=3b a=3b a=3b
o = = = =
ba +(a+b)=34 10-b+a+(a+b)=34 10-b+a+a+b=34 2-a+11:b=34

= 2-3:b+11-b=34 = 6-b+11-b=34 = 17-b=34/:17T = b=2.
Znamenka a dobije se:
a=3-b=3-2=6.
To je broj 62.

Vjezba 004

Znamenka na mjestu desetica u dvoznamenkastom/broju je dva puta ve¢a od znamenke na mjestu
jedinica. Zamijenimo li redoslijed znamenki u broju i zatim hovom broju pribrojimo zbroj njegovih
znamenki, rezultat je 30. Koji je to broj?

Rezultat: 42.
Zadatak 005 (Berina, osnovna Skola)
Berina © je imala zadatak da pomnozi 78 sa dvoznamenkastim brojem u kojem je znamenka

desetica 3 puta ve¢a od znamenke jedinica. GreSkom ona je zamijenila znamenke u drugom faktoru i tako
dobila umnozak (produkt) manji od to¢nog rezultata za 2808. Koji je to umnoZzak (produkt)?

Rjesenje 005
Malo teorije!
Svaki se dvoznamenkasti broj moze zapisati, pomocu baze 10, na sljedeci nacin (na primjer):

15=10+5=1-10+5,
26=20+6=2-10+6,
87=80+7=8-10+7.

Promatramo li dvoznamenkasti broj u opéem slucaju moZemo ga ovako napisati:

ab =a-10+b=10-a+b,

gdje su ai b znamenke od 0 do 9 (znamenka a ne smije biti 0 jet to onda nije dvoznamenkasti broj). Ako

dvoznamenkasti broj zapisemo u obliku ab , tada je a znamenka desetica, b znamenka jedinica.
Kako zapisati da je broj x tri puta veci od broja y?

x=3-y ili =y ili Z=3.
3 y
Kako zapisati da je broj x n puta veci od broja y?

. X .. X
x=n-y ii —=y i —=n
n y



Kako zapisati da je broj y za n manji od broja x?
x=y+n ili x-n=y i x-y=n
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

x~(y+z):x~y+x-z.
l.inacica
" Znamenka na mjestu desetica u dvoznamenkastom broju je tri puta ve¢a od znamenke na mjestu jedinica."
zapisujemo ovako:
a=3-b.
" ...da pomnoZi 78 sa dvoznamenkastim brojem u kojem je znamenka desetica 3 puta ve¢a od znamenke

jedinica. GreSkom on je zamijenio znamenke u drugom faktoru i tako dobio umnoZak manji od tocnog
rezultata za 2808..."

zapisujemo na sljedec¢i nacin:
78-ab—"18-ba = 2808.
Dobili smo sustav od dvije jednadzbe sa dvije nepoznanice a i b:

a=3-b a=3:b a=3:b
— _ = B — = B — =
78-ab-78-ba=2808 |  78-(ab-ba)=2808 [ ~ 78-(ab—ba)=2808 /: 78

a=3b a=3-b a=3-b
= — — = = =
ab—ba =36 10-a+b—(10-b+a)=36 10-a+b-10-b—a=36

a=3-b } a=3-b } a=3-b } {metoda }
= = = = =
9-a-9-b=36 9-a-9-b=36/:9 a=b=4 supstitucije
= 3-b-b=4 = 2:b=47:2 = b=2.
Znamenka a dobije se:
a=3-b=3-2=6.
To je broj 62, a traZeni umnoZzak iznosi:
78+ 62 =4836.
2.inacica
IspisSimo sve dvoznamenkaste brojeve zakoje vrijedi:
" Znamenka na mjestu desetica u dvoznamenkastom broju je tri puta ve¢a od znamenke na mjestu jedinica."
31 , 62 , 93

Sada provjeravamo uvjete zadatka:

" ...da pomnoZi 78 sa dvoznamenkastim brojem u kojem je znamenka desetica 3 puta veca od znamenke
jedinica. GreSkom on je zamijenio znamenke u drugom faktoru i tako dobio umnoZak manji od tocnog
rezultata za 2808..."

31 62 93
78-31-78-13 = 2808 78627826 = 2808 78-93-78-39 = 2808
2418-1014 = 2808 48362028 = 2808 7254-3042 = 2808
1404 # 2808 2808 # 2808 4212 #2808
ili ili ili
78-31-78-13 = 2808 78-62—78-26 = 2808 78-93—78-39 = 2808
78-(31-13) =2808 78-(62-26) =2808 78-(93-39) = 2808
78-18 = 2808 7836 = 2808 7854 = 2808
1404 # 2808 2808 = 2808 4212 #2808
Nije to¢no Tocno je Nije to¢no

To je broj 62, a traZzeni umnoZzak iznosi:
78 - 62 = 4836.



Vjezba 005

Znamenka na mjestu desetica u dvoznamenkastom broju je Cetiri puta ve¢a od znamenke na mjestu
jedinica. Zamijenimo li redoslijed znamenki u broju i zatim novom broju pribrojimo zbroj njegovih
znamenki, rezultat je 38. Koji je to broj?

Rezultat: 82.

Zadatak 006 (Ivona, osnovna Skola)
Zbroj dvaju brojeva je 41. Drugi broj je vec¢i za 7 od prvog. Koji su to brojevi?
Rjesenje 006
Malo teorije! ©
Kako zapisati da je broj x za a ve¢i od broja y?
x—-a=y , x=y+a , x—y=a.
Postavimo sustav jednadzbi. Neka su x i y dva broja ¢iji je zbroj 41.

Xx+y=41.
Drugi broj y je za 7 veci od prvog broja x.
y=x+7.
Dobili smo sustav jednadzbi:
x+y=41
y=x+7.

l.inacica (metoda supstitucije)
U nekoj jednadZbi izracunat ¢emo jednu nepoznanicu. Uvijek nastojimo na¢i nepoznanicu uz koju stoji
najmanji koeficijent po apsolutnoj vrijednosti. Vrijednost za nadenu nepoznanicu uvrstavamo u drugu
jednadzbu.
U nasem slucaju ve¢ je izracunat y u drugoj jednadzbi pa ga uvrstimo u prvu jednadzbu.

x+y=4l} x+y=41
=

; } = x+x+7=4]1 = x+x=41-7 = 2-x=34 =
y=x+

y=x+7
= 2.x=34"/:2 = x=17.

Tu vrijednost za X uvrstimouy = x + 7.
y=17+7=24.
Rezultat je (x, y) = (17, 24).
2.inacica (metoda komparacije)
1z obje jednadzbe izraGunamo istu nepoznanicu pa njihove vrijednosti kompariramo, usporedimo, tj. izmedu
nadenih vrijednosti za istu nepoznanicu stavimo znak jednakosti.

x+y=4l} y=41-x
=

y=x+7

} = 4l-x=x+7 = —x—x=7-41 = -2.-x=-34 =
y=x+7

= -2:.x=-34/:(-2) = x=17.

Tada se y dobije, na primjerizy = x + 7.
y=17+7=24.
Rezultat je (x, y) = (17, 24).
3.inacica (metoda suprotnih koeficijenata)
U obje jednadzbe uz istu nepoznanicu nastojimo dobiti suprotne koeficijente. To su dva broja ¢iji je zbroj
jednak 0. Da bismo dobili suprotne koeficijente moramo ili jednu ili obje jednadZbe pomnoZiti
odgovaraju¢im brojevima.

x+y=41 x+y=41 suprotni koeficijenti x+y=41 zbrajamo
= = = = =
y=x+7 -x+y=7 su uz nepoznanicu x —x+y=7 jednadzbe
= 2y=48 = 2-y=48/:2 = y=24.
Nepoznanicu x nademo tako da y = 24 uvrstimo u prvu jednadzbu x + y = 41.

X+24=41 => x=41-24 => x=17.
Rezultat je (x, y) = (17, 24).



Vjezba 006
Zbroj dvaju brojeva je 25. Drugi broj je veci za 5 od prvog. Koji su to brojevi?

Rezultat: (x,y) =(10, 15).



