Zadatak 121 (Karolina, srednja Skola)
Ako je f(x) = x + ¢ linearna funkcija te vrijedi fo fo fo .. of(l) =m, (n puta), onda je:
m—1 m m—n n+1

B) c=—— C)c= D) c=
n n—1 m

A) c=

Rjesenje 121
Ponovimo!
Kompozicija funkcijafig

(fog)(x)=r(g(x) » (gof)(x)=g(f(x)).

Nademo vrijednost funkcije f(x) =x+czax=1.
x=1

f(x):HC} = f(1)=1+c

Racunamo redom kompozicije funkcije f u tocki x = 1.

(fof)D)=7(F))=f(1+c)=T+ctc=1+2-c

o ili

(fof) D=7 (F)=f(1)+c=l+ctc=1+2-c
(Forer))=r(r(r))

. ili

(Fofef))=F(F(FM)=F(f()+em=f(D)+cte=fF(1)+2-c=1+c+2-c=1+3-c

f(f(1+c))=f(1+c+c)=f(1+2-c)=1+2-c+c=1+3~c

. (fofofofo,,,of)(1)=1+l’l'6.

n funkcija

Bududi da je
fofofo ..of(l)=m,
slijedi:
m—1
l+n-c=m = n-c=m-1= nc=m-1/n = c=
n
Odgovor je pod A.

Vjezba 121
Ako je f(x) = x + c linearna funkcija te vrijedi fo fo fo .. of(l) =n, (m puta), onda je:
m-—n m+1

-1
A)e="" B)c=—"_ C)c= D)c=
m m—1 2 n

Rezultat: A.

Zadatak 122 (Tina, gimnazija)

X X
Je li funkcija f (x) =— ¢ barna ili neparna ili nije ni parna ni neparna?
27+
Rjesenje 122
Ponovimo!
-n_ 1 nom n+m 0 a a-n
¢ == ~» 4 a =da , a =1, —= , n#0.
a b b-n



Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c) =a-bt+ta-c , ab+a-c =a~(b+c).

Funkciju y = f(x) definiranu u simetricnom podrucju — a < x < a nazivamo:

® parnom, ako je f(— x) =f(x)

® neparnom, ako je f(— x) = — f(x).
Budu¢i da je ova funkcija definirana za sve realne brojeve X, znaci da ima smisla rac¢unati f(— x).

l.inacica

Umjesto x uvrstimo — x u jednadzbu:

(=) X 37X proirimo, pomnoZimo brojnik () Tt 3 %3
fl=x)e—F—== = = f(-x)="= 2
27%+37% " |i nazivnik razlomka s 2" 3" 27 437 273
X oX (H—X =X _ -
2%.3 .(2 -3 ) 2% 3% X _5X 3% 47X

:>f(—x)= %

)% 3 .(2—x+3—x) = f(-x)= X X ,-X X X =X

0 ,x ,x ,0 X X
27.37-27.3 .37 =271 37 -2
= fl-x)= = fl-x)= fl=x)= =
( 70.3% 5% 30 (=) 1354271 (=) 3t 42%
T Al TR A MR T
= f(-x)= = f(-x)=~ = fl—-x)=—f(x
2" 437 2% 437 (
Funkcija je neparna.
2.inacica
Umjesto x uvrstimo — X u jednadZbu:
11 3727 32
—X)=——— = flX)=— = f—x)=F—— = f(-x)=—F—
f( ) 2 )C+3 X f( ) L_i_i f( ) 3x+2x f( ) 3x+2
2)C 3x 2)C 3)C x. X
37 2”
X X
1 37 -2
= f(-x)= = f(-x)=
()= = 1)
1
RGOS - MR BT
= fl-x)=——— = fl-x)=- = f(=x)=—f(x
f( ) 2 X 3% f ) 2 X 3% f f
Funkcija je neparna.
Vjezba 122
375"
Je li funkcija f (x) = W parna ili neparna ili nije ni parna ni neparna?
+

Rezultat: Neparna.



Zadatak 123 (Mira, gimnazija)

Zadane su funkcije f (x)=
X+

25 ig(x)=33x+1L(fog)(21)=

2 3/16 8 3
A — B. 5| — C.— D. | —
9 13 13 9
Rjesenje 123
Ponovimo!

Za kompoziciju funkcija f i g vrijedi:

(fog)(x)=r(2(x) » (gor)(x)=g(f(x)).

nl n
a =a, a=0.

1.inadica

=73 63+1)=f(?i/a)=f(3\/Fj=f(3\/?j=f(4)=[f(X)= : }:L:é

Odgovor je pod A.

2.inacica

(fog)(21)=f(g(21))={f()€)=2}=f(g(21))— > -2 =[g(x)=§/3-x+l}:

X+5 Ca(21)+5 g(21)+5
_ 2 _ 2 _ 2 _ 2 _ 2 _ 2 2 _z
3 21w1+5 33 2101+5 fe3+1+5 3fea+s 3,35 3.5 4+5 9
Odgovor je pod A.
Vjezba 123
Zadane su funkcije f(x): 25ig(x):3«/x+1.(fog)( ):
+
AZ B.Z C.7 D.l
7 2 7
Rezultat: A.
Zadatak 124 (Andreja, gimnazija)
Zadana je funkcija: f (x) :1—_x' Nadite :
1+x
1 1 1 1
POV 1) 7)) e (=2 (e (]
by X by f(x)
Rjesenje 124
Ponovimo!
a
n_ll ﬁ+£_a-d+b-c ﬁ_i‘_a-d—bw‘ £_a~d
1 b d b-d b d b-d ¢ b
d

Zadatak rjeSavamo tako da u zadanu funkciju umjesto x uvrstimo redom:

1
0,1 —x, x+1, x—-1, —, —.

X X



1-x
. f(x)_m :>f(0)=ﬂ=—=1
1+0 1
x=0
Flx)=% 1-1 0
. 1+ :>f(1)=;—_=0
1+1 2
x=1
I1-x
. T IR ) B LT
bexp = /1 x)‘1+(_x)‘1-x‘
X=-x
Y 1=(x+1) T-x-1 l-x-1  —x

+1)= = = N ’
1+x :>f(x ) I+(x+1) 1+x+1 I+x+1 x+2

x=x+1
Flx)=22 1=(x=1) 1-x+1 1-x+1 2-x
1+x :>f(x—1)= = = = .
1+(x=1) I1+x-1 I+x-1 «x
x=x-1
- 1
)=l l(j Ioxtl xdlxl
. I+x = fl-— X)_ x__x __x __1 _xtl
X 1 Foyx—-1 x-1 x-1 x-1
x=—— I+ —| 1= —_— —
X X X X X 1
1- 1- 1 ~lox+1+ 1-x+1+ 2
*  f(x)+1= G P oY S )
1+x 1+x 1 1+x 1+x 1+x
1_l x—1 x—1 x—1
. f(ljﬂz PR TR TR S S TS O et SR B et Bt 5t G el b S A
X 1+l x+1 1 xkl 1 x+l 1 x+1 1 x+1 x+1 x+1
X X X 1
1- — — _
fl)=—2 TR St Sl S
. 1+x :>fl— x:x:x:]:X—l
oL x) gpdoxHlox+loxdl x4
X X X X 1
1
1 1 1 I+x
[ ] = = =
flx) 1=x l-x 1y
1+x  1+x

Vjezba 124

+1 1
Zadanaje funkcija: f (x) =x—. Nadite : f(—j.
X X

Rezultat: 1+x.

Zadatak 125 (Ivana, srednja Skola)
1 1
Za funkeiju f (x)=a” viijedi f (~1)=—. Koliko je f(Ej?
Rjesenje 125
Ponovimo!



Ako je zadana funkcija f(x) = a*, tada je f(- 1) = a’'. Buduéi da za funkciju f(x) = a* vrijedi

f(-1) =%, slijedi:

f(—1)=a_ metoda -1 1 1 1
1 = komparacije = ¢ =5 = ;=E = a=2
—1)=— are
F=1)=7
Zato je:
flx)=2" Nl |
- gt
x=— 2 2
2
Vjezba 125
Za funkciju f(x)=a” vrijedi f(—1)=§. Koliko je f(%]?
Rezultat: \/3
Zadatak 126 (Milly, srednja Skola)
Zadane su funkcije f(x)= 25 i g(x)=3,/3-x+1. (fog)(21)=
X+
a2 3|1 o p.34
9 13 13 9
Rjesenje 126
Ponovimo!
3[3
a =d.
Kompozicija funkcija:
(fo8)(x)=r(g(x)
1.inacica
2 2 2 2
(feog)(21)=r(g(21))=r(s(21))= = = = =
( )=71 ) g(21)+5 g(21)+5 g(21)+5 3/321+1+5
_ 2 _ 2 2 2 2 2
33.21+1+5 [63+1+5 fe4+5 3[,3,5 4+5 9
Odgovor je pod A.
2.inacica

(Fo8)(20)= (s (1) =5 (33211) = £ (32001 ) = £ (363+1) = £ (364) =
(V) r@=r - -

T 445 445 9
Odgovor je pod A.



Vjezba 126

2
Zadane su funkcije f (x)=
x+5

2
AL B3 — C.
5
Rezultat: C.

Zadatak 127 (Crnka, gimnazija)

Naci domenu funkcije f(x) = cos x.
Rjesenje 127

Ponovimo!

Neka su A i B dva neprazna skupa. Ako je svakom elementu xe R pridruZen to¢no jedan element
y € R, kaZemo da je definirana funkcija sa skupa A u skup B i piSemo

f:A—> B.
Skup A zove se podrucje definicije funkcije ili domena, a skup B podrucje vrijednosti funkcije ili
kodomena. Ako funkcija f elementu x pridruZuje element y to zapisujemo
y=f(x)ili f:x-y.
Pod podrucjem definicije realne funkcije f podrazumijevamo skup x € R, takvih da je i f(x) realan
broj.

Domena je projekcija grafa funkcije na os apscisu.
Uzmemo li bilo koji realan broj x, dobit ¢emo realnu vrijednost funkcije f(x) = cos x pa je ta funkcija
definirana za svaki realni broj x, tj. njezina domena je

D(f)=R ili D(f)=(-co, +).
Vjezba 127
Nacéi domenu funkcije f(x) = sin x.

Rezultat: D(f)zR ili D(f)=<—00,+oo>.

Zadatak 128 (Crnka, gimnazija)

-1
Naci domenu funkcije f (x) = x—.
x+2
Rjesenje 128
Ponovimo!

Neka su A i B dva neprazna skupa. Ako je svakom elementu xe€ A pridruZen tocno jedan element
y e B, kazemo da je definirana funkcija sa skupa A u skup B i piSemo

f:A—> B.
Skup A zove se podrucje definicije funkcije ili domena, a skup B podrucje vrijednosti funkcije ili
kodomena. Ako funkcija f elementu x pridruZuje element y to zapisujemo

6



y=f(x)ili f:x
Pod podrucjem definicije realne funkcije f podrazumijevamo skup xe€ R, takvih da je i f(x) realan
broj.
Podrudje definicije (domena) funkcije f(x)= \/; je x=0ili xe [0,+ oo >

Razlomak je pozitivan ako su brojnik i nazivnik oba pozitivni ili ako su brojnik i nazivnik oba
negativni. Uo¢imo da je razlomak jednak nuli samo ako je brojnik jednak nuli, a nazivnik razlicit od

nule.
a az=0 a<0
—20 = ili .
b b>0 b<
Budu¢i da realna funkcija f mora biti definirana na skupu realnih brojeva i primati vrijednosti u tom
skupu, slijedi:
x—1 x—1

f(x)= = >0.

x+2 x+2

Taj koli¢nik (razlomak) bit ¢e pozitivan ako su brojnik i nazivnik oba pozitivni (1.slu¢aj) ili ako su oba
negativni (2.slucaj).

1.slucaj

=

x—1 x—120
>0 .
x+2 x+2>0

Rjesenje sustava nejednadzbi odredimo tako da svaku nejednadzbu posebno rijesimo, a onda trazimo
presjek tih rjeSenja, tj. zajednicki dio.

x—1>20 x>1
}:> }:>x21:>xe[l,+oo>.

x+2>0 x>=-2
S
7~
- o0 [ + 00
»
-2 1
2.slucaj
-1 x—1<0
al >0 = .
x+2 x+2<0

Rjesenje sustava nejednadzbi odredimo tako da svaku nejednadZbu posebno rijesimo, a onda trazimo
presjek tih rjesenja, tj. zajednicki dio.

x—lSO} x<1

x<=2

} = x<-2 = xe(—oo,—2>.
x+2<0

' /M

\ 4

-2 -1

x—1

Domena zadane funkcije f (x) = je unija rjeSenja 1.slucaja i 2.slucaja.

x+2
D(f)=(==2)U[ L +e).
1li
D(f)=R\[-2.1).



Vjezba 128

Naéi domenu funkcije f(x)= x-
x+3
D(f)=(=o0. =3)U[ L +e0).

Zadatak 129 (Ivana, gimnazija)

Rezultat:

Dane su funkcije f(x):2-x2+4i g(x)zx-i—h. Koliko je f(g(O))—g(f(O))"

A) h—32 B)32-h C)h-(2-h-1) D) 0
Rjesenje 129
Ponovimo!
Kompozicija funkcija
(fo2)(x)=r(g(x)).
Ako su zadane funkcije
f(x)=2-x 24
g (x) =x+h,
uocimo da vrijedi:

g(m):m+h g(A)=A+h
1.inacica

Fla)=2-a%+4 _ Fm)=2-m>+4 - F(A)=2-A%44 |
g(a)ch—h

f(x)=2-x2+4

g(x)=x+h } = £(2(0))-2(r(0))=

=f(0+h)—g(2-02+4)=f(h)—g(0+4)=f(h)—g(4)=2-h2+4—(4+h)=
0 b h—b4—h=2-h 4 —d-h=2-h2—h=h

f(g(o))_g(f(o))=f(0+/1)—g(2.()2+4)

(2-h-1).
Odgovor je pod C.

2.inacica
f(x)=2-x 244

g(x)=x+h } = f(5(0)-s(r(0))=7

:2~(g(0))2+4—f(0)—h:2-(0+h)2+4—(2~02+4)—h:2~h2+4—(0+4)—h
2

—2h b A—b—h=2h 2 d-d—h=2-h>

2-(8(0) +4=(£ (0)+1) =

Odgovor je pod C.

~h=h-(2-h-1).
Vjezba 129

Dane su funkcije f(x)=2-x>+41i g(x)=x+h. Koliko je g(£(0))-7(g(0))?
A) h-32 B)32-h C) h-(1-2-h) D)0
Rezultat: C.



Zadatak 130 (Kika, srednja Skola)
1
Za koji argument x funkcija f (x) =—x+ E poprima vrijednost 5?7

Rjesenje 130
Ponovimo!
n a ¢ a-d-b-c
n=— , ———=——

1 b d b-d
Funkcija ili preslikavanje je pridruZivanje elemenata jednog skupa (domene) u drugi (kodomenu).
Pritom preslikavanje mora biti jedinstveno, tj. svaki ¢lan domene preslika se u tocno jedan ¢lan
kodomene.
Funkcija ili preslikavanje je uredena trojka (D, K, f) koja sadrZi skupove D, K i neko pravilo
f : D — K pokojem se svakom elementu x iz skupa D pridruZuje jedinstveni element y iz skupa K
tako da je

y = f(x).

Skup D naziva se podrucje definicije ili domena funkcije f, a skup K podrucje vrijednosti ili kodomena
funkcije f. Element domene x je nezavisna varijabla ili argument funkcije f, a element kodomene y je
zavisna varijabla funkcije f.
Racunamo argument x.

1
=—x+— tod
f(x)=-x L E:]eo a ) } L Y LR —x=——% =
Fx)=5 omparacije
—x=—10_1 —x== = —x==/(-1) = x=—2.
2 2

Vjezba 130

1
Za koji argument x funkcija f (x) =—X +Epoprima vrijednost 1?
Rezultat: -—.
2

Zadatak 131 (Iva, srednja Skola)

Za koje realne brojeve a postoji realan broj x takav da je sinx = —1 ?
a—
Rjesenje 131
Ponovimo!

al|_al

b

x2a a _c b_d
= s ‘,\*‘Za,a>0: } , —<— = —2>—.

‘b‘ x<—a '
Funkcija ili preslikavanje je pridruZivanje elemenata jednog skupa (domene) u drugi (kodomenu).
Pritom preslikavanje mora biti jedinstveno, tj. svaki ¢lan domene preslika se u tocno jedan ¢lan
kodomene.
Funkcija ili preslikavanje je uredena trojka (D, K, f) koja sadrzi skupove D, K i neko pravilo
f : D — K pokojem se svakom elementu x iz skupa D pridruZuje jedinstveni element y iz skupa K
tako da je

y = 1.

Skup D naziva se podrucje definicije ili domena funkcije f, a skup K podrucje vrijednosti ili kodomena
funkcije f. Element domene x je nezavisna varijabla ili argument funkcije f, a element kodomene y je
zavisna varijabla funkcije f. Funkcija

f (\) =sinx

9



je omedena, tj. njezina kodomena (podrucje vrijednosti) je segment

[-1,1].
Dakle, vrijedi:
—-1<sinx<1 = ‘sinx‘él.

Za realni broj x njegova je apsolutna vrijednost (modul) broj | X | koji odredujemo na ovaj nacin:

Ako je broj x pozitivan ili nula, tada je on jednak svojoj apsolutnoj vrijednosti. Za svaki x, x > 0,
vrijedi | x|=x.

Ako je x negativan broj, njegova apsolutna vrijednost je suprotan broj — x koji je pozitivan. Za svaki x,
x <0, je |x =—X.

TraZimo realne brojeve a za koje je valjana zadana jednakost.

S
s1nx—a_1 - |1| <] = ! gl:>|a—1|21.
|a—1| |a—1|

|sinx|£1 a-l

Dobivena nejednakost ekvivalentna je (ima isti skup rjeSenja) sustavu nejednadzbi.
a-121 az1+1 az?
la-1]21 = = = _
a-1<-1 a<-1+1 a<0
Rjesenje je:

ae(=w, 0]U[2, +0).

] [
_I0 2I_

A 4

Vjezba 131

1
Za koje realne brojeve a postoji realan broj x takav da je cosx = —1 ?
a—

Rezultat: ae<—<>o, O]U[2, +oo>.

Zadatak 132 (Mario, gimnazija)

Ako je f(1 —x) —x - f(1 + x) = x za svaki realan broj x, koliko je f(0) i f(2)?
Rjesenje 132

Ponovimo!
Funkcija ili preslikavanje je pridruzivanje elemenata jednog skupa (domene) u drugi (kodomenu).
Pritom preslikavanje mora biti jedinstveno, tj. svaki clan domene preslika se u tocno jedan ¢lan
kodomene.
Funkcija ili preslikavanje je uredena trojka (D, K, f) koja sadrzi skupove D, K i neko pravilo
f : D — K po kojem se svakom elementu x iz skupa D pridruZuje jedinstveni element y iz skupa K
tako da je

y = f(x).

Skup D naziva se podrucje definicije ili domena funkcije f, a skup K podrucje vrijednosti ili kodomena
funkcije f. Element domene x je nezavisna varijabla ili argument funkcije f, a element kodomene y je
zavisna varijabla funkcije f.
Iz dane jednakosti nakon uvrstavanja x = 1 i x = — 1 dobije se sustav jednadzbi.

10



x=1, f(1-x)-x f(l+x)=x } f(1-1)-1-f(1+1) =1

x=-1, f(l—x)—x-f(1+x)=x (

=)= ()= } £(0)-r(2)=1 } _ 10)-r(2)=1 } _
FI+D)+1-f(1-1)=~1 ) 7(

{metoda suprotnih

U

}:2-f(0)=0:>2-f(0)=0/:2:>f(0)=0:>
koeficijenata

0)=0
= 7(0) = 0+f(2)=-1= f(2)=-1

£(0)+f(2)=-1

Vjezba 132

Ako je f(1 —x) —x - f(1 + X) = x* za svaki realan broj x, koliko je f(0)?
Rezultat: 1.

Zadatak 133 (Martina, srednja Skola)

2. x-1
Neka je f (Lj = x. Odredite f (4).
X

Rjesenje 133
Ponovimo!
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c) =a-bt+ta-c , _4aM+a-c =a~(b+c).
Uvedemo zamjenu (supstituciju)
2-x-1
=
X

i odredimo x.

2-x-1 2-x—1 2-x—1
t= al = al =t = al =t/ x = 2-x-1=t-x = 2-x—-t-x=1 =

X X X
1 1
(2-1)=1 (2-t)=1/— =—
= x-(2-1)=1 = x-(2-1) rpiadt iy
Funkcija glasi:
1 |
t)=—— ili = .
f() 2-t . f(x) 2—-x
Sada je:
1
f(x)=
2— = 4)=— 4)=——
4 xp=2 f@)=gg = fA)= = f4)=—
X =

Vjezba 133
. 2-x-1 .
Neka je f( jz x. Odredite f (1)

Rezultat: 1.
Zadatak 134 (Vesna, gimnazija)

Zadana je funkcija f(x) = x* — 3 * x°. Odredite nulto¢ke funkcije i koordinte totke T grafa kojoj
je apscisa 1.

11



Rjesenje 134
Ponovimo!

Nultocka polinoma

f(x)=an-xn+an_1-xn +an_2-xn + .. +a2-x2+a1-x+a0

je svaki kompleksni broj x, za koji je

f () =0.
Ako je x, realan broj, onda se x, zove realna nultocka, a ako je xo kompleksan broj onda se x, zove
kompleksna nultocka. Broj xo je nultocka polinoma f ako i samo ako je f djeljiv polinomom
g (x) = X=X,
Ako je polinom f djeljiv polinomom
k
g(x) z(x—xo) , ke N,

a nije djeljiv polinomom

k+1

h (x) = (x - xo)

onda kazemo da je x = xy k — struka nultocka od f ili da je kratnost (viSestrukost) nultocke x = xq
jednaka k.
Racunamo nultocke zadane funkcije.

— 3_ . 2 2_
f(x)—x 30 :x3—3~x2202x2-(x—3)203x =0 }3
0

f(x):O x=3=

X 2 ~0 /\/— X 0>dvostruka nultocka
=
x=3=0

Xy =
Funkcija ima tri nultocke.
Budu¢i da tocka T, kojoj je apscisa 1, lezi na grafu

y=x3—3-x2,

njezine koordinate uvrstit ¢emo u jednadZbu krivulje.

T(x, y)zT(l, y) 3 )
= y=1"-31" = y=1-31 = y=1-3 = y=-2.
3 2

y=x -3-x

Koordinate tocke T glase:
T(x y)=T(1-2).
Vjezba 134
Zadana je funkcija f(x) = x’ — 2 - x*. Odredite nulto¢ke funkcije.

Rezultat: X1 =X,=0,x3=2.
Zadatak 135 (Silvana, srednja Skola)

1—
Zadana je funkcija f (x) = —x. Nadite inverznu funkciju.
X

Rjesenje 135
Ponovimo!

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

aA(I7+c')=a4b+a-c s all7+a-c=a-(b+c).
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Trazimo inverznu funkciju:

1.inacdica

1—x pisemo 1-x zamijenimo y i x I-y
f(x)=—2= . = y=——-"= = x=— =
X y=f (x) X yex

1—
= [radunamo y] = x=—2 )y = xy=l-y = x-y+y=1 = y-(x+1)=1=
y

= y-(x+1)=1/

1 1 1 piSemo
=
x+1 x+1 1+x

2.inacica

Sada piSemo:

Vjezba 135

1+
Zadana je funkcija f (x) =% Nadite inverznu funkeiju.
X

Rezultat: f_1 (x)zL.
x—1
Zadatak 136 (Suncokret, gimnazija)

Ako je f(x)=\/ x2+1, izraunaj (fof)(\[ x2—1j.

Rjesenje 136
Ponovimo!

Za kompoziciju funkcija f i g vrijedi:

(fog)(x)=r(g(x) » (gor)(x)=g(f(x)).

1.inacica

oA A0
AT AT A0

2.inacica

00 G Yy Y ey B 7 ey R

I 1l
—
VR SN
=] =
[\®]
~ =
[\e]
+ |
[e—y p—
N—
1] 8]
+
= —_
N——
+ Il
—_
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(fof)(m}f(f(mj}f(f( xz—ljj=\/(f( x2—1D2+1=

:J(‘f( ) [T o] e[ e

=\/x2—1+1+1=\/x2—1+l+1=\/x2+1.

Vjezba 136
Ako je f(x) :m, izracunaj (f o £)(1).
Rezultat: \/3

Zadatak 137 (Suncokret, gimnazija)
Odredi podrugje definicije (domenu) funkcije f(x) =/ 1-x.
Rjesenje 137
Ponovimo!
Neka su D i K dva neprazna skupa. Akoje svakom elementu xe D pridruzen tocno jedan element
f (x) € K , kazemo da je definirana fankcija f sa skupa D u skup K i piSemo
f:D—>K.

Skup D je domena funkcije ili podrucje definicije, a K kodomena funkcije ili podrucje vrijednosti
funkcije. Ako je f funkcija iz R u R i ako je zadana formulom, podrazumijeva se da njezina domena
obuhvaca sve realne brojeve za koje analiticki izraz (formula) ima smisla. Ta domena zove se prirodno
podrucje definicije ili prirodna domena funkcije f.

Podrucje definicije (domena) funkcije [ (x) = \/: je polusegment realnih brojeva

D(f)=[0.+).
Budu¢i da funkcija
f(x) =\ 1-x

mora biti definirana na skupu realnih brojeva i primati vrijednosti u skupu realnih brojeva, bit ¢e
definirana samo ako je

f()={l-x 2 1-x20 = —x>-1 = —x2-1/-(-1) = x<L
Domena funkcije je polusegment.

|
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Vjezba 137
Odredi podrugje definicije (domenu) funkeije £ (x) =/ 2-x.
Rezultat: D(f)=(-e. 2].

Zadatak 138 (Suncokret, gimnazija)
Odredi podrucje definicije (domenu) funkcije f (x) =,/ 1—| X |
Rjesenje 138
Ponovimo!
Neka su D i K dva neprazna skupa. Ako je svakom elementu xe D pridruZen toéno jedan element
f (x) € K , kaZzemo da je definirana funkcija f sa skupa D u skup K i piSemo

f:D—K.

Skup D je domena funkcije ili podrucje definicije, a K kodomena funkcije ili podrucje vrijednosti
funkcije. Ako je f funkcija iz R u R i ako je zadana formulom, podrazumijeva se da njezina domena
obuhvaca sve realne brojeve za koje analiticki izraz (formula) ima smisla. Ta domena zove se prirodno
podrugje definicije ili prirodna domena funkcije f.

Podrucje definicije (domena) funkcije [ (x) = \/7 je polusegment realnih brojeva

D(f)=[0.+).
Za realni broj x njegova je apsolutna vrijednost (modul) broj | X | koji odredujemo na ovaj nacin:
[ x,x20
| x|= 1-x x
x, x<0:

Ako je broj x pozitivan ili nula, tada je on jednak svojoj apsolutnoj vrijednosti. Za svaki x, x > 0,
vrijedi | x|=x.
Ako je x negativan broj, njegova apsolutna vrijednost je suprotan broj — x koji je pozitivan. Za svaki x,
x<0,je |x|:—x.

‘x‘ﬁa ,a>0 = —asx<a = xe[—a, a].

f(x)=«/1—|x|

mora biti definirana na skupu realnih brojeva i primati vrijednosti u skupu realnih brojeva, bit ¢e
definirana samo ako je

Budu¢i da funkcija

f(x)=y1-|x| = 1-|x]|20 = —|x|2-1 = —|x|2-1/-(-1) =

= |x|<1 = -1<x<1 = xe[-11].

Domena funkcije je segment.

1
|

Vjezba 138
Odredi podrucje definicije (domenu) funkcije f (x) =42 —| X |

Rezultat: D(f) = [ -2,2 ]
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Zadatak 139 (Suncokret, gimnazija)

Odredi podrucje definicije (domenu) funkcije f (x) =41-x 2.
Rjesenje 139
Ponovimo!

Neka su D i K dva neprazna skupa. Ako je svakom elementu xe D pridruZen toéno jedan element
f (x) € K , kazemo da je definirana funkcija f sa skupa D u skup K i piSemo

f:D—> K.

Skup D je domena funkcije ili podrucje definicije, a K kodomena funkcije ili podrucje vrijednosti
funkcije. Ako je f funkcija iz R u R i ako je zadana formulom, podrazumijeva se da njezina domena
obuhvaca sve realne brojeve za koje analiticki izraz (formula) ima smisla. Ta domena zove se prirodno
podrudje definicije ili prirodna domena funkcije f.

Podrucje definicije (domena) funkcije [ (x) = \/: je polusegment realnih brojeva

D(f)=[0.+).
Za realni broj x njegova je apsolutna vrijednost (modul) broj | X | koji odredujemo na ovaj nacin:
J x, x>0
1 —x, x<0.
Ako je broj x pozitivan ili nula, tada je on jednak svojoj apsolutnoj vrijednosti. Za svaki x, x > 0,
vrijedi | X | =X.
Ako je x negativan broj, njegova apsolutna vrijednost je suprotan broj — x koji je pozitivan. Za svaki x,
x<0,je |x =—X.

| x[=

‘X‘Sa ,a>0 > —ax<a = xe[—a,a].

2
A2 A

f(x)= 1-x

mora biti definirana na skupu realnih brojeva i primati vrijednosti u skupu realnih brojeva, bit ¢e
definirana samo ako je

f(x)=\/1—x2 e 1-x2320 = —x2>—1 = —x2>-1/. (-1) =

= x2£1 = xzsl/\[ = |x|S\/_1 = |x|£1 = —1<x<1l = xe[—l,l].

Domena funkcije je segment.

Budu¢i da funkcija
2

Vjezba 139
Odredi podrucje definicije (domenu) funkcije f (x) =4 4-x
Rezultat: D(f) = [ -2,2 ]

16



Zadatak 140 (Suncokret, gimnazija)

Odredi podrucje definicije (domenu) funkcije f (x) =41-x 3.
Rjesenje 140
Ponovimo!

Neka su D i K dva neprazna skupa. Ako je svakom elementu xe D pridruZen toéno jedan element
f (x) € K , kaZzemo da je definirana funkcija f sa skupa D u skup K i piSemo

f:D > K.

Skup D je domena funkcije ili podrucje definicije, a K kodomena funkcije ili podrucje vrijednosti
funkcije. Ako je f funkcija iz R u R i ako je zadana formulom, podrazumijeva se da njezina domena
obuhvaca sve realne brojeve za koje analiti¢ki izraz (formula) ima smisla. Ta domena zove se prirodno
podrudje definicije ili prirodna domena funkcije f.

Podrucje definicije (domena) funkcije [ (x) = \/: je polusegment realnih brojeva

D(f)=[0.+c).
Budu¢i da funkcija

f(x)= l—x3

mora biti definirana na skupu realnih brojeva i primati vrijednosti u skupu realnih brojeva, bit ¢e
definirana samo ako je

f(x)=\/1—x3 S 1-x720 = —x7 2ol —x0 a1/ (4]) =

3
= x3S1 = x3SI/\/— = xS3\/71 =2x<] = —0<x<1l = xe<—oo, 1].

Domena funkcije je polusegment.
x<1 = D(f)=(-e, 1].

|

Vjezba 140
Odredi podrugje definicije (domenu) funkcije f (x) =4/ 8-x 3

Rezultat: D(f) = < —oo, 2 ]
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