Zadatak 221 (Karlo, gimnazija)
Dokazati da je u tablici

zbroj svih ¢lanova u svakom redu jednak kvadratu srednjeg clana.
Rjesenje 221
Ponovimo!

1 n m n+m
a =a , a -a =a .

Niz (slijed) je aritmeticki ako je razlika svakog ¢lana niza (osim prvog) i ¢lana ispred njega stalna i
iznosi d.
a, —a =d , ay—ay =d , a, —as =d , as—ay =d , ag —as =d , .., ay -a, 4 =d ..

ap—a__.=d , nx2.

n—1
Broj d naziva se razlika (diferencija) aritmetickog niza. Aritmeticki niz je jednozna¢no odreden ako

znamo prvi €lan a; i razliku d.
Op¢i €lan aritmetickog niza s prvim ¢lanom a; i razlikom d ima oblik

ap = q +(n-1)-d.

Zbroj prvih n ¢lanova aritmetickog niza dan je formulom

n
S :E"[al +a,l].
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c):a~b+a-c s a~b+a-c':a-(b+c').

Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik.tog razlomka podijeliti istim brojem razli¢itim od nule i
jedinice

a-n a

—=—,n#0, n#l.

b-n b
Primijetimo da k — ti redak ove tablice ima oblik

k,k+1L, k+2,...,2k—1,..,3k=3,3-k-2.
To je aritmeticki niz sa razlikom d = 1.
d=k+1-k=k+2-(k+2)=..=3-k-2—(3-k-3)=1.
Tada je
a =k,a,=3"k-2.
Odredimo n broj ¢lanova niza.
ay =3-k-2, a =k, d=1
= 3-k-2=k+(n-1)-1 =
ay =a1+(n—1)~d
= 3 k-2=k+n-1= k+n-1=3-k-2 = n=3-k-2-k+1 = n=2-k-1.

Zbroj ¢lanova u k — tom redu niza iznosi:

n=2-k-1, a,=k , a,=3-k-2
1 n 2-k-1

= 5, = fk+3k-2] =

= Lo ]



2-k-1 2-k-1 2-k-1
= 5, = f4k-2]=s,= 2 [2k-1] = s, = 2 [2:k-1] =
2
= s, =(2:k-1)-(2:k-1) = s, =(2-k-1)".
Vjezba 221
Nema vjezbe!
Rezultat: ©.
Zadatak 222 (Ankica, srednja Skola)
U nekom geometrijskom nizu je Ay Gy Qg . Uy = 32. Odredite 11. ¢lan ovog niza.
Rjesenje 222
Ponovimo!
m .
al:a ’ ag Mo tm ’ (an) gt (a.b)n "

n-r m-r n m
a = a .

Niz (a,) je geometrijski niz ako je svaki ¢lan niza, po€evsi od drugog, jednak prethodnom ¢lanu
pomnoZenom s konstantom q # 0, tj.

Y41 =4

Broj q naziva se kvocijent geometrijskog niza.
Niz je geometrijski ako je omjer svakog ¢lana i ¢lana ispred njega stalan:
an

a
n—1

Op¢i €lan geometrijskog niza s prvim ¢lanom a; i’ kvocijentom q ima oblik

n
ap =89 , n=1.

Ay ay - dg-ag @y dyy dyg a1 djg dyg =32 =

3 5 7 9 11 13 15 17 19_32

10 10
) =3/ Y =

10 10
- 61110_(1100:32 - allo_(qm) VN (al_qlo )

10 10 10 _10/_5 10 10/ 5 10
= aq = “,32:‘11"] = 2 = aq = 2 = ayq =42 =
10
:[allzalq }3a11=\12.

=32 = (al-ql

Vjezba 222
U nekom geometrijskom nizu je Ay Gy A Uy = 1024. Odredite 11. ¢lan ovog niza.
Rezultat: 2.

Zadatak 223 (Ankica, srednja Skola)

Zbroj prvih n ¢lanova niza zadan je formulom §,, =3- (1 —2" ) za svaki prirodni broj n.

Odredite taj niz.
Rjesenje 223
Ponovimo!



a=>b

1 1 n m n+m
= a-c=b-d , a =a , a -a =a .
c=d J
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
al(b-i-c') =a-bta-c , ab+a-c =a-(b+c).
Niz realnih brojeva je funkcija a koja svakom prirodnom broju n pridruzuje neki realni broj a,. Broj a,
zove se op¢i €lan niza. Ako promatramo samo prvih n ¢lanova niza govorimo o kona¢nom nizu:

ay, Ay, Az, .., dp.
Tada se zbroj prvih n ¢lanova niza zapisuje

Sp=a tay+taz+ .. +ay.

S

Sy = a4 + a, + as + ..+ a, 4 +ay, oduzmemo
= | . =
jednakosti

n—1 =al +a2 +a3 + .. +an_1

= S”_Sn—1:a1+“2+a3+“‘+“n—1+an_(al+“2+a3+”'+“n—1) =
= S”_Sn—l=a1+a2+a3+"'+an—1+an_a1_a2_a3_"'_an—l =

=5, _Sn—l =ataytaz+..+a, +ay—a —ay—a3—..-a =

n—l1
n
= Sp-S _=ay = ay=S,-5 _ =45,=3(1-2") | =

= an=3-(1—2”)—3-(1—2”_1) = Gy=3-3.2"-3432"71 5

1 1

= oay=3-32" 3432771 5 0 = 3.0M032" T o 0 =32 bzl o

= oay=-32"1 232" LS e 30 o g =30

Vjezba 223
Nema vjezbe!
Rezultat: ©.

Zadatak 224 (Neno, gimnazija)
2-n+l,n=3-k-2

Zadan je op¢i ¢lan niza formulom a,, = Ll’ n=3-k-1, ke N.
n+
n 2 -1, n=3k%k
Odredi jedanaesti, dvanaesti 1 trinaesti ¢lan niza.
Rjesenje 224
Ponovimo!

Niz realnih brojeva je funkcija a koja svakom prirodnom broju n pridruzuje neki realni broj a,. Broj a,
zove se op¢i €lan niza.
Za prirodan broj a kazemo da je djeljiv s prirodnim brojem b ako postoji prirodan broj q tako da
vrijedi

a=q-b.
Broj q zovemo koli¢nikom brojeva a i b i piSemo



—=q ii a:b=gq.
b
Iz opéeg Clana vidimo da se ¢lanovi niza odreduju prema ostatku pri dijeljenju indeksa ¢lana brojem

3. Zato je:

11
a, = " ,n=3-k-1 a = a _
11=3-4-1 n+1 11+1 11 15
12=3-4 = an:nz—l, n=3-k = a12=122—1 = a12=143
13=3.5-2 ay =2-n+l,n=3-k-2 al3:2.13+1 al3:27
Vjezba 224
2-n+3,n=3-k-2
. o ox . n+1
Zadan je op¢i ¢lan niza formulom a,; =< ——, n=3-k-1, ke N.
n
n2+1,n=3-k
Odredi jedanaesti, dvanaesti i trinaesti ¢lan niza.
Rezultat: _12 =145 =29
ezultat: all_ﬁ s a12_ S a13— .

Zadatak 225 (Marija, gimnazija)

U aritmeti¢kom nizu prvi ¢lan iznosi 1, a zbroj prvih pet ¢lanova jednak je Cetvrtini zbroja
sljede¢ih pet clanova. Kolika je razlika toga niza?

Rjesenje 225
Ponovimo!

Niz realnih brojeva je funkcija a koja svakom prirodnom broju n pridruZuje neki realni broj a,. Broj a,
zove se op¢i Clan niza.

Niz (slijed) je aritmeticki ako je razlika-svakog €lana niza (osim prvog) i ¢lana ispred njega stalna i
iznosi d.

ay —a =d , a3—c12:d s a4—a3:d s as—a4:d s a6—a5:d s s Ap—a =d ..

=d ,n=>2.

n—1
=4
Broj d naziva se razlika (diferencija) aritmeti¢kog niza. Aritmeticki niz je jednozna¢no odreden ako
znamo prvi ¢lan a; i razliku d.

Op¢i €lan aritmetickog niza s prvim ¢lanom ay i razlikom d ima oblik

ap =a +(n-1)-d.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c) =a-bt+a-c , a-b+a-c :a-(b+c’).
Kako zapisati n — ti dio broja a?
1

—-da.
n

1
aj+ay+ay+ay +ag =Z~(a6 +ap +ag +ag +a10).
Sve ¢lanove izrazimo pomodi a; i d.

1
al+a1+d+a1+2~d+a1+3~d+a1+4~d=Z~(a1+5~d+a1+6-d+a1+7~d+a1+8-d+a1+9~d) =



= 5~a1+10~d=l-(5~a #35:d) = [o=1] = 5-1+10~d:i~(5-1+35~d) =

1 1
= 5+10~d=i~(5+35-d) = 5~(1+2-d):i-5-(1+7~d) =

= 5(1+2-d)= .5-(1+7~d)/% = 4-(142:d)=1+7-d = 4+8-d=1+7-d =

1
4
= 8d-7-d=1-4 = d=-3.
Vjezba 225
U aritmetickom nizu prvi ¢lan iznosi 3, a zbroj prvih pet ¢lanova jednak je Cetvrtini zbroja
sljede¢ih pet clanova. Kolika je razlika toga niza?

Rezultat: d=-9.

Zadatak 226 (Asterix, gimnazija)
Odredi mogucu rekurzivnu formulu za niz: 5, 9, 17, 33, 65, ... i ispi$i naredna dva Clana.
Rjesenje 226

Ponovimo!

Niz realnih brojeva je funkcija a koja svakom prirodnom broju n pridruzuje neki realni broj a,. Broj a,
zove se op¢i Clan niza.

Niz moZemo zadati rekurzivnim formulama u kojima se ¢lanovi niza zadaju pomocu ve¢ definiranih
¢lanova. Dakle, ¢lan niza dobiva se preko nekoliko svoji prethodnika. Ako znamo kako n — ti ¢lan
niza ovisi od ¢lana pred sobom ili od nekoliko prethodnih ¢lanova, onda ga moZemo izracunati.
Nakon dubokoumnog razmisljanja i puno neprospavanih no¢i!

Sada je:

a1=5

a4y =2-a-1=2-5-1=10-1=9

as =2~a2 -1=2-9-1=18-1=17

a, =2~a3 -1=217-1=34-1=33

as=2-a,-1=2-33-1=66-1=065

ag =2~a5 -1=2-65-1=130-1=129

a =2~a6 -1=2-129-1=258-1=257 itd.
Dakle,

5,9, 17, 33, 65, 129, 257, ...
Vjezba 226

Odredi mogucu rekurzivnu formulu za niz: 4, 7, 11, 16, 22, ... i ispiSi naredna dva ¢lana.

Rezultat: a =4, a  =ap+(n+2) , 4,7,11,16, 22,29, 37, ..



Zadatak 227 (Zeljka, gimnazija)
Niz (a,) dan je op¢im ¢lanom an,
{1, ako je n neparan
an = .
n, ako jen paran.

Koliki je zbroj prvih 100 ¢lanova ovog niza?
Rjesenje 227
Ponovimo!
n- (n + 1)
1+24+3+4+ .. +n=—""—"-—.

Niz realnih brojeva je funkcija a koja svakom prirodnom broju n pridruzuje neki realni broj a,. Broj a,
zove se op¢i €lan niza.
Skup prirodnih brojeva ozna¢avamo slovom N, a zapisujemo
N={1,2,34,5 ..,n-1nn+l, ..}
Prirodni brojevi dijele se na parne i neparne brojeve. Parni brojevi su oni brojevi koji su djeljivi sa 2, a
neparni su oni koji nisu djeljivi sa 2.
Da je neki prirodan broj m neparan znaci da se moZe napisati u obliku
m=2-(neki prirodan broj)+1 , m=2k+1, ke N.

Da je neki prirodan broj m paran znaci da se moZe napisati u obliku

m=2-(neki prirodan broj) , m=2k , ke N.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

al(b-i-c') =a-b+a-c¢c , @&bFa-c =a-(b+c).
Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razli¢itim od nule i
jedinice

an a

— ==, nz0, n#l.
b-n=b

Rijec je o nizu
1,2,1,4,1,6,1,8, ..., 1,100.
Uoc¢imo da su na:
® neparnim mjestima same jedinice
LLLLLLIL,..,I1.

50 — c¢lanova

Ima 50 jedinica pa je zbroj jednak:
50-1=150.

® parnim mjestima uzastopni parni brojevi
2,4,6,8,10,12, 14, ..., 100.

50 — clanova

Ima 50 uzastopnih parnih brojeva pa je zbroj jednak:

50-(50+1 50-51
2+4+46+8+ ... +100=2-(1+2+3+4+ .. +50)=2- (2 )=2- -

50-51
= Z-T:SO-SI: 2550.
Zbroj prvih 100 ¢lanova ovog niza iznosi:
5042550 =2600.
Vjezba 227

Niz (a,) dan je op¢im ¢lanom ay,



{1, ako je n neparan
an = .
n, ako jen paran.

Koliki je zbroj prvih 50 ¢lanova ovog niza?
Rezultat: 675.

Zadatak 228 (Asterix, gimnazija)

. . 1 1 . . .y .
Odredite xe < 0, 7'['> za koji su ——, ——, tg x uzastopni Clanovi aritmetickog niza.
fgx sinx
Rjesenje 228
Ponovimo!
cos x sin x a ¢ ad+b-c
ctgx=—— , cltgx=— , Igx= , —t—=—
tg x sin x Ccos X b d b-d
a c
c052x+si112x:l , —=— = a-d=b-c.
b d
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a-(l7+c')=a-b+a-c' s a-b+a-c=a-(b+c).

Da bi umnozak bio jednak nuli, dovoljno je da jedan faktor bude jednak nuli.
a-b=0 < a=01l b=01ili a=b=0.

Niz (slijed) je aritmeticki ako je razlika svakog ¢lana niza (osim prvog) i ¢lana ispred njega stalna i
iznosi d.

an —a =d , c13—c12:d , a4—a3:d , c15—a4=d , a6—aSZd s e an—an_1=d

ap—a, ;S&ynz2.

—
Broj d naziva se razlika (diferencija) aritmeti¢kog niza. Aritmeticki niz je jednozna¢no odreden ako
znamo prvi ¢lan a; i razliku d.
Svaki clan aritmetickog niza (osim prvog) jednak je aritmetickoj sredini dvaju susjednih ¢lanova niza
(prethodnika i sljedbenika)

A1t 41

ap=——7—— = 2:ay=a, ;+a

7 n+l°

Trigonometrijska jednadZzba cos x = a
JednadZba ima rjeSenje ako i samo ako je
-1<a<l.

Tada postoji jedinstven kut o u intervalu

(SRR
IN
N
IN

(SRR

¢iji je kosinus jednak a pa postoji jednadZba
COS X =COS

koja ima dva skupa rjeSenja:
x=a+k-2-w , keZ

ili xlzzia’+k~2~7r , ke Z.
x2:—a'+k~2-7z , ke Z ’

1
Razlomci —,

. . . T . .. . .
—, tg x definirani su za svaki x€ <O, ﬂ'> ,0sim za — jer fg — nije definiran.
tgx sinx 2 2

Budu¢i da zadani izrazi tvore tri uzastopna ¢lana aritmetickog niza, vrijedi:



2 1 2 2 cosx sinx
= +

- =——tIgXx = — =cCIgxtigx = — =—
sinx tgx sin x sinx Sinx COSXx
2 cos2x+sin2x 2 1 . .
= —=— = —=— = 2-sinx-cosx=sinx =
sin x sin x - cos x sinx sinx-cosx
) ) ) sinx=0
= 2-sinx-cosx—sinx=0 = smx~(2-cosx—1)=0 = .
2-cosx—1=0
Vidi se da ne moZe biti sin x = 0 jer tada — nije definirano. Zato je:
sin x
1
2-cosx—1=0 = 2:-cosx=1 = 2-cosx=1/:2 = cosxzz =

—1(1) T
= X =CO0S — | = x=—.
2 3

T T
Dakle, na skupu < 0, 7 > \ {E } je x= ; jedinstveno rjesenje.
Vjezba 228

1 1 . . .y .
——, — uzastopni ¢lanovi aritmetickog niza.
smx 1gx

Odredite xe (0, 7 ) za koji su tg x,
T
Rezultat: —.
3

Zadatak 229 (Asterix, gimnazija)

Broj q koli¢nik je geometrijskog niza s pozitivnim ¢lanovima. Za koji od navedenih koli¢nika
q tri uzastopna ¢lana geometrijskog niza mogu biti duljine stranica nekog trokuta?

A. za ¢=0.25 B.za.g=0.5 C.zag=15 D.zag=2
Rjesenje 229
Ponovimo!

Niz (a,) je geometrijski niz ako je svaki ¢lan niza, po€evsi od drugog, jednak prethodnom ¢lanu
pomnoZenom s konstantom q # 0, tj.
Y1 =4
Broj q naziva se koli¢nik geometrijskog niza.
Niz je geometrijski ako je omjer svakog ¢lana i ¢lana ispred njega stalan:
a
n__g
4
Op¢i €lan geometrijskog niza s prvim ¢lanom a; i koli¢nikom q ima oblik
ap =a -qn_l , n=1.
Trokut je dio ravnine omeden s tri duZine. Te duZine zovemo stranice trokuta.
Svaka stranica trokuta manja je od zbroja preostalih dviju stranica.
a+b>c , a+c>b , b+c>a.

Pretpostavimo da je a pozitivan broj.

e Zaq=0.25 tri uzastopna ¢lana geometrijskog niza su:
a,a-q, a~q2 = a, 0.25-a, 0.0625-a.

Provjerimo mogu li oni biti duljine stranica nekog trokuta.
a, 0.25-a, 0.0625-a



a+0.25-a>0.0625-a 1.25-a>0.0625-a
a+0.0625-a>0.25-a = 1.0625-a>0.25-a
0.25-a+0.0625-a > a 0.3125-a > a nije tocno
Za q = 0.25 tri uzastopna ¢lana geometrijskog niza ne mogu biti duljine stranica nekog trokuta.
e Zaq=0.5 tri uzastopna ¢lana geometrijskog niza su:
a, a-q, a-q2 = a,0.5-a,025 a.

Provjerimo mogu li oni biti duljine stranica nekog trokuta.

a,0.5-a,025-a
a+05-a>025-a 1.5-a>0.25-a
a+0.25-a>05a; = 1.25-a>05-a
0.5-a+025-a>a 0.75-a > a nije to¢no

Za q = 0.5 tri uzastopna ¢lana geometrijskog niza ne mogu biti duljine stranica nekog trokuta.

e Zaq= 1.5 tri uzastopna ¢lana geometrijskog niza su:
a, a-q, a-q2 = a,15-a,225 a.

Provjerimo mogu li oni biti duljine stranica nekog trokuta.

a,1.5-a,225-a
a+1.5-a>225-a 25-a>225a
a+225-a>15a; = 325a>15-a
1.5-a+225-a>a 395-a>a

Za q = 1.5 tri uzastopna ¢lana geometrijskog niza mogubiti duljine stranica nekog trokuta.
Odgovor je pod C.
Odgovor D ne treba ni racunati jer od 4 ponudena odgovora (A, B, C i D) samo jedan mora biti toCan.
Vjezba 229
Nema vjezbe!
Rezultat: ©

Zadatak 230 (Lucia, ekonomija ©)
Ispitajte je li 96 ¢lan aritmetickog niza, za koji je a3 = 26, a;s — a2 = 30.
Rjesenje 230
Ponovimo!
Skup svih prirodnih brojeva ozna¢avamo sa N i piSemo:
N={1,2,34,5 ..,nn+l,..}.

Niz (slijed) je aritmeticki ako je razlika svakog €lana niza (osim prvog) i ¢lana ispred njega stalna i
iznosi d.

a, —a =d , a3—az=cl s a4—a3=cl s as—a4=cl s a6—a5=cl Y ey an—an_lzd

ay —a =d ,n=>2.

n—1

Broj d naziva se razlika (diferencija) aritmetickog niza. Aritmeticki niz je jednoznacno odreden ako
znamo prvi ¢lan a; i razliku d.
Op¢i €lan aritmetickog niza s prvim ¢lanom a; i razlikom d ima oblik

ap = aq +(n-1)-d.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

(1-(17+(,')=a-b+a-c s a-b+a-c:a-(b+c).

9



Najprije odredimo prvi €lan a; i razliku (diferenciju) d niza iz zadanih uvjeta.

ay =26 aj+2-d =26 a,+2-d =26
-
=30 al+uyd—(al+1yd)=3o a;+14-d-a;-11-d =30

457927
a1+2-d=26 a1+2-d=26 a1+2-d=26
= = =
al+14-d—al—11-d=30 14-d-11-d =30 3-d =30
a1+2-d=26 a1+2-d=26 metoda
= = = ) = a;+2:10=26 =
3.d=30/:3 d=10 zamjene

= a1+20=26 = a1=26—20 = a1=6.

Rije¢ je o aritmetickom nizu ¢iji je prvi ¢lan a; = 6, a razlika (diferencija) d = 10.
Ispitajmo je li 96 ¢lan toga niza! Idemoooooooo!

a; =6, d=10
= [“n =al+(n—l)-cl} = 96=6+(n—1)-10 =
a, =96
= 96=6+10-n-10 = 96=10-n-4 = 10-n-4=96 = 10-n=96+4 = 10-n =100 =
= 10-n=100 /: 10 = n=10.
| @
S Super, broj 96 je deseti clan toga niza. Broj n redni je broj ¢lana niza pa mora biti prirodan
bI‘O_],t].
ne N
Vjezba 230
Ispitajte je li 76 ¢lan aritmetickog niza, za koji je a3 = 26, a;s — a2 = 30.

Rezultat: Da, osmi je ¢lan.

Zadatak 231 (Tonka, gimnazija)

Zapi$i op¢i ¢lan aritmeti¢kog niza (a,) ako je a +ay+agtag+ag = 70 te
ay tay +ag+ag+a), =85.
Rjesenje 231

Ponovimo!

Niz (slijed) je aritmeticki ako je razlika svakog ¢lana niza (osim prvog) i ¢lana ispred njega stalna i
iznosi d.
a, —a =d , ay—ay =d , a, —as =d , as—ay =d , ag —ds =d ,..,a,—a =d ..

=d ,n=>2.

n—1
anp—a, |
Broj d naziva se razlika (diferencija) aritmetickog niza. Aritmeticki niz je jednozna¢no odreden ako
znamo prvi ¢lan a; i razliku d.
Op¢i Clan aritmetickog niza s prvim ¢lanom a; i razlikom d ima oblik
ap = q +(n-1)-d.

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

ct-(17+c')=a-b+a-c s a-b+a-c=a-(b+c).

Da bismo napisali op¢i €lan aritmetickog niza moramo najprije odrediti prvi ¢lan a; i razliku
(diferenciju) d.

10



al+a3+a5 +ay +a9 =70 }
a2+a4+a6+a8+a10 =85

aj+a;+2-d+a +4-d+a +6-d+a;+8-d =70 }
-

a1+d+a1+3-d+al+5~d+a1+7~d+a1+9-d=85

1
=
5~a1+25~d=85 5~a1+25~d=85/:5 a,+5-d=17

5-a;+20-d =70 5-a;+20-d=70/:(-5) —a,—4-d=-14
= =
1

metoda suprotnih
= o = d=3.
koeficijenata

Racunamo a;.
a1+5-d=17
= a1+5~3=17 = a1+15=17 = a1=17—15 :a1=2.
d=3
Opc¢i ¢lan a, glasi:
a1=2 ,d=3
= a,=2+(n-1)-3 = a,=2+3-n-3 = a,=3-n-1.
an=a1+(n—1)~d
Vjezba 231
Zapisi opéi €lan aritmetickog niza (a,) ako je aytas tas+a;+ag = 45 te
a2+a4+a6+a8+a10=55.

Rezultat: ap=2-n-1.

Zadatak 232 (Tomislav, gimnazija)

Od kojeg je Clana niza (an), a;=n 2 —12-n+11, ispunjena nejednakost a1 >ap ?
Rjesenje 232

Ponovimo!
a b

, a>b ,c>0 => —>—.
C C

2
(a+b) =a 2 2.a-b4b?
Skup svih prirodnih brojeva ozna¢avamo sa N i piSemo:
N={1,234,5 . ,nn+l..}.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

a~(b+c):a~b+a-c s a~b+a-c:a-(b+c).

a,. | >an = (n+1)2—12-(n+1)+11>n2—12-n+11 =

= n2+2-n+1—12-n—12+11>n2—12-n+11 =

= /12+2~n+1—12~n—12+11>112—12~n+11 = 2:n+1-12>0 = 2-n>-1+12 =

= 2n>11 = 2-n>11/:2 = n>55.
Broj n jednak je 6.
Nejednakost je ispunjena od ¢lana ae.

11



Vjezba 232
Od kojeg je ¢lana niza (an), a, =n 2 —12-n+11, ispunjena nejednakost a,, < a1 ?
Rezultat: ag.

Zadatak 233 (Tomislav, gimnazija)

n
DokaZite da je niz (an) s opéim Clanom a;, =—; rastuci.
+1
Rjesenje 233
Ponovimo!
a_b 1
azb , c>0 = a-cz2b-¢c , a=2b,c>0 = —2— , a =a.
c c
n m n+m
a -a =a .
Skup svih prirodnih brojeva ozna¢avamo sa N i piSemo:
N={1,234,5 . ,nn+l..}.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c):a~b+a-c s a~b+a-c:a-(b+c).
MnoZenje zagrada
(a+b)-(c+d)=a-c+a-d+b-c+b-d.
Za niz (a,) kaZzemo da je rastuci ako za svaki n vrijedi
vl 2 ay.
g o n+1_1 2n_1>0
an-i—l_a” = an-i—l_an_ > 2n+1+1_2"+1_ =
n+l n
2 -1 24-1
= 7 20/‘(2”+l+1)‘(2”+1):
2" 27 41

:>(2”+1—4y(2”+4)—(2”—4)(2”+1+1)20 =
- 22-n+1+2n+1_2n_1_(22-n+1+2n _2n+1_1)20 N

2-n+l1 n+l1
= 2 +

R, R !

p 2l _ym antl s o

2-n+1+ n+1 2-n+1 1 1

= 2 PR LU P} oMt s o g g ot g

1 1 n

n+l 2.2"50/ 2= 2" 250 =

= 22" 20" 50 = 2.2
=22"2">0= 2">0.
Tocno je za svaki ne N.
Vjezba 233
1-2"

2" 41

DokaZite da je niz (a,) s opéim ¢lanom a;, = — rastuéi.

Rezultat: Dokaz analogan.
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Zadatak 234 (Ante, srednja Skola)

Y+l

Odredi 37. ¢lan niza (a,), ako je a = 1, ay = 2 te a = 0 ,zan=>2.
Rjesenje 234
Ponovimo!
a
n_,  b_d
1 ¢ b
d

Niz realnih brojeva je funkcija a koja svakom prirodnom broju n pridruZzuje neki realni broj a,. Broj a,
zove se op¢i Clan niza.

Niz moZemo zadati rekurzivnim formulama u kojima se ¢lanovi niza zadaju pomocu ve¢ definiranih
¢lanova. Dakle, ¢lan niza dobiva se preko nekoliko svoji prethodnika. Ako znamo kako n — ti ¢lan
niza ovisi od ¢lana pred sobom ili od nekoliko prethodnih ¢lanova, onda ga moZemo izracunati.
Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razli¢itim od nule i
jedinice

a-n a

—=—,n#0, n#l.
b-n b
Nademo nekoliko sljedecih ¢lanova niza.
a _[l 22_ 2
. a3=—2: 2 :as——:a3—2
a a, =1
1 L1
as az = 2 2
¢ y=—= :a4=—:a4:—:a4=1
a an =2 2 2
2 L2 i
g4 614:] 1
L4 a5=—3 _s = 61525
] L 937
I 1] 1
a az =— 1
* g =—5:> S 2| =>a =;:> a, =—
(§ 6 6 5
ay a, =1
L "4 J
P 1 1
a 6 o 5
-_6 2 -2 -2 -
° a7_a = ) :>a7—1:>a7—1:>a7—1
5 de =— - -
BT 2 2
T 1
d “ 1 1 2
. a8=a—:> _l :>a8=T:>a8=T:>a8=T:>a8=2
6 616— = =
Lo 2 2 2
a8 _618—2 2
) a9=—:> :>a9=—:>a9=2
a a7—l 1




ag =
r T 1
a a — "y 1
_ 1 11 -2 I
* qp = 2 = Ay =" = a5 =
40 a;n=1 1 2
L 10 i
W] 1 1
a 12 - ~”
_ 12 2 2 _2 -
* a3 p = | :al3—13a13—l:al3—1
11 a4y, =— — —
L 11 2 ] 2 2
itd.
To je niz
11 11
1’ 2’ 2’ 1’ _’ _’ 1’ 2’ 2’ 1’ _’ _’ 1’ b
2 2 2 2
u kojem se ponavlja uzastopce njegovih Sest ¢lanova
1 1
1,221 —,—.
2 2
Bududi da je
37=6-6+1,
slijedi da ¢e 37. ¢lan niza biti broj 1.
1 1 1 1
,2,2,1,—,—, .5022,1, —,—, I, ...
2 2 2 2
6 Clanova ponavlja se 6 puta
Dakle, vrijedi
a7 =1.
Vjezba 234
a
Odredi 38. ¢lan niza (a,), ako je a, =1, a, =2 te a =n_+1’ zanx2.
1 2 n+2 ay

Rezultat: azg = 2.
Zadatak 235 (Ante, srednja Skola)
Koliki je koli¢nik beskona¢nog konvergentnog geometrijskog niza ako je zbroj prvih Sest
7
¢lanova u nizu jednak g njegovog ukupnog zbroja?
Rjesenje 235
Ponovimo!

a6—b6 =(a—b)~(a5+a4~b+a3~172+c12~b3+a~b4+bs).

n n
n a ¢ a-d-b-c a a nr{ m-r n[ m
n:T S —_——=— , =T , a = a .

b d b-d b b
2

=d.

a 4/ a 1 n m n+m
= a -a =a s a

- = > a =da >
Niz (an) je geometrijski niz ako je svaki €lan niza, pocevsi od drugog, jednak prethodnom ¢lanu
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pomnoZenom s konstantom q # 0, tj.
a, .1 =an 9

Broj q naziva se kvocijent geometrijskog niza.
Niz je geometrijski ako je omjer svakog ¢lana i ¢lana ispred njega stalan:
9n  _
4p
Op¢i €lan geometrijskog niza s prvim ¢lanom a; i kvocijentom q ima oblik
ap =q ~qn_1 ,n=>1.
Geometrijski red
Ltaqra g ra g+ . va g+
a ta;-qta;-q-+a-q w taq
konvergentan je onda i samo onda ako vrijedi
‘ q ‘ <1.

Njegova je suma jednaka

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

aA(I7+c')=a4b+a-c' s all7+a-c=a-(b+c).

. a
Kako ra¢unamo — od x?
b

S| R

al+a2+a3 +a4+a5 +a6 = ~(a1+a2+a3+ ) =

0|

5

2 3 4 2
= ata-qta;-q +a-q +aq taq = ~(a1+a1~q+al~q +)3

o |

2 3 4 5\ 7 9
= a -(1+ +q +q +q + )=—-— = |a#0| =
1 q+4q q q q 8 1-q [ | ]

|
|I|
i
|
_Q
I
U
|
=
I
|
U
|
_Q
I

1 Na! 1 racionalizacija 1 2
= 4=\T =2 4="= =2 4="= = o ! o> g=——"= =
2 2 2 nazivnika 2 2



Vjezba 235
Koliki je koli¢nik beskona¢nog konvergentnog geometrijskog niza ako je zbroj prvih Sest
¢lanova u nizu jednak 0.875 njegovog ukupnog zbroja?

Rezultat ﬁ
ezultat: q=——"-.
2

Zadatak 236 (Don, gimnazija)

Prvi €lan aritmetickog niza iznosi 1, zbroj prvih m ¢lanova odnosi se prema zbroju prvih n
¢lanova kao m” : n’. Nadite razliku toga niza.

Rjesenje 236
Ponovimo!

1 n m n—m
a =a , a a =a .

Ako su ai b brojevi, kaZzemo da je kvocijent a : b, b # 0 omjer brojevaaib.
Razmjer ili proporcija je jednakost dvaju jednakih omjera. Ako je
a:b=k 1 c:d=k,
tada je razmjer ili proporcija
a:b=c:d.
UmnoZak vanjskih ¢lanova razmjera a i d jednak je umnoSku-unutarnjih ¢lanova razmjera b i c.
a:b=c:d = a:d=b-c.
Niz (slijed) je aritmeticki ako je razlika svakog ¢lana niza (osim prvog) i ¢lana ispred njega stalna i
iznosi d.
a, —a =d , ay—ay =d , a, —as =d a5 —ay =d , ag —as =d , .., ay -a, 4 =d ..
ag~a, = d,nz2.

Broj d naziva se razlika (diferencija) aritmetickog niza. Aritmeticki niz je jednozna¢no odreden ako
znamo prvi ¢lan a; i razliku d.
Zbroj prvih n ¢lanova aritmetickog niza dan je formulom

n
Sp _3[ 20y +(n=1)-d |
Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razli¢itim od nule i
jedinice
an_a

—=—,n#0, n#l.
b-n b
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a-(b+(7):a~b+a-c s a~b+a-cza-(b+c).

Da bi umnozak bio jednak nuli, dovoljno je da jedan faktor bude jednak nuli.
a-b=0 & a=01li b=01ili a=b=0.

Sm Sy =m2:n2 = %-(2-a1+(m—1)-d):%-(2-a1+(n—1)-d)=m2 :n2 =

= [al 21] = %-(2~1+m~d—d): ~(2-1+n~d—d)=m2 :n2 =

i
2

2. 2

:%-(2+m-d—d): (2+n-d=d)=m”~:n” =

RN
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- %-(2+m-d—d)-n2 =g-(2+n-d—d)-m2 =
2

-(2+n-d—d)-m2 /-

- %-(2+m-d—d)-n = =

[N

m-n
= (2+m-d-d)-n=2+n-d-d)m = 2-n+m-n-d-n-d=2-m+m-n-d-m-d =
= 2nt+m-n-d-n-d=2-m+mn-d-m-d = 2-n-n-d=2-m-m-d =
= n-(2-d)=m-(2-d) = n-(2-d)-m-(2-d)=0 = (2-d)-(n-m)=0 =

n—m#0 jer je n#m

= = 2-d=0= 2=d = d=2.
2-d=0
Vjezba 236
Prvi ¢lan aritmetickog niza iznosi 1, zbroj prvih n ¢lanova odnosi se prema zbroju prvih m
¢lanova kao n’ : m?. Nadite razliku toga niza.

Rezultat: 2.

Zadatak 237 (Zlatko, gimnazija)

. NP o . C 3+43
Kutovi trokuta ¢ine aritmeticki niz. Izracunajte ih ako je zbroj njihovih sinusa 2\/_ .
Rjesenje 237
Ponovimo!
1 n m n+m 2
a =a , a -a =a ,

IS IO
)
-

sin60 ° = . cos30° =

N}%\ v'\a

Trokut je dio ravnine omeden s tri duzine. Te duzine zovemo stranice trokuta.
Zbroj svih kutova u trokutu je 180°.
a+B+y=180".
Niz (slijed) je aritmeticki ako je razlika svakog €lana niza (osim prvog) i ¢lana ispred njega stalna i
iznosi d.
a, —a =d , ay—ay =d , a, —as =d , as—ay =d , ag —ds =d , .., ay -a, 4 =d ..

ap—a, =d ,nx2.

Broj d naziva se razlika (diferencija) aritmetickog niza. Aritmeticki niz je jednoznacno odreden ako
znamo prvi €lan a; i razliku d.
Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razli¢itim od nule i
jedinice

an_a

—=—,n#0, n#l.
b-n b
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a-(b+c):a~b+a-c s a~b+a-c‘:a-(b+c).

Funkciju y = f(x) definiranu u simetricnom podrucju — a < x < a nazivamo:
® parnom, ako je f(— x) = f(x)
® neparnom, ako je f(— x) = — f(x).
Funkcija kosinus je parna funkcija.
cos(—a) = cos .
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a+ o —
ﬂ'COS 216

Neka su a, B iy kutovi trokuta. Buduéi da tvore aritmetic¢ki niz, moZemo zapisati:
a=x—d , f=x, y=x+d.

sina+sin f=2-sin

Tada vrijedi:
a+B+y=180" = x—d+x+x+d=180" = x—d+x+x+d=180" = 3-x=180" =
a=60"-d
= 3.x=180"/:3 = x=60" = B=60"
7=60°"+d

Zbroj sinusa kutova zadan je pa slijedi:

NE

sinoc+sin,3+sin7/=3T = sin (60" —d)+sin60° +sin(60° +d ) = 343

=

=

= sin(60°—d)+£+sin(6o°+d)=§+£ - sin(60°—d)+\/§+sin(600+d)=§+
2 2 2 2 2

=
2
o o 3 + -
= sin(60° ~d)+sin(60° +d)=2 = | sina+sin f=2-sin " Freos PP | o
2 2 2
60" —d+60°"+d 60 —d—(60 +d) 3
= 2-sin - COS = =
2 2 2
607 —d+60° +d 60°—d-60°—d 3 C120° 60°-d—60"-d 3
= 2-sin -COS =— = 2-sin - COS = =
2 2 2 2 2 2
120° -2.d 3 o —=2.d 3 3 3
= 2-sin - COS =— = 2:s5in60 -cos == = 2~£~cos(—d)=— =
2 2 2 2 2
J3 3 3 3001 3
= 2-~—-cosd=— = J/3-cosd=— = J/3cosd=—/— = cosd=—7= =
2 2 2 2 3 2-3
3 3.3

racionalizacija 3 3
= [ ! } = cosdz—-£

nazivnika

= cosdzﬂ = cosd=£ = a’=cos_l \/EJ = d=30".

Kutovi trokuta su:

a=60°-d a=60°"-30° a=30°
B=60° :[d:30°]:>ﬂ=60° = B=60°
y=60°+d y=60°+30° y=90°

Vjezba 237
Kutovi trokuta €ine aritmeticki niz. Izracunajte ih ako je zbroj njihovih sinusa 0.5- (3 + \/E )

Rezultat: 30°, 60°, 90°.
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Zadatak 238 (Tomislava, gimnazija)
Ako kotangensi kutova trokuta ¢ine aritmeticki niz, onda i kvadrati stranica ¢ine aritmeticki
niz. Dokazite!
Rjesenje 238
Ponovimo!
coS X

clg x= : B
Sin x

_a~d
b-c

SRS AN

Trokut je dio ravnine omeden s tri duZine. Te duZine zovemo stranice trokuta.
Podsjetimo se poucka o sinusima (sinusov poucak).

U trokutu ABC vrijedi
, a
sinay =——
‘R
b : b
® - = =2R = sinff=——7,
sin  sinf8  siny 2-R
sin ¥ -
siny =
2-R

pri ¢emu je R polumjer opisane kruZnice tog trokuta.
U trokutu ABC vrijede ove jednakosti (poucak o kosinusu):

512=I72+c2—2-b~c~cosa R b2=a2+c2—2~a-c-cos,b’ s c2=az+bz—2-a~b-cos}/.
172+C2—a2 a2+02—172 a2+b2—c2
cosq=———— , cosff=—xE>—— |, cosy=————
2:b-c 2-a-c 2-a-b

Niz (slijed) je aritmeticki ako je razlika svakog Clana niza (osim prvog) i ¢lana ispred njega stalna i
iznosi d.
ay —a =d , az—a, =d , ay =4 =d , as—ay =d , ag —as =d , .., ay -a, =d ...

ap—a, =d ,nz2.

—
Broj d naziva se razlika (diferencija) aritmetickog niza. Aritmeticki niz je jednozna¢no odreden ako
znamo prvi ¢lan a; i razliku d.
Svaki €lan aritmeti¢kog niza (osim prvog) jednak je aritmetickoj sredini dvaju susjednih ¢lanova niza
(prethodnika i sljedbenika)

-1 % +1

p=——F7— = 2:ap =q,

n—1 +a

n+1"
Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razli¢itim od nule i
jedinice

an_a

—=—,n#0, n#l.

b-n b

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a~(b+c)=a~b+a~c s a~b+a~c=a~(b+c).

Uporabom poucka o sinusu i kosinusu dobije se:
) a 172+62—a2

® sinodg=——, coOs@=——

2'R 2-b-c
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2. 2 2
+ —
[ ] Sinﬁ:zi,cosﬁ:u

‘R 2-a-c
® siny= ¢ cosy/—az+bz_c2
2R’ - 2ab

Kotangensi kutova a, B3, v trokuta ¢ine aritmeticki niz pa vrijedi:
cosff cosa ,cos y
sinff  sina siny

2-ctgf=ctga+ctgy = 2-

az+c2—b2 b2+c2—a2 az+bz—c2
— 9. 2-a-c _ 2-b-c n 2-a-b .
b _a e
2-R 2‘R 2‘R
2-R-(a2+c2—b2) 2-R-(b2+c2—a2) 2-R-(a2+b2—c2)
= 2- = + =
2-a-b-c 2-a-b-c 2-a-b-c
2~R-(a2+02—b2) 2-R~(b2+cz—a2) 2-R~(a2+b2—cz)
= 2 = + =
2-a-b-c 2-a-b-c 2-a-b-c
R~(a2+cz—b2) R-(b2+02—a2) R~(a2+b2—c2)
= 2. = + =
a-b-c a-b:c a-b-c
R-(a2+c2—b2) R-(b2+c2—a2) R-(a2+b2—c2) a-b-c
= 2. = + /- _
a-b-c a-b-c a-b-c R

= 2-(a2+c2—b2)=bz+c2—az+az+bz—c2 =

= 2~c12+2~02—2~bzzbz-i-cz—az-i-az+bz—c2 =

2 2 2 2 2 2 2 2 4-b2

:>2-a2+2-c2—2-b =2b7 = 2-a " +2:¢c  =2b"+2'b7 = 2-a +2-¢c” = =

= 4-b2=2-az+2-c2 = 4-b2=2-(a2+c2) = 4-b2=2-(a2+2-c2) /[:2 =

= 2-b 2 =a 2 +c 2
Kvadrati stranica trokuta Cine aritmeticki niz.
Vjezba 238
Ako kotangensi kutova trokuta ¢ine aritmeticki niz, onda i kvadrati stranica ¢ine aritmeticki

niz. Dokazite!
Rezultat: 30°, 60°, 90°.

Zadatak 239 (Tomislava, gimnazija)
Ako kutovi trokuta a, 3, y ¢ine aritmeticki niz u zadanome poretku, dokazi da izmedu stranica

2

.. 2
trokuta a, b, c postoji sveza a ~ —a-c+c =b".

Rjesenje 239
Ponovimo!
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T 1
cos—=—.

3 2
Trokut je dio ravnine omeden s tri duZine. Te duZine zovemo stranice trokuta.
Zbroj svih kutova u trokutu je m radijana

a+p+y=nm.

Niz (slijed) je aritmeticki ako je razlika svakog ¢lana niza (osim prvog) i ¢lana ispred njega stalna i
iznosi d.

a, —a =d , a3—c12:d s a4—a3:d s c15—a4:d s a6—aS:d s s Ap—a =d ..

=d ,n=>2.

n—1

ap —a
n “n-1

Broj d naziva se razlika (diferencija) aritmetickog niza. Aritmeticki niz je jednozna¢no odreden ako
znamo prvi ¢lan a; i razliku d.
Svaki clan aritmetickog niza (osim prvog) jednak je aritmetickoj sredini dvaju susjednih ¢lanova niza
(prethodnika i sljedbenika)
_a”_]+an+] ’ -
an—iz = 2-ap=a, _;+a, 4.
Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razli¢itim od nule i
jedinice
a-n a

—=—,n#0, nzl.
b-n b
U trokutu ABC vrijede ove jednakosti (poucak o kosinusu):
azzb2+c2—2-b-c-cosa , 172:a2+(72—2-a~c~cosﬁ , (?2:aZ+b2—2~a-b~cos}/.

Kutovi trokuta a, B, y ¢ine aritmeticki niz u zadanome'poretku.
2-B=a+y.
Iz sustava izracunamo kut f.
2. 8=a+ 2- b=+ T
p 4 = A 4 S 2-p+f=x = 3-f=x = 3-f=x/:3 = f=—.
a+p+y=x a+y+pB=x 3

Uporabom poucka o kosinusu dobije se:

b2=a2+c2—2-a-c-cosﬁ = {,3:7:} = b2=a2+c2—2-a-c-cos§ =

= b2=a2+02—2-a-c-% = b2=a2+62—2-a-c-% = b2=a2+c2—a-c =

2.2 2 2 2 2
= a +c¢c —a-c=b" = a —-a-c+tc =b
Vjezba 239
Ako kutovi trokuta a, B, y ¢ine aritmeti¢ki niz u zadanome poretku, dokaZzi da izmedu stranica

. 2 2 2
trokuta a, b, c postoji sveza a = +c¢~ -b " =a-c.

Rezultat: Dokaz analogan.

Zadatak 240 (Iva, gimnazija)

Aritmeticki niz ima 20 ¢lanova. Zbroj ¢lanova na parnim mjestima je 250, a zbroj ¢lanova na
neparnim mjestima 220. Nadite dva srednja ¢lana.

Rjesenje 240
Ponovimo!

Niz (slijed) je aritmeticki ako je razlika svakog ¢lana niza (osim prvog) i ¢lana ispred njega stalna i
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iznosi d.

ay —aq =d , c13—c12:d s 514—a3:d s c15—a4:d s 516—515:d s e, Oy —a =d ..

n—1
ap—a, ;= d,nz2.

Broj d naziva se razlika (diferencija) aritmeti¢kog niza. Aritmeticki niz je jednozna¢no odreden ako
znamo prvi ¢lan a; i razliku d.
Op¢i Clan aritmetickog niza s prvim ¢lanom a; i razlikom d ima oblik

ap = q +(n-1)-d.

Zbroj prvih n ¢lanova aritmetickog niza dan je formulom

n
Sp 25[ 2-a +(n-1)-d J
Niz
ap, Ay, g, Ay, e s Aoy

je aritmeticki sa razlikom d.
Clanovi

Ay, Ay, Gg, dg, ... Ay

¢ine aritmeti€ki niz sa razlikom 2 - d, a broj €¢lanova je n = 10. Zbroj ¢lanova na parnim mjestima je
250 pa vrijedi:

prvi ¢lan ay
. 10 10
razlika 2-d = ?[2-a2+9-2-d]=250 = 7[2-a2+18-d]=250 =

broj ¢lanova n =10

- 5~[2~a +18~d]=250 - 5~[2~a +18~d]=250/:5 = 2.4, +18-d =50 =

2 2 2

= 2.4y +18-d=50/:2 = ay+9.d=25 = [azzal+d] = a+d+9-d=25 =

= a1+10-d=25.
Clanovi
ap, a3, g, A, ..., 41

¢ine aritmeticki niz sa razlikom 2 - d, a broj ¢lanova je n = 10. Zbroj ¢lanova na neparnim mjestima je
220 pa vrijedi:
prvi ¢lan a
. 10 10
razlika 2:d (= —[ 2:0)+9:2:d | =220 = — | 2-a;+18:d |=220 =
2 2
broj ¢lanova n =10

= 5-[2-a1+18-d]=220 - 5-[2-al+18-d]=220/:5 = 2.q+18-d=44 =

= 2~a1+18~d=44/:2 = a,+9-d =22.

1

Iz sustava izraCunamo a; 1 d.
a; +10-d =25 } { metoda suprotnih } a; +10-d =25 }
= = =

a,+9-d=22 a+9-d =22/ (-1)

1 koeficijenata

a +10-d =25

= = d=3.
—q -9-d=-22

Racunamo a;.
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a1+9-d=2
= a1+9~3=22 = a1+27=22 = a1=22—27 = a1=—5.
d=3

Srednji ¢lanovi aritmeti¢kog niza su:

a, =—5
o ag=a+9d = { 1 } = a4y =-5+93 = 4y =-5+27 = a;,=22

d=3

a, =—5
- ) 1 - , __ _
[ all—al+10 d = {d:% } = ay; = 5+10-3 = a4 = 5430 = a11—25.
111
cz]0:22
a11=a10+d = s = a11=22+3 = a11=25.

Vjezba 240
Aritmeticki niz ima 10 ¢lanova. Zbroj ¢lanova na parnim mjestima je 30, a zbroj ¢lanova na
neparnim mjestima 25. Nadite dva srednja ¢lana.

Rezultat: as = 5, ag = 6.
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