Zadatak 241 (Ivan, gimnazija)

102
Skrati razlomak: 1-logmx *
log(10- x)
X 10
A.1+logx B.logx—1 C.log— D.log—
10 X
Rjesenje 241
Ponovimo!
logloazloga , logl0=1 , log(a.b):loga+logb s log%:logaflogb.

az—bzz(a—b)~(a+b) s nz?.

1—log2x_(1—10gx)-(1+logx) (1-logx)-(1+logx) (I-logx)-(I1+logx) 1-logx

= = =1—10g=
log(10-x) log10+1log x 1+log x 1+1log x 1
1
=10g10—10gx=10g—0.
X
Odgovor je pod D.
Vjezba 241
g2
Skrati razlomak: m.
log(100- x)
A. 2+logx B.logx—-2 C. logi D. log@
100 X

Rezultat: D.
Zadatak 242 (Maturantica, gimnazija)

Za koji prirodni broj n vrijedi jednakost'3 i3s3 =3 4 ?
Rjesenje 242

Ponovimo!

a+a+a+ .. +a=n-a |, a qM=gtm , al =a |, af(x) a8 = f(X)Zg(x).
n-puta

3743743 23% 533723 5 3ot S Y It S hca o =1 = 0=l
Vjezba 242

Za koji prirodni broj n vrijedi jednakost 4" +4" +4" 44" =4 %9
Rezultat: n=3.

Zadatak 243 (Maturantica, gimnazija)
Provjeri da vrijednost sljedeceg razlomka ne ovisi o vrijednosti prirodnog broja n.

27n+3.9n+4
3n+1.81n+2
Rjesenje 243
Ponovimo!
m . + n a” —
(an) _mm , atgMmontm ’ an~bn=(a~b) ’ m:an m

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju

a~(b+c):a~b+a-c s a~b+a-c:a-(b+c).



1.inacica

3n+3 2n+4 3 3 2 4
. (n+ ‘\n+ . . . .
27n+3_9n+4_(3) (3) 3 ( ).3 ( )_33n+9_32n+8_33n+9+2n+8
3n+1.81n+2 3n+1_(34)”+2 3n+1.34.(n+2) 3n+1.34-n+8 3n+1+4-n+8
_35~n+l7_35~n+9.38_35‘n+9.38_38
_35~n+9_ 35~n+9 35-n+9 T
2.inacica
4
273 9 71 739 0% (27.9)".277.0% 24372739 5437 97394
31 gt n sl ng2 (3sn)"3ls? 243"3lg1? 2437 3lgr?
3 4 (33)3~(32)4 9 .8 .9 .8 .9
2779 3737 373 _3__39—1_38
shg? 1,4 3la® als® gl
3713
Vjezba 243
Provjeri da vrijednost sljedeceg razlomka ne ovisi o vrijednosti prirodnog broja n.
8n+3.4n+4
2n+1_16n+2'
Rezultat: 28,

Zadatak 244 (Bole, gimnazija)

Koliki je zbroj rjesenja jednadzbe 3-4 $2:9% =5.6".
Rjesenje 244

Ponovimo!

5 _(fljﬂ (aj_n _(bjﬂ o= : a() =1 al =a
p" \b ’ b a ’ a7 ’ '

: m .
af(’f):ag(’f) . f(/\):g(x) ’ (an) _ " m.
) 4)C 9)C

3474297 =5.6" = 34%429%=56" /6" = 3.—542.5=5=>

6
3

S R E e E e

5 =

supstitucija

3420 s o 3~r+2~1=5 =

}:

2
siane( o 31 =S1H2=0

a=3,b=-5,c=2

1
= 3-t+2--=5/-1 = 3-t2+2=5-t = 3-t2

t



t
. : 23 1.2 6
12 2-a
5+1 6
5+.1 s¢1 17 g 7% 1

= 1 ,= Dl ,=—— = = = 2

; 6 2 6 51 L4 by==

27 27 3

Zbroj rjesenja jednadzbe iznosi:

xl+x2 =0+1=1.
Vjezba 244

Koliki je umnoZak rjeSenja jednadzbe 3-4 ™ +2,9% =5.6 ™.
Rezultat: 0.
Zadatak 245 (Gradevinac, tehnicka Skola)

Izracunajte : log ) 5-log 25 8.

Rjesenje 245
Ponovimo!
log na:l-log a , log an:n-log a , log,a= : , log a:logca.
b n b b b b™ " 1og 4 b b™  log . b
1.inacica

1 1 1
log25-log258=log25-log528=log25-5-log58=log25-5-log523=10g25-5-3-10g52=

3 3 1 3 1
=—-log,5logc<2=—-log,5- =—-lo
p 08277085 5T, 08 log,5 2 .

_3
27 log,5 2
2.inacica

log5 log8 log$s 10g23 log5 3-log2 log5 3-log2 3
log25-log258= . = . > = . - . =2
log2 log25 log2 log5s log2 2-log5 log2 2-log5 2

Vjezba 245
Izracunajte : log 2 3-log 9 8.

3
Rezultat: —.
2



Zadatak 246 (Marija, srednja Skola)

1
Ako je log 2 12=a, log 3 2=b, onda je a—; jednako :

A 2 B.3 C. 4 D.5
Rjesenje 246
Ponovimo!
1 X n
log , a= , log, —=Ilog, x-log,y , log,a =n-log,a , log,b=1.
50 log 4 b BT8R TT08p £b €b £b
“
l log c a | | I loga p a-d
og,a=—— , lo a=loga , log,a= =~ = .
b log o b £10 ¢ b7 logh c bec
d
n a b a-b
HZT ) ;—;: ; , logb(x~y):10gbx+logby.
l.inacica
log212=a | | 12
= a-—=log,12———=log,12-log,3=log,—=log, 4=
log32=b b 52 log32 52 52 g23 52
2
=log22 =2-log22=2-1=2.
Odgovor je pod A.
2.inacica
log,12=a 1 logl2 log3
= a——=log212— =log212—log23= - =
10g32=b b 10g32 log2 log2
logt> 2
_logl2-log3 _ %5 logd log2” 2-log2 2-log2
log?2 log2 log2 log2 log?2 log2
Odgovor je pod A.
3.inacica
log212=a 1
= a—-—=log, 12— =log ,12-log ,3=1log ,(4-3)-log,3=
log ;2= b 277 log42 2 2 o (43)~log

2
=10g24+10g23—10g23=10g24+10g23—10g23=10g24=10g22 =2-10g22=2~1=2.
Odgovor je pod A.
Vjezba 246
1
Ako je 10g212=a, 10g32=b, onda je ;—a jednako :

A -2 B.-3 C.-4 D. -5
Rezultat: A.



Zadatak 247 (Dizzy, gimnazija)

o 2% 37 =12
Rijesi sustav: x
2Y.3% =18,
Rjesenje 247
Ponovimo!
m n n
a m—n -n 1 a a 1 b a-b
—=a , a =— —| == , a =a , a—=—.
a a b b C c
C’f(X):ag(x)Df(x):g(x) ’ an~bn:(a~b)n ’ an.am:an—i-m.
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju
a~(b+(:):a~b+a-c s a~b+a-c:a-(b+c).
l.inacica
Podijelimo jednadzbe.
2% 37 =12 podijelimo 2%3Y 120 2%3Y 0 2%3Y 2
= > = — > —V—=— = == =
2V 3% _13 jednadzbe 27.3% 18 " 2V .3t 18 T 2V 3% 3
X a2y X=y
273 2 - - 2 - —(x— 2 2 2
:>_y'_x=—:>2x V3¥TYZ 5 %Y 3 x y)=_:> =y SR
27 3 3 3 3 3

2V 2 2V A
=7 == == =l—=| = x-y=L
3 3 3 3

Iz sustava linearne i eksponencijalne jednadZbe izracunamo nepoznanice X i y.
x—y=1 } x=1+y

vy = .y =23V 5203V s 227302
2%3Y =12 T 2%V

=22737=12/222Y3Y 262 (23 =62 6" =62 67 =6 = y=1>

y=1
= = x=1+1 = x=2.
x=1+y

RjeSenje je
(x, y) = (2, 1).
2.inacica
PomnoZzimo jednadzbe.

2% 37 =12 pomnozimo
}:{ }:2x-3y-2y-3x=12-18:zx+y-3x+y=12-18:>

2 Y. 3 X =18 jednadibe

= (23226362 6"V =666= 6" =6> = xty=3.

1z sustava linearne i eksponencijalne jednadzbe izracunamo nepoznanice x i y.

x+y=3 y=3-x _ 1
} 3T i s 2=
3

x ,3-x by
= = 2.3 =12 = 273
2" 37 =12 2x-3y=12}



2)(?
= 27'_x=12 = 27-(
3

[SSR RN

X X X
=12 = 27 z =12/:27 = z =£:>
3 3 27
2 * 12 2 * 4 2 . 2 2 x=2
S| = =— == === =|-] =2 x=2= = 24+4y=3 >
3 27 3 9 3 3 x+y=3

= y=3-2 = y=1.

Rjesenje je
(x. )= (2.1).
Vjezba 247
. 2%:3% =6
Rijesi sustav: X
27 .3% =6
Rezultat: (x, y) = (1, 1).

Zadatak 248 (Ana, gimnazija)

log 5(8-x) =1+log 5 4
Rijesi sustav jednadzbi:

2
xY ==
5
Rjesenje 248
Ponovimo!
logbb:l , logl(x-y :lg1A+logby , logbf( ):loCl g( ) = f(A):g(x)
f - 1
dea (97 A S sl o
a
X n
logl; logbx logb\ , logl —n-logba
l.inacica

Iz prve jednadZbe sustava nademo x.

log 5(8-x)=1+log 54 = log5(8-x)=log 55+log 54 = logs (8 x)=log5(54) =

20 5
= log5(8-x)=log 520 = 8-x=20 = 8-x=20/:8 = x= D =

Sada ra¢unamo y.

2
. :g metoda 57 2 5V (s -
= =S| =] ===|=| == = y=-1
5 supstitucije 2 5 2 2

Rjesenje sustava je

2.inacica
10g5(8~x)=1+10g54 10g5(8~x)=10g55+10g54 10g5(8~x)=10g5(5~4)
= = =
y_2 22 y 2
x7 == — /log log cx” =log<—
5 PR £s €55



log5(8-x)=10g520 log 5 8 +log 5 x =log 520 log 5 8+log 5 x =log 520

= =

2 2 =
y-10g5x=10g5§ y~10g5x=10g5§/~

U

1 L 1 L 2
— 0g < x=—-log < —
y 5 y 55

metoda ) g 11 2 1 20 11 2 ) 201 3
= = lo +—-10 —=10 = —-lo —=10 —1lo =
g5 y g55 g5 y g55 g5 g5

supstitucije
o e 2l O 2 S L2 (2)13
—-log s —=log . — —-logc—=log — —-logs—=1lo —
y 8557 °857¢ y 85579855, y E55 79855
1 2 2 1 2 2 1 1
= —logs—=-1-logs— = —logs—=-1-log~—/-——F = —=-1 = y=-1
Ogsg

Sada ra¢unamo x.

y=g metoda -
AR N U N Y N SNy 0 SN
y=—1 supstitucije 5 x 5 2

Rjesenje sustava je
5
x, y)=|—,—-1].
(e 9)=[3-1)

log 5(8-x) = 1+log g4

Vjezba 248

Rijesi sustav jednadZbi: 5
xY =2
2

Rezultat: (x, y) = (%, 1].

Zadatak 249 (Marija, gimnazija)
1
log x =1+E-logy

Rijesi sustav jednadzbi: < log y =1+logz
logz=1-2-logx.

Rjesenje 249
Ponovimo!
Logaritam broja a po bazi b je broj ¢ kojim treba potencirati bazu b da se dobije broj a.
Mnemotehnicko pravilo za paméenje osnovne veze eksponencijalne i logaritamske funkcije:
logbazc logbazbc a=b€
-
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju

a-(b+c)=a-b+a-c , ab+a-c=a-(b+c).

1 ,
log gx=logx , loglo=1 , logl=0 , log"\fa=='loga , loga" =n-loga.
n



log(a-b):loga+logb , log%zloga—logb , logf(x):logg(x):f(x):g(x).

l.inacica
1
logx=1+5-logy ! ]
metoda logx=1+—-logy logx=1+—-logy
logy=1+logz = = 2 = 2

supstitucije
logz=1-2-logx

metoda
: . .o
supstitucije

logy=1+1-2-logx logy=2-2-logx

1
} = 10gx=1+5~(2—2-10gx) = logx=1+1-logx = logx+logx=1+1 =

= 2:-logx=2 = 2-logx=2/:2 = logx=1 = logx=1ogl0 = x=10.
Racunamo z.
logz=1-2-logx } [metoda
=

0 } = logz=1-2-logl0 = logz=1-2-1 = logz=1-2 =
X =

supstitucije
-1 -1 1
= logz=-1 = logz=1ogl0 = z=10 = z=—.

10
Racunamo y.

metoda
1

10
= logy=1-1-logl0 = logy=1-1-1 = logy=1-1 = logy=0 = y=1.

Rjesenje sustava je
1
x, y,z)=10,1, —|.
(ro2)={ 101,55

10gx=10g10+log\/; 10gx=log(10-\/;)
logy=1+logz = logy=1log10+logz - 10gy=10g(10-z) N
logz=1-2-logx

logy=1+logz
=
Z

1 -
| = logy=1+log— = logy=1+1logl0 ! =
supstitucije 10

2.inacica
1
logx=1+—"-logy
2
2
log z =log10—log x

10
logz= 1og—2
X

x=10-\/; {metoda } x=10-\/; x=10-\/;
= =

metoda
= y=10-z L 10 ¢ = 100 = =
supstitucije y=10-— y=—x supstitucije
10 L2 L2
i=—=

2

X
100 10 100 100

= x=10- | =5 = x=10— = x=— = x=—/ x = 22100 = x2=100/Y =

x X X X



} 10 10 1
= =—5 D 7=—5 = 7=—.

1
0-— = y=1.
10 Y

= x=,/100 = x=10.
Racunamo z.
10
i=—% metoda
. = supstitucije 2
x=10 o
Racunamo y.
y=10-z metoda 1
1 = = y=l0— =y =
z= E supstitucije 10

Rjesenje sustava je

Rezultat:

1
Ly, z)=|10,1, —|.
(x.7.2) ( 10)

Vijezba 249

1 1
logx=———-logz
g > 2 g

Rijesi sustav jednadzbi:  logy=—2+2-logx

log z=—1+log y.

1
v z)=]10.1, —|.
(x. ¥, 2) ( 10)

Zadatak 250 (Tony, gimnazija)

log 4 x
Dokazi: =1+log , b, za sve pozitivne brojeve a, b i x.
log ab®
Rjesenje 250
Ponovimo!
log , b= , logb (x-y) zlogb x+logb y oo, logloleogx ,
log pa
@
log - a a+b a b p a-d
10gba:loo b n :; n ?:hc'
& C -
d
l.inacica
1
log , x log ya log,ab
o x= 1 =10 =log ;jab=1log ;a+log , b=1+log ;b.
g ab - gxa
log , ab
2.inacica

1

log,x logya log,ab log,a+log,b log,a log,b log, ,a log,b

log , x : 1 .
0g ya

log ,a

log ya

_logxa log ya log a log a

logbb:l.



log b
=1+

=1+log 4 b.
log a

3.inadica

log x log x 1

log 4 x _loga _ loga _ loga _logab_loga+logb_loga+logb_loga+logb_

log ab”™ ~ logx log x 1 loga loga loga loga loga loga
logab logab logab
logb
=1+—27 1 +log , b.
loga
Vjezba 250
log 4 x
Dokazi: =log , ab, za sve pozitivne brojeve a, b i x.
log , x
ab
Rezultat: Dokaz analogan.

Zadatak 251 (Branka, srednja Skola)
Ako je a=log5, b=log3, tada log 30 8 iznosi :

3-b 3-(1-a) 3.q b1
A — B.—— C.— D.
a+l 1+b b<1 a+l
Rjesenje 251
Ponovimo!
1
logloleogx , logbaz()ga , loganzn-loga , log(a~b)=loga+logb.
logb
a
log;:loga—logb , logl0=1.
3 3-1 10
) log8 log 2 3-log?2 o8 5 3~(10g10—10g5)
(0] = = = = = =
£30° 7 10930 log(10-3) logl0+log3 logl0+log3  logl0+log3
_3-(1-a)
1+b

Odgovor je pod B.
Vjezba 251
Ako je a =log5, b =1log3, tada log 30 4 iznosi :

2-(1-a) 2-(1-a) 3-b b-1
A ——2 B.———~ —
a+1 1+b b+1 a+1

Rezultat: B.

Zadatak 252 (Ante, srednja Skola)

Za rjesenje x jednadzbe 0.5° > X =025 =16 vrijedi:
A1<x<3 B.4<x<6 C.7<x<9 D.10<x<12
Rjesenje 252
Ponovimo!

10



Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju

a~(b+c)=a~b+a-c s a~b+a-c=a-(b+c).
5-2-x 3—x 5-2-x 3—x

_. - 5 25 1 1

05272 % 0253 216 = |2 - = =16 = | — —| = =16 =
10 100 2 4
5-2-x - 5-2-x 3—x

1 1 — — - ) _ .
:(—j | — =16:>(2 1) —(2 2) —16 = 2 IFTX _pTOF2x o

2 22

- 22-)6—5_22-)6—6=16 - 22-)6—6-%1_22-96—6=16 - 22')6—6'21_22')6—6:16 -

22')C—6

= 2“‘6,(21—1):16 =220 (2-1)=16 = 227 %1216 = =16 =

2:x-6 4 = 2x-6=4 = 2-x=4+6 = 2-x=10 = 2-x=10/:2 = x=5.

= 2 =2
Odgovor je pod B.
Vjezba 252
S . . 5-2-x 3—x N
Za rjeSenje x jednadZbe 0.5 -0.25 =4/ vrijedi :
A 1<x<3 B.4<x<6 C.7<x<9 D.10<x<12
Rezultat: B.
Zadatak 253 (Matea, srednja Skola)
Izraz log 48+10g 4 2 jednak je:
Al B.2 C. 10g46 D. 10g410
Rjesenje 253
Ponovimo!
0 log . a
logbx+logb yzlogb(x-y) , logba :n-logba , logbb:l , logba: oz, b
t=}
| | a+b a+b | 1 | | m m 1
0 a=loga , —+—= , log p,a=—-log,a , lo a =—-log, a.
glo ¢ n n n Ob” n Ob gb” n Ob
l.inacica

log48+10g42=10g4(8~2)=10g416=10g442=2~10g44=2~1=2.

Odgovor je pod B.
2.inacica
2
log8 log2 log8+log2 log(8-2) 1logle log4 2-logd 2-log4
10g48+10g42= o8 +og =28 0B _ g( ):og . - _ S 087 _ 2108 =2.
log4 log4 log4 log4 log4 log4 log4 log 4
Odgovor je pod B.

11



3.inalica

10g28 10g22 10g28+10g22 10g2(8-2) 10g216 10g224

log ,8+log , 2= + = = = = =
4 4 2
log,4 log,4 log », 4 log , 4 log , 4
g9 g9 g9 g9 ) 10g22
4~10g22 4-log 2
2-log22 2-log22
Odgovor je pod B.
4.inadica
log ,8 log,2 log,8+log,2 log,(8-2) log,16 10g242
10g48+10g42= + = = = = =
10g24 10g24 10g24 10g24 10g24 log24
2-log24 2-log24
= = :2.
10g24 log24
Odgovor je pod B.
S.inacica
log8 log2 log8+log2 10g23+10g2 3-log2+log2 4-log2
10g48+10g42= + = = 5= = =
log4 log4 log4 log 2 2-log?2 2-log?2
_4-10g2_4_2
2-log2 26
Odgovor je pod B.
6.inacica

! 1 1 3 1
log48+log42=10g228+log22 2:5-log28+E-log22=5~log22 +E~log22=

=%-log22+%-log22=%-1+%-1=%+%=%=%=2.
Odgovor je pod B.
7.inacica
log48+log42=10g22 234-10g22 2=%~10g22+%~10g22=%~1+%~1=%+%=%=%
Odgovor je pod B.
8.inadica

10g48+10g42=10g4(8~2)=10g416=10g222

Odgovor je pod B.
Vjezba 253
Izraz log 48—10g 4 2 jednak je:
Al B.2 C. 10g46 D. 10g410
Rezultat: A.

12



Zadatak 254 (SasSa, strukovna Skola)

Rijesite nejednadzbu 0.1 >x=3 <1. Rjesenje zapiSite pomocu intervala.
Rjesenje 254
Ponovimo!
aozl , af(x)<ag(x) , O<a<l = f(x)Zg(A)
_ 1 m .
a 1:— , (a”) —a” n s af(x)Sag( ) ,a>1 = f(x)Sg(x)
a
1.inadica
Cx— Cx— 3
017" 3 <1 = 017" <01 = 542320 = 5.x23 = 5.x23/:5 = x22
[3
= xe| =, +oo).
5
2.inacica
5-x-3 5.x=3
Cx— 1 _ X _s5.
0.1°°F 331:(5] 31:(10 1) <10% = 10723 <100 = _5.443<0 =

= -5x<-3 = -5-x<-3/:(-5) = ng = er, +o0 ).

Vjezba 254

Rijesite nejednadzbu 0.1 4-x-3 <1. RjeSenje zapiSite pomocu intervala.
3
Rezultat: Xe [Z, +<>o>.
Zadatak 255 (Ljilja, srednja Skola)

log's(8-x) =1+log 5 4

Rijesite sustav jednadZbi:

=2
5
Rjesenje 255
Ponovimo!
log,b=1 logba+logbczlogb(a~5) , logbf(x):logbg(x):f(x):g(x)_
{ AN
a =a |, [aj =£7) , af(x)zag(x):>f(x)=g(x).
b a
10g5(8~x)=1+10g54 10g5(8~x)=10g55+10g54 10g5(8~x)=10g5(5~4)
= = =
xy=2 xy=g xyzz
5 5 5
log 5 (8-x) =log 520 8-x=20 8-x=20/:8 x:? =2
:xy:g :>xy=g :>xy=z = .2 = . 2 =
5 5 xXT == xXT ==
> 5 5

13



x=5 metoda (SJ)} 2 (SJ)} (SJ_I
= = T B el B e R B = y=-1L
y Z supstitucije 2 5 2 2

5
(x, y)=(§, —1]-

Rjesenje sustava glasi:
log5 (8~x) =1+log 5 4

Vjezba 255

Rijesite sustav jednadzbi: 5
xY ==
2

Rezultat: (x, y) = (%, lj.

Zadatak 256 (Ivan, gimnazija)
Ako je 4% =919 =256, tada umnozak x- y iznosi:

A. 58 B. 36 C.10 D. 4
Rjesenje 256
Ponovimo!
n\m n-m “(x X
(a ) =a , af( ):ag( ) = f(x):g(x) , logloazloga.
n (Z:b
loga =n-loga = a-c=b-d.
c=d
l.inacica
X x\Y _oY Xy _gY
4% =9 (47) =9 4% =9 metoda ey
= = = | =>4 =256 =
9% =256 97 — 256 9 =256 supstitucije
SRR L S ——
Odgovor je pod D.
2.inacica

4% =9 {logaritmiramo} 4% =9/ log log 4 e log9
= | B = = =
9 =256 jednadzbe 9 =256 /1og log9” =log 256
x-log4=1log9 } {pomnoiimo
=

= ylog9=log 256 }:>x'log“'y'10g9=10g9-log256:>
y-log3 =log

jednadzbe
= x~y~10g4~10g9=10g9~10g44 = x-y-log4-log9=10g9-4-logd =
1
= x-y-log4-log9=4-log9-logd /- ——— = x-y=4.
log4-1log9
Odgovor je pod D.
Vjezba 256
Ako je 47 =919 =64, tada umnozak x-y iznosi:
A 16 B.8 C.3 D.2
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Rezultat: C.

Zadatak 257 (Ana, hotelijerska skola)

Rijesi eksponencijalnu jednadzbu: 100 2-5x =,/1000.
Rjesenje 257
Ponovimo!

m . .
(an) _gnm ’ nf.m__ n ’ af(x):ag(x) _ f(x):g(x).
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju

a~(b+c)=a~b+a-c s a~b+a-c=a-(b+c).
2-5-x 3
100272% = [1000 = (102) —J102 = 104710 192 o 4—10-x=% =

= 4—10-x=%/— 2 = 8-20-x=3 = -20-x=3-8 =2 -20-x=-5 =

5 5 1
= -20-x=-5/:(-20) > x=— = x=— = x=—.
20 20 4
Vjezba 257
Rijesi eksponencijalnu jednadzbu: 100 245w _ +/ 1000.
1
Rezultat: xX=——.
4
Zadatak 258 (Cimos, hotelijerska Skola)
4-2x
Rijesi eksponencijalnu jednadzbu: 10 20 =1,
Rjesenje 258
Ponovimo!
dO=1 ax0 ’ gl 80 £(x)=g(x)
4-2-x 4-2-x 42 42
0 2 =110 2 =10°= 2x=0:> 1=0/2 =

= 4-2.x=0 = —2.x=-4 = -2.x=-4/:(-2) = x=2.
Vjeiba 258
6-3-x
2 -1

Rijesi eksponencijalnu jednadzbu: 10
Rezultat: X =2.

Zadatak 259 (Tea, tehni¢ka Skola)
Rijesi logaritamsku jednadZbu: 1og2 x+2-log(0.1-x)=1.

Rjesenje 259
Ponovimo!
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju
a~(b+c) =a-b+a-c , a~b+a~c:a~(b+c).
Definicija:
logbazc ,b>0,b#1, a>0 & b =a.

Logaritam broja a po bazi b je broj ¢ kojim treba potencirati bazu b da se dobije broj a.
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Mnemotehnicko pravilo za paméenje osnovne veze eksponencijalne i logaritamske funkcije:

logbazc logbazbc a=b€
%

log 105~ log x.

loglo=1 , log0.1=-1 , log0.001=-3 , logf(x)=logg(x) = f(x)=g(x).

Diskusija!
Logaritamska funkcija s bazom b realna je funkcija oblika

f ('X) = log b X,
gdje je b > 01b # 1. Podru¢je definicije (domena) logaritamske funkcije je interval pozitivnih realnih
brojeva

X€E < 0, + o0 >
Prvo odredimo domenu funkcije:

f(x)zlogx = x>0 = xe<(), +oo>.

Sada rijeSimo jednadzbu.

log2x+2-log(0.1-x)=1 = log2x+2-(log0.1+logx)=1 = 10g2x+2-(—1+10gx)=1 =

= logzx—2+2~10gx=1 = logzx—2+2~logx—1=0 = 10g2x+2-10gx—3=0.

Uvedemo supstituciju (zamjenu)

t=logx
log? x+2-logx—3=0 2 124242320
g & - =t +2t-3=0 = - =
t=logx a=1,b=2, c=-3
a=1,b=2, c=-3
b 9 2
5 _—21\/2 -4-1-(=3) 2% 4412
= t bty b —dac [ 727 ) =2t 4, 7
1,2 2-a
24 L2
—2+./16 244 1775 175 n=1
2[122—21‘12:—2 = = .
; 2 ; 2 _-2-4 -6 1y ==3
DT =y

Vra¢amo se supstituciji (zamjeni).

t=log x metoda
° = | > logx=1 = logx=1logl0 = x1=10.
r=1 komparacije

t=logx metoda
. = | = logx=-3 = logx=10g0.001 = x2=0.001.
t=-3 komparacije
RjeSenja jednadZbe su: x; = 10, x, = 0.001.
Vjezba 259
Rijesi logaritamsku jednadZbu: 1og2 x+2-log(0.1-x) —log10 = 0.
Rezultat: x; =10, x, =0.001.
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Zadatak 260 (Iva, srednja Skola)

l—log2 5
Vrijednost izraza ———— jednaka je:
log 50
A.log?2 B. log4 C. 1 D. log5
Rjesenje 260
Ponovimo!
logmx:logx , logl0o=1.

log(a-b)=loga+logh log%:loga—logb , az—bzz(a—b)-(a+b).

1—10g25_(1—10g5)-(1+10g5) (1-log5)-(1+1og5) (1-log5)-(1+1log5)

log 50 log(5-10) log5+1log10 log5+1
(1-log5)-(1+1og5) (1-log5)-(1+log5) | logs dvije
= = =1—10 = =
1+log5 I+log5 ¢ inacice
10 10
10g10—10g5} log? log? log2 } logZ}
log10—log5 10g(2-5)—10g5 log 2 +log5—log 5 log2+log5—log5 log2
Odgovor je pod A.
Vjezba 260
2
1-1 2
Vrijednost izraza 08 “ jednaka je:
log 20
A log2 B. log4 C.1 D.log5

Rezultat: D.
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