Zadatak 181 (Goran, gimnazija)

Rijesi jednadzbu: 8% =771 47%,
Rjesenje 181
Ponovimo!
n m_ n+m -n_ 1 1_ ani a)" f(x) _ 8x)
a -a =a , a =—F , a =a , —=|— , a =a = f(x)=g(x)
a b b
X x—1 x -1

= 8x=7x-§ = 8*t=7" §/ LX = %=§ = [ﬁjx=(§jl = x=1
7 7 7 7 7 7 7
Vjezba 181
Rijesi jednadzbu: 7% =61 4+6%,
Rezultat: x=1.

Zadatak 182 (Ljilja, srednja skola)

Rijesi jednadzbu:7 1 207l o5.7% 13.0%F3
Rjesenje 182
Ponovimo!
B ) n n . .
a"a™=a""" | aT "= a'=a an:(aj T =a8 5 p(x)
a b b
7x+1_2x—1:5.7x+3.2x+3 N 7x+1_5.7x:3.2x+3+2x—1 -
:>7x-71—5-7x=3-2x-23+2x-2‘1:>7x-(71—5)=2x-(3-23+2‘1):>
= 7% (7-5)=2"- 3844 | o 780 (a4l | o 7Y 0o B0, ] .
2 2 2 2.0
7% 49 N (7)?
> —=—=>|7] =z = x=2.
2¥ 4 2 2
Vjezba 182
Rijesi jednadzbu:7 1 —2% "1 o5.7% 16.0%+2

Rezultat: X =2.

Zadatak 183 (Amela, studentica)
Rijesi jednadzbu:2+3-logx=-1.
Rjesenje 183
Ponovimo!
Definicija:

logbazc & b =a

Logaritam broja a po bazi b je broj ¢ kojim treba potencirati bazu b da se dobije broj a.

Mnemotehnicko pravilo za pamcéenje osnovne veze eksponencijalne i logaritamske funkcije:

logba=c logba=bc a=b"
%
log0.1=-1 , logf(x)zlogg(x)éf(x)zg(x) , a_”:% , al



Najprije moramo napraviti diskusiju rjesSenja zadatka. Budu¢i da logaritmandi (brojevi ili izrazi pod
znakom logaritma) ne smiju biti negativni (logaritamska funkcija definirana je samo za pozitivne
realne brojeve!), postavit ¢emo sljede¢u nejednadzbu koju traZzeno rjesenje mora zadovoljiti:

x> 0.
l.inacica
24+3-logx=-1 = 3-logx=—1-2 = 3-logx=-3 = 3-logx=-3/:3 =
= logx=-1 = logx=10g0.1 = x=0.1.
2.inacica
243-logx=-1 = 3-logx=—1-2 = 3-logx=-3 = 3-logx=-3/:3 =

- - 1
= logx=-1= 10 1=x = x=10 ! = x:B = x=0.1.
Vjezba 183
Rijesi jednadzbu:1+3-logx =-2.
Rezultat: 0.1.
Zadatak 184 (Ekipa, TUPS)
U jednadzbi 100 - 10™ = 0.01, nepoznanica x jednaka je:
A. -4 B.-3 C.-2 D.-1
Rjesenje 184
Ponovimo!
Definicija:
. - 1
aa™=g"tm , a‘f(“x) =a8 = f(\)zg()c) , a " =—.
a
1.inacica
100-10% =001 = 1021021072 = 1027721072 = 24x=-2 = x=-2-2 = x=—4,
Odgovor je pod A.
2.inacica

Do rjesenja se moze do¢i i na jednostavniji nacin. Provjeravamo redom odgovore pod A, B, CiD.

Racunamo pod A.
100-10* =0.01
x=—4

Dobili smo to¢nu jednakost (identitet).
Dakle, odgovor je pod A. Ostala tri odgovora (B, C i D) ne moramo ni racunati jer je samo jedan
ponudeni odgovor tocan.

Vjezba 184
U jednadzbi 1000 - 10" = 0.001, nepoznanica x jednaka je:
A -6 B.-5 C.—-4 D.-3
Rezultat: Odgovor je pod A.

4 4 -2 2-4 -2 2 =2

}:10040‘ =001 = 10210 *=10"2 = 102 %=10"2 = 10 % =10

Zadatak 184 (Tina, gimnazija)

Rijesi nejednadzbu: 0.75 % > X =

2 n a a
nl m

a“ =a,a>0 |, a =al* =,|—.

b

Rjesenje 184
Ponovimo!

S



Rezultat:

1.inacdica

x—1 xX—
RENE 3
075" 1>g - (Ej A3 (EJ

100 2 4

3

M E
= | = > [ =
4 4

4

3
= xe{ —oo, —
2
2.inacica
x—1 x—1
_ 3 3 3
S BRI (20 R E I ) B £
2 100 2 4

Vjezba 184

Rijesi nejednadzbu: 0.75 " > Y=,

1
xe({ —oo, — ).
2

Zadatak 185 (Riki, gimnazija)

x+2-y

Ng

Ako je 2-log

2
A) 4-x2—9-y2=4-x-y , B)x2—4-y2+4-x-y=0 , O) (x—y) =5-(x—2-y) , D)x2—y
Rjesenje 185

Ponovimo!

logan=n~loga , log(a-l7)=loga+logb

logf(x)zlogg(x)éf(x)zg(x) , (a+b)2=(12+2‘a~b+b2 , (\/;) =

xX+2-y

B

2-log

=10g(x+y)+10g(x—y) = 10g[x

NE

3 x—1
>— = | —
2 4

=1 1 1 3
= | — >| — = x-1l<— = x<—+1 = x<— =
4 2 2 2

s a

+2-y

NG

NE

>— = =

4

=log (x+ y) +10g(x— y), onda x i y zadovoljavaju jednadZbu

2 2

-b =(a—b)~(a+b).

2

2
J =10g(x+y)~(x—y) =

a.

2=1



x+2-y 2 ()c+2-y)2 2 2 x2+4~x-y+4-y2 2 2
=(x+y)-(x-y) = ——5— yo= =x"-y" =

vs (V3)

2 2
+4-x-y+4-
- X xsy J =x2—y2/~5:>x2+4~x-y+4~y2=5-(x2—y2):>

= x2+4-x'y+4-yz=5')62—5-y2 = x2+4-x'y+4-y2—5-x2+5-y2=0 =
= —4-x2+4-x-y+9-y2=0/-(—1) = 4-x2—4-x-y—9-y2=0 = 4-x2—9-y2=4-x-y.

Odgovor je pod A.
Vjezba 185

+2- 1 1
Ako je log il \/7 4 ——~10g(x+ y) =E~log(x—y), onda x i y zadovoljavaju jednadZbu
5

A) 4~x2—9~y2=4~x-y , B)x2—4-y2+4-x~y=0 , O) (x—y)2=5~(x—2~y) , D)xz—yzzl
Rezultat: A.

Zadatak 186 (Monika, Ivana, Matija, HTT)

Rijesi jednadzbu: 10* 227 % +5% —625.
Rjesenje 186
Ponovimo!
1 n n
0 : , _ a a
a”-bHZ(a-b)” i an.am:an+m i a n:7 i n:(j )
a b b
a Fo_ a 8 = f (A) =g (A)

1.inacica

107227 157 2625 = (25) 22 V45V 2625 = 27 5F 22T 15 2605 =
2 TN s s _ens = 2 PP s s s = 22 5T 45 =625 =
= 45" 4572625 = 57 (441)=625 = 57 .5=625 = 57 .5=625/:5 =

— 5% 2125 = 5% 257 o y=3,

2.inadica
X A2-x X X A2 =X X x 52 1 x
107277 45 =625 = 107 2727 45T =025 = 107 27— 457 =625 =
2
) 10)"
= — 27457 =625 = (7] 44572625 = 57 4457 =625 =57 (4+1)=625 =
2

5% 52605 = 5¥.52625/:5 = 5% =125 = 55 =5° = y=3,
Vjezba 186

Rijesi jednadzbu: 1022~

Y5 =125

Rezultat: X =2.



Zadatak 187 (Mirza, elektrotehnicka skola)

Rijesi jednadzbu: \/2"31/4".’5/0_125 —4.3[2,

Rjesenje 187

Ponovimo!
-n 1 nl m m n\"m n-m n n o, n
a =7 s a =a n s (a ) =a , (ab) =a ‘b .
a
n m n+m
a a =d
. 2 n
a (X):ag(‘) = }‘(x)=g(¥) , (\/;) =a (’5 a) =a |, (n\/;) =a
1.inadica
125 1
\/2’“-3’/4’“-{/0.125 =432 = [27%.3[4%.x =432 = [2%3 4x-x\/i=4-3\/§ -
1000 8
x3xxl_3\/—\/x3xx—3_?i/—\/x3x_)3c_3
= |2 4-2—3_42:2-4 277 =432 25 4¥ 2 Y =432 =
x _3 3 _3 3/ 2.x=2
:\/2)‘-3 (22) 2 x=43\/5:>\/2)C 22 % x 2430 o272 —4.3/2
2 2
3 2x2—3 3 2):; =3 3 x+2')3f. =3 3
S \2% 2 ¥ =42 = \2t2 TH =42 22 SNV IS RSN
3x242x23 5423 5x2-3 1
=\ 3 432 42 3 243252 OF 22203 5
2 2
S5x“-3 1 Sx2=3 7 2
) 243 ) 2 5x°-3 7
o OX 73 L 60X 53 :2—25/-6-,x‘:>5-x2—3=14-x:>
X

i _
= 5.x2_14.x-3=0 = > F Tl4x=3=0 = ey PR
a=5,b=-14 , c=-3 - -

X =
12 2-a
14+,/196—4-5-(-3) 14+.,/196 + 60 141,/ 256
= M2 = = X2 = M2 =
> 2-5 ’ 10 ’ 10
14416 30
14+16 1™ 1o 1" 10
= M2 = =
’ 10 14-16 2 Xy ===
= XA =——
27 0 27 o >
2.inadica

1 1
Fx xr—— / [ 125 2 [1 2+
\/Zx'3 4x'xﬂ0.125 =4'3\[2 3\/2x-3 4x-x 1000 =22-23 = 2x-3 4x.x g=2 3 =



jednadzbu

3 z 3 Py
:>\/2x- 4% 5273 2032 o \/2x.\14x-x\/2_3 =23 =

x 3 x x[_ =3 % kubiramo x 3 x x[_ =3 % 3
= 2 2 T =2° = = 27 \47 N2 T =272
jednadzbu
14y 14

3

= 2

X X

2
— 5.x2—l4.x—3=0 = > % “l4x=3=0 -
a=5,b=-14 , c=-3

X =
1,2 2-a

= xlz—

= X =
) 2.5 12

_x =
10 12 10
14+16 30
Xy = Xy =—
14+16 1 10 1" 10
= = = 1
; 10 14-16 2 -t

Xn = Xy =—— =
27 270 5

Vjezba 187
Rijesi jednadzbu: 2% -3/ 4%.%[0.125 :16~3\/Z.

Rezultat: x = 3,

1
Xy =——.
27 5

Zadatak 188 (Mirza, elektrotehnicka skola)

Rijesi nejednadzbu:

Rjesenje 188
Ponovimo!

m . a<0 a=>0
aozl s a]:a s (a”) :a” " ﬁ<O:> 1 .
b<0

a
2

14£,/196-4-5-(-3) 14%,/196 + 60 L, _laxyos6

[kvadriram0:|
= =

(a—b)zza —2-a-b+b2 , a€R = 5122() , af(x):ag(x) = f(x):g(x).



Budu¢i da kod razlomaka nazivnici ne smiju biti jednaki nuli, najprije svaki nazivnik izjednacimo sa

nulom, rije§Simo dobivene jednadZbe i rezultate isklju¢imo iz skupa rjeSenja zadane nejednadZbe.

x+2
2 x 2 -1=0
2 +3=0 x+2
2k 2 =1
2 .:_?f 2x+2=20
Nema rjeSenja. x4+2=0
Za bilo koji x potencija je pozitivna. x=-2
Znaci x = — 2 ne moZe biti u skupu rjesenja.
1 1 1 1 1 1 {supstitucija}
> = > = > = ’ =
X X
22% 43 2%t (2x)2+3 2.2 (2x)2+3 4271 2% =y
2
1 1 1 1 4t-l={t +3) 4p—1-12-3
= — = i 20 = 3 20 = 3 20 =
tc43 A=l Sz 4l (t +3)-(4-t—1) (t +3)-(4-t—1)
—t " +4-1-4 —t " +4-1-4 t—4-t+4
> =0 > 20/-(-1) = 3 <0 >
(r +3)~(4~t—1) (r +3)~(4~t—1) (t +3)~(4~¢—1)

(1-2)°

~ 2
(t +3)-(4-t—1)
Razlomak je jednak nuli samo ako je brojnik jednak nuli.
1-2=0 = t=2.

Vrac¢amo se supstituciji.
r=2
r=2

Dobili smo jedno rjeSenje nejednadzbe

* 1
}:> 22 = 2%=2" = x=1.

x=1.
Uo¢imo da su izrazi (t — 2)* i t* + 3 pozitivni za svaki t, osim §to je prvi izraz za t = 2 jednak nuli.
Budud¢i da je razlomak negativan, znaci da izraz 4 - t — 1 mora biti negativan. Racunamo za koje
vrijednosti od t je izraz 4 - t — 1 manji od nule.
+

2 2
(t-2) (t-2) 1
3 <0 = > 0= 41-1<0 = 4-t<1/:4 = t<—.
(t +3)~(4~l—1) (t +3)~(4~l—1) 4
(SR—
+
Vra¢amo se supstituciji.
r=2" 1 1 2
1 :>2x<—:>2x=—2:>2x<2_ = x<-2.
t<Z 4 2

Dakle, rjesenje zadane nejdnadzbe je

xe<—oo,—2>U{1}.



} + 4 i " t >—>
I X
X==-2
v T
Vjezba 188
2
Rijesi nejednadzbu: - 2 .
22 X3 2)H—3_2
Rezultat: xe<—oo, —2> U {1}
Zadatak 189 (Mirza, elektrotehnicka skola)
x=3
e oA X o 2
Rijesi jednadzbu: 2~ —2=15.2 .
Rjesenje 189
Ponovimo!
—b b - 1
a _a b ’ an.am:anﬂn o nZT ’ \/;\/Z: /a~b.
n n o n a
2 m
(\/;) —a , Ya™=an af(x)zagu) = f(x)=g(x)
supstitucija
x=3 x_3 x _3 x
2%-2=152 2 = 2%-2=1522 2 = 2% 2=1522.2 2 = |22 = =N
2% =42

3 . .
-5 1 1 djelomi¢no
= 12021542 2 = 420150 = 22151 = |7 =
3 3 korjenovanje
22 2

1 1 1
S 12215 = (22215 —— = (22215 —— /22 =
J222 242 2-y2

220242150 = 220 P - 1504220 =

8



2 a=2.J2 , b=-15, c=-4-J2

242t =15t—4-\/2=0

= = —b+«l 2 4 =
a=2-2 ,b=-15, c=—4-[2 o = ac

151\/225—42.\/_2.(—4.\/3) 15+ \/225+32 )2
= l1’2= 22\/3 = l1’2= \/— =

15+,/225+32-2 151,/ 225+ 64 15+,/289
= Z‘Lz: 4\/3 = le :T = t1,2 :W =

, 15417 = 32 -
15417 1 42 a2 b2
= l,= = = =
’ \/_2 t 15-17 t — t -1 nema smisla negativno je
= = = a smisls ativno j
2 42 2 4.2 2 2.2 °
3 1 1 5
8 2 ) 3-5 5
= t=T = t=—7 = t=23 2 25 4=2 2= 4=22
Vra¢amo se na supstituciju
X
I=22 X 5
522222 5 223,50 o o5
5 2° 2
t=22
Vjezba 189
2-x—6
e A X 4 _
Rijesi jednadzbu: 27 —15-2 -2=0.
Rezultat: 5.
Zadatak 190 (Mirza, elektrotehnicka Skola)
4
Rijesi jednadzbu: 2-log8(2-x)+log8(x2—2 x+1)=g
Rjesenje 190
Ponovimo!
lowl a=c & b° , lowl ton lowb , logbx+logbyzlogb(x~y).
(a—b) =a —2-(1-b+b s aeR\{O} = c12>() s an-b”:(a-b)n.

n\"M n-m
a =a )

2 4
2-1o 2-x)+lo (x -2- x+1)=—
gg(2:x)+logg 3

Najprije moramo napraviti diskusiju rjeSenja zadatka.

Budu¢i da logaritmandi (brojevi ili izrazi pod znakom logaritma) ne smiju biti negativni (logaritamska
funkcija definirana je samo za pozitivne realne brojeve!), postavit ¢emo sljedeci sustav nejednadzbi
koje traZena rjeSenja moraju zadovoljiti.



x>0

2-x>0
2:.x>0/:2

x2—2-x+1>0

(x—1)2 >0

xe (oo, +00)\ {0}

Rjesenje sustava nejednadzbi je njihov presjek, zajednicki dio, a to je

xe (0, +e0 )\ {1}.

l.inacica
2 4
2-1 2-x)+1 ( -2 +1)=— 1 2. +1 -1 =2
ogg( x) 0ggl|* X 3:> 0g8( x) 0g8(x ) =
= logg((2~x) -(x—l)z)—— = logg((Z-x)-(x—l)) = =2 logg((Z x) (x—l))z
2 2
= 10g8((2~x)-(x—1))=— = 2-x-(x—1):83 = 2-x (x—1)=(23)3 =
= 2-x-(x—1)=22 = 2-x-(x—1)=4/:2 = x-(x—1)=2 = x2—x—2=0 =
) a=1,b=-1, c=-2
_, T -x-2=0 - \/27 N 1t 1-4-1-(-2)
a=1 s bh=-1 , c==-2 x =_bi b” " —4-a-c 1,2 2.1
1,2 2.4
143 4
1+1+8 1,9 1+3 1T 5 =7
= x1’2= ) = x1,2_ ) = xlvz—T = 123 = _5 =
2T Ty
x1=2 }
= = x=2.
x2=—1 nema smisla
2.inacica
2-l0g g (2:3) +log g (17 =2 x+1) =2 = 2logg (2 x)+log g (x-1)7 =5 =
8 8 3 8 8 3
= 2-log ¢ (2-x)+2-log (x—1)=i = 2-log ¢ (2-x)+2-log (x—1)=i/-l =
8 8 3 8 8 302
2 5 2
= 10g8(2-x)+10g8 x—l)zg = logg((2~)c)~(x—1)):g = 2-x~(x—1):83 =

(
2
3

= 2-x-(x—1)=(23) = 2ex(x-1)=2% = 22 (x-1)=4/:2 = x(x-1)=2 =

10




1+3 4
X, =—— X, =— _
17 17 =2
= = = = x=2.
_1-3 =2 x2=—1 nema smisla
27 27

Vjezba 190

Rijesi jednadzbu: 6-log g (2~x)+3~10g ] (x 2 —2~x+1) -4=0.
Rezultat: 2.

Zadatak 191 (Xena, gimnazija)

1 X
Rijesi jednadzbu: 16 X =4 2.
Rjesenje 191
Ponovimo!
m _ ;
(an) =a"" af(x) =a8¥ o f(x)=g(x) , 2_° S ad=b-c
b d
1.inacica

1 x zl x
16% =42 :>(4 )x=42 = 4

2.inacica
1 x 1 X 2-x

16%=42 = (24)x=(22)2 = 2%=2 2

= —=x = —=x/-x => x=4 = x =4/ :>x12=_\/2:> .
X

Vjezba 191

X
=92,

==

Rijesi jednadZzbu: 81

Rezultat: X ==-2 , X,=2.

Zadatak 192 (Xena, gimnazija)
Rijesi jednadzbu: 3% 1 = 4.3% 43320,

Rjesenje 192
Ponovimo!
a’l-a’nza’l+1n , a_nz% , af(x):ag(x) = f(x)zg(x) , alza.
1.inacica ’
3% 4343320 = 3737 L 43¥ 43320 o 3x%—4-3x+33=0 =

= 3"~G—4)+33=0 = 3"~(—1—;j+33=o = 3’9(—%):—33 =

11



X 11 3 X
= 3 ._? =-33/|-—| =23 " =—=3"=9=3"=3" = x=2.
2.inacica
3"_1—4-3x+33:0:>3x-3‘1—4-3x+33=0:>3x-§—4-3x+33=0:>

X

supstitucija
=
37 =t

}: %-t—4-t+33=0 = é-t—4-t+33=0/~3 = t-12:1+99=0 =

= —11-t=-99 = —11-+=-99 /: (~11) = t=09.

Vra¢amo se supstituciji (zamjeni).

1=9

3.inacica
R T T S U R PE R ¢ S I S SIS Rt B S € ) e
3% g3 30 o 3 o123 3320 = 3V (1-12) 43320 =

=3 ci)es3=0 = 3V (ci)=-33 = 3 (C1) =33 /0 (C11) =

X 1

L G T L UV PR N S
Vjezba 192

Rijesi jednadzbu: 3¥72 435 sp
Rezultat: x=2.

Zadatak 193 (Xena, gimnazija)

2-%x=3
Rijesi jednadzbu: (x +1) =1.
Rjesenje 193
Ponovimo!
aozl s ln =1 , a f()c):ag(A) = }‘(x)zg(x) ., a fu)zb fx) = a=b

® prvo rjeSenje
Budu¢i da za potenciju kojoj je eksponent nula vrijedi

a0=1 , a#0,

prvo rjesenje glasi:
2-x-3 2-x-3 0
(x +1) =1 = (x +1) :(x +1) = 2x-3=0>=> 2-x=3 =

3
= 2-x=3/:2 = X =
2

e drugo rjeSenje
Budu¢i da za potenciju kojoj je baza 1 vrijedi

drugo rjesenje glasi:

12



2-x-3 2-x-3 .
(x2+1) =1 = (x +1) _12F3 (x2+1) —1 2
S xP4l=l o x =115 x0=0 = x°=0/" = x,=0
Vjezba 193
) x=3
Rijesi jednadzbu: (x +1) =1.
Rezultat: x;=3 , x,=0.
Zadatak 194 (Vlado, gimnazija)
Nadi zbroj rjeSenja jednadzbe: =logx+1.
log x—1
Rjesenje 194
Ponovimo!
- 1
(a+b)-(a—b)=a2—b2 s logloleogx R a] =a , a " =—-
a
Definicija:

c
logbazc S b =a.

Logaritam broja a po bazi b je broj ¢ kojim treba potencirati bazu b da se dobije broj a.

Mnemotehnicko pravilo za pamcéenje osnovne veze eksponencijalne i logaritamske funkcije:

logbazc logbazbc a=b°
%

Prvo moramo napraviti diskusiju rjeSenja zadatka. Budu¢i da logaritmandi (brojevi ili izrazi pod
znakom logaritma) ne smiju biti negativni (logaritamska funkcija definirana je samo za pozitivne
realne brojeve!), postavit ¢emo sljede¢u nejednadzbu koju traZzeno rjeSenje mora zadovoljiti:

x > 0.
Kod razlomka nazivnik ne smije biti jednak nuli. Zato nazivnik izjedna¢imo sa nulom, rijeSimo
dobivenu jednadzbu i rezultat isklju¢imo iz skupa rjeSenja zadane jednadzbe.
logx—1=0 = logx=1 = x= 101 = x =10 taj broj izbacuje se iz rezultata, x # 10.

Racunamo rjesenja jednadzbe:

=logx+1 = =logx+1/ (logx—1) = 3=(logx+1)-(logx—1) =
log x—1 log x—1
_ 2 _._ 2 _ 2 _
= (logx+1)-(logx—1)=3 = log“x-1=3 = log“x=3+1 = log“x=4 =
2 x; =100
logx=2 x =10 1
= log2x=4/*f = logx=i\/z = s = 1 = 1 =
logx=-2 N _10—2 Xy =—5
2 10

X =100
= .
Xy =0.01

x1+x2 =100+0.01 = x1+x2 =100.01.

Zbroj rjeSenja iznosi:

13



Vjezba 194

3
Nadi umnozak rjeSenja jednadZbe: =logx—1.
log x+1
Rezultat: 1.
Zadatak 195 (Maturanti, HTT)

1" 4
Nadi rjeSenje jednadZbe: 12~[§j :5.

Rjesenje 195
Ponovimo!
_ 1 m . -
a = T (an) =gt , alza , af(x)zag(x)éf(x)zg(x)
a
2
a-a=a’.
1.inacica
X X X X X
1 4 4 1 1 4 1 1 4 1 1 11
3 3 3 12 3 312 3 312 3 33
X 2
1 1
3 3
2.inacica
X
1 4 —1\* 4 4 1 4 —x 4
12.] - =—:>12(3 1) 2o 3T At 3T ST
3 3 3 312 312
_ 1 _ _
= 3 x=_2 O R E B S N —x=-2/(-1) => x=2
3

Vjezba 195
N
Nadi rjeSenje jednadzbe: 9(3] =1.
Rezultat: 2.
Zadatak 196 (Maturanti, HTT)

0.5-1log 7 5
Izracunaj: 49 .

Rjesenje 196
Ponovimo!
n\mM n-m n o m n+m 1 n
a =a , a -a =a , a =a , logba :n~logba.
log, n
-n_ 1 p b
a - mn -
a

1.inacica

0.5-log ;5 (2)0.5—10g75 2-[0.5—1og75] 1-2-log,5 | ~2log,5

49 =17 =7 =7 =7 -7 =
1Og75_2 ) 7 7
=77 =7-5 =—2=—.
5 25
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2.inacica

2
0.5-log,5 05 —log-5 490.5 (7 ) 71
49 =49 7" .49 = = = =
log75 5 10g75 2-10g75
49 (7 ) 7
T T
10g752 52 25
7
Vjezba 196
1—10g75
Izracunaj: 49 .
Rezultat: ﬂ
25
Zadatak 197 (Maturanti, HTT)
+1
Napisite kao jedan logaritam: logil+logx——log(x 2 —1).
X— X
Rjesenje 197
Ponovimo!
2 2 a -n 1
a” —=b =(a+b)-(a—b) , log(a-b)zlogaﬂogb ) logl—zloga—logb , a =—7-
Y a
loga " = g log a.
l.inacica
+1 +1 +1
logi+logx —log(x2—1)= logi+logx —10g(x2—1)=10g LA —10g(x2—1)=
x—1 X x=1 X x-1 x
x+1 x+1
; 1 1 _ _
zlog( LA j—log(xz—l)zlogi—log(xz—l):log x—1 =log—% 1 _
x=1 x x—1 x2—1 x2—1
1
x+1 x+1 1
1 -
=1 -l xol g x=ly =log(x—1)"" ==2-log(x~1).
R ) e Co  C) e e B
1 1 1
2.inacica

logi+logx—+1—log(x2—1)=logi+logx+1—log(x—1)-(x+1)=
x—1 X x—1 X
=logx—log(x—l)+10g(x+1)—10gx—(10g(x—1)+10g(x+1))=
=logx—log(x—1)+10g(x+1)—10gx—10g(x—1)—10g(x+1)=
=10gx—10g(x—1)+10g(x+1)—logx—log(x—l)—log(x+l)=—2-10g(x—1).
3.inadica

+1 +1
logi+logx——log(x2—1)=logi+logx—+(—l)-log(x2—1)=
x—1 X x—1 X

15



-1
+1 +1 1
=10gi+logx +10g(x2—1) =log a +1ng +log 5=
x— X x—1 X x° =1
) x  x+1 1 ) x  x+l1 1 ) x  x+l1 1
:Og . . :Og . . :Og . . =
x=1 x x2—1 x—=1 x (x—l)-(x+1) x=1 x (x—l)-(x+l)
1 1 1 1 -2
=10g(—-—~—j=10g 2=10g(x—1) =—2-10g(x—1).
x-11 x-1 (x—l)
Vjezba 197
- . . X X 1
Napisite kao jedan logaritam: log —log +log 5
x—1 x+1 x =1
Rezultat: —2-log(x—1).
Zadatak 198 (Maturanti, HTT)
Rijesi jednadzbu: log , x 3 flog Sy x=8.
Rjesenje 198
Ponovimo!
log ~a 1
n &cC n
log,a =nlog,a , log,a=—— , lo a=loga , lo a=—-log, a.
&b €b 50 0g b £10 95,8 g, Va L O%b
n m n+m 1
a -a =a , logb(x-y)zlogbxﬂogby , logbnazz-logba
1 _ f(x) _ &) () — loo £ (x)=1 () =
a =a , a =a = f (x)—g(x) , Og‘}‘(x)— Ogg(x) = f(x)—g(x).
Definicija:

logba:c s b =a

Logaritam broja a po bazi b je broj ¢ kojim treba potencirati bazu b da se dobije broj a.
Mnemotehnicko pravilo za paméenje osnovne veze eksponencijalne i logaritamske funkcije:

logba=c logba=bc a=b€
%
Prvo moramo napraviti diskusiju rjeSenja zadatka. Budu¢i da logaritmandi (brojevi ili izrazi pod

znakom logaritma) ne smiju biti negativni (logaritamska funkcija definirana je samo za pozitivne
realne brojeve!), postavit ¢emo sljede¢u nejednadzbu koju traZzeno rjesenje mora zadovoljiti:

x > 0.
l.inacica
log 3+10g \/_ 8 = 3-log +1 log 8§ = 3 10gx+1 log x
X X = . X+—- X = —_— = =

4 2 479 "2 logd 2 log2

log x log x log x log x log x log x
= 3. + -8 = 3. + =8 = 3. + =8/-2-log2 =

10g22 2-log2 2-log2 2-log?2 2-log2 2-log?2

= 3-logx+logx=16-log2 = 4-logx=16-log2 = 4-logx=16-log2 /:4 = logx=4-log2 =

= 10gx=10g24 = x=24 = x=16.
2.inacica
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3 1 1
log ,x~ +log,+/x=8 = 3-log yx+—-log,x=8 = 3-log ,x+—-log,x=8 =
4 2 4775 2 72 2 2

1 1 3 1 4
= 3. —logyx+—-log,x=8 = —log,x+—-log,x=8 = —-log,x=8 = 2:-log,x=8 =
0BT 08 0BT 08 P €2

= 2-10g2x=8/:2 = logzx:4 = x=24 = x=16.
3.inalica
3 3 1 3 1
log , x ™ +1lo x=8 = lo x +lo x=8 = —-loghx +—-log,x=8 =
g4 gz\/_ g22 gz\/_ ) 3] ) 3)
Liog v+ 08 x=8 /.2 = log, x2 +log 5 x=16 = 1 3 )—16
= 5 0g 5 X 5 0g 5 X = = log,x 0g,x=16 = log,|x"-x|=16 =
= 10g2x4=16 = 4-10g2x=16 = 4~10g2x=16/:4 = 10g2x=4 = x=24 = x=16.

Vjezba 198
e N 3
Rijesi jednadzbu: log 4 X+ log ) \/; —log ) 256 =0.
Rezultat: 16.
Zadatak 199 (Maturanti, HTT)
2
o

Neka jelogszx,longzy, longzz. Nadilog2 —3 |
P

Rjesenje 199
Ponovimo!

logb(x-y)zlogbx+logby , logbizlogbx—logby , logbxy:ylogbx.
logbn\/;:%-logbx.
log » % =10g2(R2-\/§)—10g2P3=10g2R2+10g2\/5—10g2P3=
log2P=x

1 1
=2-10g2R+E-log2Q—3-log2P= log, 0=y =2-x+5-y—3-z.

long:z

Vjezba 199

R-.
Neka je log , P=x,log, 0=y, log, R=z. Nadi logz( ZQJ'
P

1
Rezultat: x+5~y—2~z.

Zadatak 200 (Maturanti, HTT)
Neka je a =log3, b =log5, ¢ =log2. Nadi log 40 9.
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Rjesenje 200

Ponovimo!
log . a n
loglaz , loga =n-loga , log(a‘b)zlogaJrlogb.
7 log b
log _log9 10g32 ~ 2:log3  2-log3  2-log3
407 log40 log(8-5) log8+10g5 og23 4logs 3-log2+logs
a=1log3
2.
=|b=log5 |= a
3-c+b
c=log?2
Vjezba 200
Neka je a=1log3, b=1og5, c =log?2. Nadi log 40 27.
Rezultat: 3a .
3-c+b

18



