Zadatak 061 (Viktor, srednja Skola)
Ako x i y zadovoljavaju sustav 2% - (x+y) =101 %/ x+ y =5, tada y iznosi:
Al B.3 C. 4 D.5 E.9

RjeSenje 061
Ponovimo!

(n\/;)”:a , an-bnz(a-b)n , alza , af(x):ag(x) :>f(x)=g(x).
2% (x+y)=10 2% (x+y)=10 2*
= ; =
Mx+y=5 Vx+y=5/"

metoda
=

zZamjene

X

(x\/x+y) =5 x+y=5x

} = 2%.5%210 = (25" =10 = 10¥ =10 = x=1.

(x+y)=10 _ 2x'(x+y)=10} _

Racunamo y.
x=1 1
Y= l+y=5 = 1l+y=5= y=5-1= y=4.
x+y=5
Odgovor je pod C.
Vjezba 061
Ako x i y zadovoljavaju sustav 2% - (x+y) =101 %/ x+ y =5, tada x iznosi:
Al B.3 C.4 D.5 E.9
Rezultat: A.

Zadatak 062 (Vlado, gimnazija)
Rijesite jednadzbu: \/; +6=ux.

Rjesenje 062
Ponovimo!
2 —
(\/;) =a , alza , a al=a""" , (a—19)2=a2—2-a-b+192
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

a-(b+c):a-b+a-c , a-b+a-c:a-(b+c).

Da bi umnozak bio jednak nuli, dovoljno je da jedan faktor bude jednak nuli.
a-b=0 < a=01ili b=0ili a=b=0.

Iracionalna jednadZba je jednadZba u kojoj se nepoznanica pojavljuje pod znakom korijena (odnosno s
nekim racionalnim eksponentom).
Uobicajena metoda rjeSavanja:
Kvadriramo jednadzbu kako bismo je sveli na jednadzbu bez korijena. Cesto je potrebno i vise
puta kvadrirati.
Pozor! Vrijednost izraza (radikanda) pod drugim korijenom mora biti nenegativan broj (broj
vedi ili jednak nuli).
Dobivene rezultate uvijek moramo uvrstiti u pocetnu jednadzbu kako bismo provjerili zadovoljavaju li
oni zadanu jednadZbu. Ako ne zadovoljavaju, odbacuju se.

1.inacdica

2 A
Jx+6=x = x=x+6 = x-Jx-6=0= (Jx) ~/x-6=0= rdlnjim} =
r=4x

tod:
fretoda } = (t2—3-t)+(2-t—6)=0 =

:>t2—t—6=0:>t2—3-t+2-t—6=0:>{ o
grupiranja



t-3=0 =3
= 1(1=3)+2-(1-3)=0 = (1-3)-(1+2)=0 = - | b= =3
t+2=0 ty =—2 nema smisla

Vrac¢amo se zamjeni.
t= \/; kvadriramo ) 2 9
= Jx=3= = Jx=3/" = (Jx)] =37 = x=9.
t=3 } \/7 { jednadzbu } \F (\F)

Provjera!
Ovaj rezultat mora se uvrstiti u pocetnu jednadZbu da bi se provjerilo je li on njezino rjesSenje.

J;+6=x
J;+6=x

x=9

J§+6=9
3+6=9
9=9
X jest rjeSenje
2.inacdica
\/;+6=x = \/;=x—6 = {kvadriramo} = Jx=x-6/% = (\/;)2=(x—6)2 =
jednadzbu
= x=x2-12-x+36 = x> —12-x+36=x = x> -12-¥+36-x=0 = x> -13-x+36=0 =

metoda

:>x2—9-x—4-x+36=0:>{ }3(x2—9-x)+(—4-x+36)=0:>

grupiranja

—9=0 =9
s x-(x=9)—4-(x=9)=0 = (x-0)(x-4)=0 = * ST
x—4=0 x2=4
Provjera!

Ove rezultate moramo uvrstiti u pocetnu jednadzbu da bi se provjerilo jesu li oni njezina rjeSenja.

J;+6=x

x=9 x=4
Jo+6=9 | [Ja+6=4
3+6=9 2+6=4
9=9 8=4
X je rjeSenje | x nije rjeSenje
Vjezba 062
Rijesite jednadzbu: \/} +2=1x.
Rezultat: x=4.

Zadatak 063 (Ante, gimnazija)

Rijesite jednadzbu: 3\/27—x +4x-1=1.
Rjesenje 063
Ponovimo!
2 3 1

(%)3251 , (\/;) =a (\/Z) :a~\/; , a =a |, aia"=a""M



’ M 2
(a-b)nza”-b” , (a-i—b) =a2+2-a-19+192
3
(a—b) =a3—3-a2-b+3-a-b2—b3
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

a-(b+c)=a-b+a-c , a-b+a-c=a-(b+c).
Da bi umnozak bio jednak nuli, dovoljno je da jedan faktor bude jednak nuli.
a-b=0 a=01ili b=01ili a=b=0.
Iracionalna jednadzba je jednadZba u kojoj se nepoznanica pojavljuje pod znakom korijena (odnosno s
nekim racionalnim eksponentom).
Uobicajena metoda rjeSavanja:

Kubiramo ili kvadriramo jednadzbu kako bismo je sveli na jednadZbu bez korijena. Cesto je
potrebno i viSe puta kvadrirati.

Pozor! Vrijednost izraza (radikanda) pod drugim korijenom mora biti nenegativan broj (broj
vedi ili jednak nuli).

Dobivene rezultate uvijek moramo uvrstiti u pocetnu jednadzbu kako bismo provijerili zadovoljavaju li
oni zadanu jednadZbu. Ako ne zadovoljavaju, odbacuju se.

37 x4 dx—l=1= f2—x=1-Jx-1 = {kumamo } =3 =1/ =

jednadzbu
3

3 2

:>(3 Z—x) =(1- x—1)3 - 2—x=13—3-12-«/x—1+3-1-(1/x—1) ~(Vx-1) =

= 2—x=1—3-«/x—1+3-(x—1)—(x—1)-«/x—1 = 3-w/x—1+(x—1)- x—1=1+3-(x—1)—2+x =
= «/x—l-(3+x—1)=1+3-x—3—2+x = «/x—l-(x+2)=4-x—4 =

1 ,d .
o Jal(x42) =4 (x-1) = | O AT (x4 2) =4 (x-1) /2 =
jednadzbu

= x—l-(x+2))2=(4-(x—1))2 = x—l)z-(x+2)2=42-(x—1)2 =

= (x—l)-(x2+4-x+4)=16-(x—1)2 = (x—l)-(x2+4-x+4)—16-(x—1)2 =0 =

= (x-1)- x2+4-x+4—16-(x—1))=0 - (x—l)-(x2+4-x+4—16-x+16)=0 -

2 2 metoda
= (x—l)-(x —12-x+20)=0 = (x—l)-(x —10-x—2-x+20)=0 = =
grupiranja

= (x—l)-((xz—10-x)+(—2-x+20))=0 = (x-1)-(x-(x-10)-2-(x-10)) =0 =

x=1=0 x =1

= (x—l)-(x—lO)-(x—2)=O = x-10=0; = x2=10 .
-2=0 —
X x3—2

Provjera!
Ove rezultate moramo uvrstiti u pocetnu jednadZbu da bi se provjerilo jesu li oni njezina rjeSenja.

32 %+ x—1=1
x=1 x =10 Xx=2

30+ 1-1=1 | 32=10+J10-1=1 | 3[2=2+/2-1=1




31+ 0=1 3-8+ o=1 3[0+1=1

1+0=1 -2+3=1 0+1=1
1=1 1=1 1=1
X je rjeSenje X je rjeSenje X je rjeSenje

Vjezba 063
Odmor!
Rezultat:

Zadatak 064 (Maturant, gimnazija)
Rijesite jednadzbu: \/x—3 +\/x—2 +\/x—1 +1=0.
Rjesenje 064
Ponovimo!
Iracionalna jednadzba je jednadZba u kojoj se nepoznanica pojavljuje pod znakom korijena (odnosno s
nekim racionalnim eksponentom).

Neka su A i B dva skupa. Funkcija ili preslikavanje sa skupa A u skup B je pravilo (zakon) f koje
svakom elementu xe A jednoznacno pridruZuje neki element ye B.

Skup A zove se podrucje definicije ili domena, a skup B podrucje vrijednosti ili kodomena funkcije f.
Ako je realna funkcija zadana formulom, onda je njezina prirodna domena skup svih realnih brojeva
za koje formula ima smisla.

Podrugje definicije (domena) funkcije f(x)= \/; je x=20ili xe |:O,+oo >

A x=320

Budu¢i daje \/ x—2 =0 ;, lijeva strana jednadZbe je-pozitivna, a desna strana jednaka nuli.

Jx=120

Jednadzba nema rjeSenja.
Vjezba 064
Jx=3+x-2+ x-1+2=0.

Rezultat: Nema rjeSenja.

Zadatak 065 (Maturant, gimnazija)
Rijesite jednadzbu: \/5-x—1+4/3-x=2+/x+2=7.
Rjesenje 065

Ponovimo!

az2b ,c>0 = EZIZ.
C C

Iracionalna jednadzba je jednadZba u kojoj se nepoznanica pojavljuje pod znakom korijena (odnosno s
nekim racionalnim eksponentom).
Neka su A i B dva skupa. Funkcija ili preslikavanje sa skupa A u skup B je pravilo (zakon) f koje
svakom elementu xe A jednoznacno pridruZuje neki element ye B.
Skup A zove se podrucje definicije ili domena, a skup B podrucje vrijednosti ili kodomena funkcije f.
Ako je realna funkcija zadana formulom, onda je njezina prirodna domena skup svih realnih brojeva
za koje formula ima smisla.

Podrugje definicije (domena) funkcije f(x)= \/; je x20ili xe |:O,+oo >
Skup zadajemo nabrajanjem njegovih elemenata ili opisom karakteristi¢nih svojstava koja posjeduju

njegovi elementi. Presjek skupova A i B je skup koji sadrZi sve elemente koji se nalaze i u skupu Aiu
skupu B. Ozna¢avamo ga A[)B.



Funkcija je rastuéa ako Veéoj vrijednosti argumenta pridruzuje vrijednost koja je veca od one koju

Funkcija je strogo rastuca na intervalu D ako (Vxl, Xy € D) s X <Xy = f(x )<f(x )

Za funkciju f : D — K kaZemo da je injekcija (injektivna funkcija) ako razlicite elemente domene D
preslikava u razlicite elemente kodomene K:

Vxl, 2eD X # Xy :>f( ) f(xz).
Ili ovako:

Vxl, 2eD , f(x1)=f(x2) = X =X,
Promatrajmo funkciju

=5 x-1+3 x-2+x+2
i odredimo njezinu domenu.

1
xX2—
5.x-1>0 5.x>1 5.x21/:5 5
2

3-x-220; = 3 x22 = 3-x22/:3 :>x2§ =
x+220 x=>-2 x=>-2 c>_9

w|[\.> Ull»—a

ols
e[S

X€E [—2, +oo>

presjek 2
= = xe| =, +o).
skipova 3

Funkcija f je strogo rastuca pa je zato injektivna. MoZe samo jednom na domeni [ —, +oo > poprimiti

vrijednost 7.
Direktno provj eravamo!

o f(x)=ySx-1+3x-2+ x+2 = [x=1] >
:>f )=4/51-1+/31- 2+J1+2 = f()=4+J1+3 =
= f(1) =2+1+\/7:>f )=3+4/3%7

L =\/5-x—1+\/3-x—2+\/x+2 = [x’: ]:>

:>f J=52-1+3-2-2+2+2 = f(2)=/9+ 4+ 4 =

= f(2 )=3+2+2:> f(2)=17
Rjesenje je x = 2.
Vjezba 065

Odmor!
Rezultat:

Zadatak 066 (Vila, gimnazija)

Rijesite jednadzbu: (1/ 2 —\/E)x + (1/ 2+ \/E )x =

Rjesenje 066



Ponovimo!
2

_nac_ac 2 2 _ a_\a
n—1 i , d b —(a b) (a-i—b) , (\/;) a \/; \/Z

alza , aaM =gt , 1/a-bz\/;-\/z , a‘f(x)zag(x):>f(x)=g(x).
b
\/7:a , a =a , a  =—.

a
Progiriti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka pomnoZiti istim brojem razli¢itim od nule i
jedinice

NH

a a-n
—=—— ., n#0, n#l.
b b-n
Skratiti razlomak znaci brojnik i nazivnik tog razlomka podijeliti istim brojem razli¢itim od nule i
jedinice
an_a

—=—,n#0, n#l.
b-n b
Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.
a-(b+c)=a-b+a-c , a-b+a-c=a-(b+c).

Iracionalna jednadzba je jednadZba u kojoj se nepoznanica pojavljuje pod znakom korijena (odnosno s
nekim racionalnim eksponentom).
Primijetimo da vrijedi:
2 2
. 13- 2-3 2+3 (2-v3)-(2+3) 27-(V3) 43 1
1 243 2+4/3 24403 2+3 2+3

=(2+\/§)_1.

BN EREEN £ (o T CRe e I i 1) N =il
* \/2—7ﬁ=\/213§+(§=\/ 243 N o2+y3 _\/21\%_\/2:\5_

1

Va3

Sada je:
(wlz—ﬁ)x+(1/2+ﬁ)x =4 =

Zamjena

= 1+t=4 = 1+t=4/~t = 1+t2=4-t = t2—4-t+1=0 = ! —41+1=0 =
t t a=1,b=-4,c=1

a=1 5 b=-4 s c=1 2
. ()t (-4) 411 4+ [16-4
= —biyb —d.qc [ T 27 21 ~h2TT -
t =
192 2'61
4+ 12 4443 443 4£2-\3
== =27 ~ 2T 1277 7



2-(2+3) 2-(2+3)
T2ty The T

1] ]

Vracamo se zamjeni:
N3] ol () =2 = (2 d3) = (e 3] =

t=2+\/§
= (2+4/3) (2+\f) :>—= g—l/ 2= =2

R S P A [er) =
t=2—\/§ t=(2+\/§)_1
= (\/Tﬁ)xz(uﬁ)_l = (2+\E)%=(2+ﬁ)_1 S R R e

2

I\J\R

Vjezba 066
Odmor!
Rezultat:
Zadatak 067 (Barny, gimnazija)
Rijesite jednadzbu: 30 x4 fa-1=1.

Rjesenje 067
Ponovimo!
3 2
(3 a) =a , (514-19)3=a34—3-512-b+3-a-192+b3 , (\/;) =a |, \la3=a-\/;.
(a-b)nzan-bn , alza ; atigM =gt , (a+b)2=a2+2-a-19+192

Zakon distribucije mnoZenja prema zbrajanju.

a-(b+c):a-b+a-c , a-b+a-c:a-(b+c).
Da bi umnozak bio jednak nuli, dovoljno je da jedan faktor bude jednak nuli.

a-b=0 a=01ili b=01ili a=b=0.

Iracionalna jednadzba je jednadZba u kojoj se nepoznanica pojavljuje pod znakom korijena (odnosno s
nekim racionalnim eksponentom).
Uobicajena metoda rjeSavanja:
Kvadriramo (kubiramo) jednadzbu kako bismo je sveli na jednadzbu bez korijena. Cesto je
potrebno i viSe puta kvadrirati.
Pozor! Vrijednost izraza (radikanda) pod drugim korijenom mora biti nenegativan broj (broj
vedi ili jednak nuli).
Dobivene rezultate uvijek moramo uvrstiti u pocetnu jednadzbu kako bismo provijerili zadovoljavaju li
oni zadanu jednadZbu. Ako ne zadovoljavaju, odbacuju se.

3

2ox+x-l=1= 3 2-x=1-Jx-1 = Y2-x=1-/x-1/° =
3 3 2 3
= (V2= x) =(1=ya1) = 2-x=1-3 143 (Jat) ((a1) =

= 2—x=1—3-«/x—1+3-(x—1)—(x—1)-«/x—1 =
= 2—x=1—3-1/x—1+3-x—3—(x—1)-«/x—1 =




= 3 Jx—1+(x-1)Jx-1=143-x-3-2+x = Jx—1-(3+x-1)=4-x—4 =
= Jx1-(x+2)=4-(x-1) = Jx-1-(x+2)=4-(x-1) /> =
= (VT (142)) = (@ (x-1))? = (VTo1) (x4 2)% =16 (-1 =
= (x-1)-(x+2)* =16 (x=1)* = (x-1)-(x+2)* ~16-(x-1)* =0 =
- (x—l)((x+2)2—16-(x—1))=0 - (x—l)-(x2+4-x+4—16-x+16)=0 -

- (x—l)-(x2—12-x+20)=0 - (x—1)-(x2—10-x—2-x+20)=0 -

= (x—l)((xz—10-x)+(—2-x+20))=0 = (x-1)-(x-(x-10)-2-(x-10)) =0 =

x—=1=0
= (x-1)-(x-10)-(x-2)=0 = (x-1)-(x=2)-(x-10)=0 = x-2=0 ¢ =
x-10=0
_xl =
= Xy =
x, =10
Provjera!
Ove rezultate moramo uvrstiti u pocetnu jednadZbu da bi se'‘provjerilo jesu li oni njezina rjeSenja.

3 2—x+4/x-1=1
x=1 XxX=2 x =10

30+ 1-1=1 | 32224+ J2=1=1 | 3[2=10+J10-1=1
31+0=1 3[0+1=1 3-8+ 9=1

1+0=1 0+1=1 -2+3=1
1=1 1=1 1=1
X1 je rjeSenje X2 je rjeSenje X3 je rjeSenje

Vjezba 067
Odmor!
Rezultat:



